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PRAEFATIO. 


Conica Apollonii Pergaei, quae mathematicorum 
consensu summis iustissimisque efferuntur laudibus, 
post Halleium neminem editorem inuenerunt. οί 
fortasse mathematicis, qui res solas spectant, ali- 
quatenus interpretationibus satis fit; sed ne de iis 
dicam, quorum interest scire, quibus uerbis Apollonius 
ipse usus sit, eb qua ratione formulas signaque no- 
strorum mathematicorum aequare potuerit, ipsis illis 
interpretationibus fundamentum certum tandem ali- 
quando iactum esse oportet; quod Halleius, qui adhuc 
solus Conica Graece edidit, neque uoluit facere neque 
potuit, quae erat illis temporibus ratio artis criticae. 
itaque nouam editionem Conicorum codicibus Graecis 
perlustratis et collatis parare decreui, praesertim cum 
uiderem, editionem Halleii tam raram esse, ut etiam 
immodico pretio uix ac ne uix quidem posset com- 
parari. sed ab initio mihi constabat, eos tantum 
libros, qui Graece exstarent, mihi tractandos esse. 
nam quamquam me non fugiebat, editionem ita man- 
cam et quasi detruncatam fore, tamen a me impetrare 
non potui, ut interpretationem librorum V — VII, quam 
ex Arabico fecerat Halleius, nullis subsidiis criticis 
adiutus repeterem. et codices Árabicos propter linguae 
ilius ignorantiam ipse adire non potui. imperfectum 


igitur maneat opus, donec aliquis linguae Arabicae 
&* 


IV PRAEFATIO. 


peritus codicibus Arabicis collatis nouam recensionem 
illorum librorum instituerit. et ut sperare possimus, 
hoc breui futurum esse, effecit L. L. M. Nixius edita 
dissertatione, quae inscribitur Das fünfte Buch der 
Conica des Apollonius von Perga in der arabischen 
Uebersetzung des Thabit Ibn Corrah (Lipsiae 1889). 
qui ut opus bene et utiliter inceptum ad finem per- 
ducat, mecum optabunt, quicunque scripta mathema- 
lica Graecorum nouerunt coluntque. 

Quattuor libris Conicorum, qui Graece supersunt, 
in uolumine altero adiungam fragmenta et Conicorum 
et reliquorum operum Apollonii, quae Graece habemus, 
et praeterea lemmata Pappi et commentaria Eutocii. 
constat, huius uiri recensionem librorum I—IV solam 
relictam esse; quare id primum mihi agendum erat, 
ut ea e codicibus restitueretur. quantum de pristina 
Conicorum forma ueri similiter statui potest, in pro- 
legomenis criticis uoluminis alterius colligam; ibidem 
de cognatione codicum uberius exponam. hic breuiter 
indicabo, quibus codicibus nitatur recensio mea, et 
quanti quisque aestimandus sit. sunt igitur hi: 

V — cod. Vatican. Gr. 206 bombyc. saec. XII— XIII, 
fol., duobus uoluminibus constans; continet 
fol. 1—160 Conicorum libros I—IV, fol. 161—239 
Sereni opuscula. in fine mutilus est et omnino 
pessime habitus; singula folia plerumque charta 
pellucida inducta sunt. manus recentior (m. 2) 
lacunas quasdam (in Sereno) expleuit et in 
Apollonio nonnulla addidit et emendauit, manus 
recentissima (m. rec) in margine nonnulla 
adscripsit. contuli Romae 1887. 


PRAEFATIO. V 


v — cod. Vatic. Gr. 208, bombyc. saec. XIII, fol.; 
inter alia Conica continet fol 56—84 e V de- 
scripta. cum e V descriptus sit, antequam is 
tempore et situ male habitus est, utilis est ad 
eos locos supplendos, qui in V euanuerunt uel 
correcti sunt; etiam figurae, quae interdum in 
V cum marginibus sublatae ubl detruncatae 
sunt, saepe e v restitui potuerunt. inspexi 
codicem Romae 1887 et enotaui, quae opus esse 
uidebantur. 

c — cod. Constantinopolitanus palatii ueteris nr. 40 
bombyc. saec. XI—XIV, fol, situ et madore 
paene pessumdatus, ceterum codicis V gemellus. 
is, cum a Fr. Blassio protractus esset et de- 
scriptus (Hermes XXIII p. 622 sq.), intercedente 
Ministerio nostro, quod res rationesque externas 
moderatur, Hauniam missus est et totus a me 
collatus 1889, sed cum plerumque cum V con- 
sentiat, scripturam plenam in adparatu non dedi, 
sed ea tantum, quae meliora praebet, sane 
paucissima; reliquam scripturae discrepantiam 
in prolegomenis criticis notabo. Conica habet 
fol. 349—516. 

p — cod. Paris. Gr. 2342 chartac. saec. XIII, fol. 
totum contuli Hauniae 1888, sed cum ab homine 
sermonis mathematicorum Graecorum peritissimo 
impudenter interpolatus sit, in adparatum eas 
tantum scripturas recepi, quae ad uerba Apollonii 
emendanda facerent;reliquas prolegomenisseruaui. 
quae meliora habet, sine dubio pleraque coniec- 
lura inuenta sunt. 


VI PRAEFATIO. 


ceterorum codicum nullum prorsus usum esse, in 
prolegomenis demonstrabo, nisi quod e cod. Paris. 2356 
chartac. saec. XVI unam et alteram coniecturam 
probam recepi. 

itaque recensio Conicorum tota codice V nititur, 
cuius scripturas omnes in adparatu indicaui sicubi 
eius scriptura tetineri non poterat, auctorem scripturae 
receptae nominaui (,corr.^) qua in re praeter codices 
mihi praesto fuere: 

Memus — Apollonii Pergei philosophi mathema- 
ticiqve excellentissimi Opera per Doctissimum 
Philosophum Ioannem Baptistam Memum Patri- 
tium Venetum Mathematicarumque Artium in 
Vrbe Veneta Lectorem Publicum De Graeco in 
Latinum Traducta et nouiter impressa. Venet, 
MDXXXVII fol. 

Comm. uel Command. — Apollonii Pergaei coni- 
corum libri quattuor... F.Commandinus Vrbinas 
mendis quamplurimis expurgata e Graeco con- 
uertit et commentariis illustrauit. ^ Bononiae 
MDLXVI fol. 

Halley — Apollonii Pergaei Coniecorum libri octo 
et Sereni Antissensis de sectione cylindri et coni 
libri duo, ed. E. Halleius. Oxoniae MDCCX fol. 

de fontibus horum librorum in prolegomenis uidebi- 
mus. Memo et Commandino emendationem tum quo- 
que tribui, ubi tacite ueram scripturam interpretantur, 
nisi etiam errore non perspecto eodem modo inter- 
pretati essent. 

in interpretatione mea propositiones Apollonii 
citaui libro et propositionis numero, ubi eiusdem 


PRAEFATIO. VII 


libri sunt, solo numero propositionis indicato; ,Eucl.* 
Elementa, „dat.“ Data Euclidis significat; lemmata 
Pappi numeris in Graeco ab Hultschio positis citantur. 

Dixi infra p. 293 et alibi, in V interdum rectan- 
gula rectasque descripta esse; quae figurae quid signi- 
ficent, hic exponam. explicandi uiam mihi monstrauit 
Hieronymus G. Zeuthen, uir de Apollonio optime me- 
ritus. primum igitur in II, 50 inueniuntur hae figurae*): 


hoc est 23? : £y? : ye X εὖ = 


à ux*:9x3:ux >< x9, 
κ aque γε:εχ: εδ = 


ηκ:κμ:κϑ, 
x Ἰμ 9 


quae est ratiocinatio Apollonii p. 292, 27—294, 9. 
ergo figuras illas aliquis adscripsit ad ratiocinationem 
Apollonii illustrandam oculisque subiiciendam. 

eodem modo paullo infra: 


xim 


τί 


*) Ubi - *) Ubi V mutilus est, figuras e v suppleui; c eadem fere habet 


2 


L Y 
9 


VIII PRAEFATIO. 


quae figurarum series ad p. 296, 17 sq. pertinet, sed 
iam mutila est, ut difficile sit dictu, quo modo 
ordinanda sit. nam in V sola secunda series rectan- 
gulorum exstat, quorum unum litteris caret; reliqua 
e v petita sunt. omnia ordine decurrent, si quattuor 
illae rectae primo loco ponentur et pro duobus qua- 
dratis litteris * carentibus describentur hae rectae 

δ 


αμ: 
e 'o o 
ium enim habebimus: quoniam ys: ys = x9 : 9£, erit 
yE? : 699 : qe X εδ = x9? : 965 : «0 2« 9m; quare 
δε:χετεγ--η9:κθ:ζ9 (uel ĝe: ge = qÈ :x9). 


Ad II, 51: t 
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x 
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η A à 


ξ---------- ox 
L ILI i 
d Ju A x 
haec Vv, nisi quod V in £4 pro 2 habet x. 
praeterea in ve post quattuor rectas adduntur hae 


Y 


a d i κ (in 19 littera in solo c seruata est). 
| | has rectas si cum Zeuthenio ultimo loco 
ὃ ly lẹ |] ponemus, habebimus 


εη:ηγ--ξλ:κλ et em >x< nò : ny? = bh >x< 49 : x45 


PRAEFATIO. IX 


quare nô :ny — 49 : x4, 


h. e. demonstrationem ab 


Apollonio omissam, triangulos x94, γηϑ similes 
esse, u. p. 304, 17—19 et conf. Pappi lemma VIL 


III, 15: 
è æ 
B E 
à g δ β 
| i1 Cd 
m 


Y 
, 
λα 


iL 


Li LA 


haec series figurarum 
illustrat, quae habet Apol- 
lonius p. 344, 14—24. in 
codicibus Vvc hae sunt 
discrepantiae: ante primas 
rectas habet V 


AIL 


in quadrato ðf?’ inferius f 
hab. vc, om. V, pro in- 
feriore ὃ hab. ε Vvc; rectam 
yB solus c habet; in rect- 
angulo 89 >< uz in latere 
inferiore add. lit. η — 8 
Vve; rectangulum 8» »« 89 
solus habet c; in quadrato 
19* omnes litteras om. V, 


superiores η, 9 vc; pro rectangulo γβ»ς 89, quod 
omisit V, triangulum y 89 habent vc; deinde v solus addit 


SESS 


erroribus emendatis hoc efficitur: 


08:05 = 00:08 x< Be — ux: yf 
= uz » pÈ: By »« B9 = Ir: By »« Bo. 


πα H 
HN H 


hunc ordinem praebet c, in V binae figurae com- 
ponuntur. in primo rectangulo ὃ om. V; in priore 
triangulo s et η permutat c, in altero y om. V; in 
quadrato «y? litteras inferiores om, V, œ inferius c. 
illustrantur uerba Apollonii p. 350, 5 sq. 


fe >< εδ: αεη: ac! — y : apy: αγ), 


III, 19 (in extrema prop. 17 leguntur): 


hanc seriem om. c, primas tres figuras hab. v, 
om. V; in «f? litteras inferiores om. v; in ηλ >< 4i 
litteras η, 4 om. V, p et « earum loco hab. v; in 
ρκ1ξ litt. ξ om. V, pro ea £ hab. v; in uA»« AE 
litt. u, 4 hab. v, om. V. illustratur, ut uidit Zeuthen, 
locus p. 358, 2 sq. 


ag? : ὃτζ: DE = Nå X< Ai: olx: nA x< AE. 


PRAEFATIO. XI 


ordinem restituit Zeuthen; in c est , 5, fig. 6 hab. v, 
3 


om. Vc. in fig. 1 pro inferiore « litt. ὃ hab. Vve; in 
fip. 2 B om. Vve, É om. Vv, hab. c; in fig. 9 ὃ om. 
V; in fig. 4 pro o hab. 9 v; in fig. 5 o hab. c, 9 v, 
om. V, ϱ om. V, v hab, c, om. Vv; in fig. 6 œ om. 
v, pro x, o hab. B, 9. illustratur p. 362, 11 sq. 


aU : Bgv : BE >< EÒ = vo »5«09:x00t:x05€ 00. 


III, 54: 
e*. 
ν.μ) κ u——— —a 
1 2 
y a « a En 
y — 
x a 
u u * X 4 -———-—,a 
3 |a 
a α € α ωχ 
y= -— 


has om. ο; in prima recta κα litt. x om. V, hab. 
v; in fig. 2 a, u ad partes dextras om. V, hab. v; 
fig. 9 om, V, « om. v, pro y hab. α. demonstratio 
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est proportionis p. 442, 12—13 ab Apollonio usur- 
p&tae; legenda enim 

νγ:µαΞξλγ:κα 
μα:μα--κα:κα 


mad ΠΤ ΤΙ 
LE τι ττ 


has om, c, posteriores ires om. V, hab. v; in 
vB >< fpu pro u hab. v uel æ V; in 49x pro 4 litt. 
α hab. v. legenda 
vy X ug: ya? :vB »« Bu = yh x ax: ax’: A0 xx 
quae illustrant uerba Apollonii p. 442, 14—15. 


itaque vy X< pa: ya? — yx xa: xa’. 


Praefandi finem faciam gratias quam maximas 
agens et praefectis bibliothecarum Parisiensis, 
cuius liberalitatem non semel expertus sum, et im- 
peratoris Turcici, qui permisit, ut codex Constan- 
tinopolitanus hucusque peregrinaretur, et iis uiris, 
quibus intercedentibus mihi licuit codices illos Hauniam 
transmissos commode peruoluere, Christiano Bruun, 
bibliothecae regiae Hauniensis praefecto, et Petro A. 
F. S. Vedel, praeposito nostris cum populis externis 
rationibus. 

Ser. Hauniae mense Octobri a. MDCCCXC. 


I. L. Heiberg. 


APOLLONII CONICA. 


— ---- 


Apollonius, ed. Heiberg. 1 


ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


᾿Απολλώνιος Εὐδήμῳ χαίρειν. 

Ei τῷ τε σώματι εὖ ἐπανάγεις καὶ τὰ ἄλλα κατὰ 
γνώμην ἐστί σοι, καλῶς ἂν ἔχοι, μετρίως δὲ ἔχομεν 
6 καὶ αὐτοί. καθ ὃν δὲ καιρὸν ἤμην μετά σου ἐν 
Περγάμῳ, ἐθεώρουν σε σπεύδοντα μετασχεῖν τῶν πε- 
πραγμένων ἡμῖν κωνικῶν' πέπομφα οὖν σοι τὸ πρῶτον 
βιβλίον διορϑωσάμενος, τὰ δὲ λοιπά, ὅταν εὐαρεστή- 
σωµεν, ἐξαποστελοῦμεν: οὐκ ἀμνημονεῖν: γὰρ οἴομαί 
σε παρ᾽ ἐμοῦ ἀκηκοότα, διότι τὴν περὶ ταῦτα ἔφοδον 
ἐποιησάμην ἀξιωϑεὶς ὑπὸ Ναυκράτους τοῦ γεωμέτρου, 
καθ ὃν καιρὸν ἐσχόλαζε παρ᾽ ἡμῖν παραγενηθεὶς εἰς 
᾿Αλεξάνδρειαν, καὶ διότι πραγματεύσαντες αὐτὰ ἐν ὀκτὼ 
βιβλίοις ἐξ αὐτῆς μεταδεδώκαμεν αὐτὰ εἰς τὸ σπου- 
16 δαιότερον διὰ τὸ πρὸς ἔκπλῳ αὐτὸν εἶναι οὐ διακαϑά- 
ραντες, ἀλλὰ πάντα τὰ ὑποπίπτοντα ἡμῖν ϑέντες ὡς 
ἔσχατον ἐπελευσόμενοι. ὅϑεν καιρὸν νῦν λαβόντες ἀεὶ 
τὸ τυγχάνον διορϑώσεως ἐκδίδομεν. καὶ ἐπεὶ συμ- 
βέβηκε καὶ ἄλλους τινὰς τῶν συμμεμιχότων ἡμῖν 
90 μετειληφέναι τὸ πρῶτον καὶ τὸ δεύτερον βιβλίον πρὶν 
ἢ διορϑωϑῆναι, μὴ ϑαυμάσῃς, ἐὰν περιπίπτῃς αὐτοῖς 
ἑτέρως ἔχουσιν. ἀπὸ δὲ τῶν ὀκτὼ βιβλίων τὰ πρῶτα 


1 


e 


1. Απολλωνίου Περγαίου κωνικῶν α΄ V. — 8. εὐαρεστήσωμεν] 
in V eor litterae ita coniunctae, ut similes fant sr. 15. διά 


— 16. τά] rep. mg. m. rec. V (15. εὔπλῳ) addito M ἐξ ἀπογράφου 


CONICORUM LIBER I. 


Apollonius Eudemo s. 

Si corpore conualescis ceteraque tibi ex sententia 
sunt, bene est, equidem satis ualeo, quo autem tem- 
pore tecum Pergami eram, uidebam te cupidum esse 
conica a me elaborata cognoscendi. quare primum 
librum ad te misi, postquam eum emendaui, reliquos 
autem, quando iis contenti erimus, mittemus. neque 
enim credo, te oblitum esse, quod a me audisti, me 
ad haec adcessisse rogatu Naucratis geometrae, quo 
tempore Alexandriam profectus nobiscum degeret, nos- 
que ea in octo libris elaborata statim festinantius 
paullo cum eo communicasse, quod in eo esset, ut 
discederet, ita ut ea non perpurgaremus, sed omnia, 
quae nobis in mentem uenirent, poneremus sperantes 
fore, ut postea perpoliremus. quare iam occasionem 
nacti, prout correcta sunt, ea edimus, et quoniam 
accidit, ut etiam alii quidam eorum, qui nobiscum 
uersati sunt, primum alterumque libros nacti sint, 
priusquam correcti essent, miratus ne sis, si in eos 
aliam habentes formam incideris. horum uero octo 
librorum quattuor priores ad institutionem elementarem 


εἰκονικοῦ. yọ, quia magna ex parte enan.; sed quae dedimus, 
hab. cv. 15. ἔκπλουν Cp, fort. recte. 16. ὡς — 17. ἐπ- 
ελευσόµενοι] cv; euan, V., rep. mg. m. rec. 

1” 


4 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν α΄. 


τέσσαρα πέπτωκεν εἰς ἀγωγὴν στοιχειώδη, περιέχει δὲ 
τὸ μὲν πρῶτον τὰς γενέσεις τῶν τριῶν τομῶν καὶ τῶν 
ἀντικειμένων καὶ τὰ ἐν αὐταῖς ἀρχικὰ συμπτώματα ἐπὶ 
πλέον καὶ καϑόλου μᾶλλον ἐξειργασμένα παρὰ τὰ ὑπὸ 
ὅ τῶν ἄλλων γεγραμμένα, τὸ δὲ δεύτερον τὰ περὶ τὰς 
διαμέτρους καὶ τοὺς ἄξονας τῶν τομῶν συμβαίνοντα 
καὶ τὰς ἀσυμπτώτους καὶ ἄλλα γενικὴν καὶ ἀναγκαίαν 
χρείαν παρεχόμενα πρὸς τοὺς διορισμούς: τίνας δὲ 
διαμέτρους καὶ τίνας ἄξονας καλῶ, εἰδήσεις ἐκ τούτου 
10 τοῦ βιβλίου. τὸ δὲ τρίτον πολλὰ καὶ παράδοξα Jew- 
ρήματα χρήσιμα πρός τε τὰς συνθέσεις τῶν στερεῶν 
τόπων καὶ τοὺς διορισμούς, ὧν τὰ πλεῖστα καὶ κάλλιστα 
ξένα, ἃ καὶ κατανοήσαντες συνείδοµεν μὴ συντιϑέμενον 
ὑπὸ Εὐκλείδου τὸν ἐπὶ τρεῖς καὶ τέσσαρας γραμμὰς 
1δ τόπον, ἀλλὰ μόριον τὸ τυχὸν αὐτοῦ καὶ τοῦτο οὐκ 
εὐτυχῶς: οὐ γὰρ ἦν δυνατὸν ἄνευ τῶν προσευρη- 
μένων ἡμῖν τελειωθῆναι τὴν σύνθεσιν. τὸ δὲ τέταρτον, 
ποσαχῶς al τῶν κώνων τομαὶ ἀλλήλαις τε καὶ τῇ τοῦ 
κύκλου περιφερεία συμβάλλουσι, καὶ ἄλλα ἐκ περισσοῦ, 
20 ὧν οὐδέτερον ὑπὸ τῶν πρὸ ἡμῶν γέγραπται, κώνου 
τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια κατὰ πόσα σημεῖα ovu- 
βάλλουσι. τὰ δὲ λοιπά ἐστι περιουδιαστικώτερα' ἔστι 
γὰρ τὸ μὲν περὶ ἐλαχίστων καὶ μεγίστων ἐπὶ πλέον, 
τὸ δὲ περὶ ἴσων καὶ ὁμοίων κώνου τομῶν, τὸ δὲ περὶ 
35 διοριστικῶν ϑεωρημάτων, τὸ δὲ προβλημάτων κωνικῶν 
διωρισμένων, οὐ μὴν ἀλλὰ καὶ πάντων ἐκδοϑέντων 
ἔξεστι τοῖς περιτυγχάνουσι κρίνειν αὐτά, ὡς ἂν αὐτῶν 
ἕκαστος αἱρῆται. εὐτύχει. 
1. πέπτωκεν] Tot V. 5. τάς] τούς V, corr. t 


9. καί] scripsi, 18. συνείδαµεν V (fort. recte; c 
εἶπα); corr. v. 17. -væv ἡμῖν — τό] cv; euan, V, rep. mg. m. 


CONICORUM LIBER I. 5 


pertinent, continet autem primus origines trium sectio- 
num oppositarumque et proprietates earum principales 
latius uniuersaliusque expositas, quam quae ceteri de 
iis scripserunt, alter, quae diametri axesque sectionum 
et asymptotae propria habent aliaque, quae usum 
generalem necessariumque ad determinationes praebent; 
quas autem diametros quosque axes adpellem, ex hoc 
libro comperies. tertius uero plurima et mira continet 
theoremata et ad compositionem locorum solidorum 
et ad determinationes utilia, quorum pleraque et pul- 
cherrima noua sunt; quibus inuentis cognoui, locum 
ad tres et quattuor lineas minime ab Euclide componi, 
sed partem tantum fortuitam eius, et id quidem non 
optime; neque enim fieri potuit, ut compositio sine 
propositionibus & nobis adiectis perficeretur. quartus 
autem continet, quot modis sectiones conorum et inter 
se et cum ambitu circuli concurrant, et praeterea alia 
quaedam, quorum neutrum genus a prioribus tractatum 
est, in quot punctis sectio coni uel ambitus circuli 
concurrant [cum oppositis sectionibus]. reliqui autem 
libri ulterius progrediuntur. primus enim eorum de 
minimis οὗ maximis latius tractat, secundus de coni 
sectionibus aequalibus et similibus, tertius de theore- 
matis ad determinationem pertinentibus, quartus proble- 
mata conica habet determinata. uerum enimuero 
omnibus editis iis, qui legent, licet, eos pro cuiusque 
uoluntate aestimare. uale. 


rec. (add. ρα). 18. κώνων] cv; euan. V, rep. mg. m. rec. 
21. κατά] scr. ταῖς ἀντικειμέναις κατά; cfr. IV praef. 


6 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


Ὅροι πρῶτοι. 

Ἐὰν ἀπό τινος σημείου πρὸς κύκλου περιφέρειαν, 
ὃς οὐκ ἔστιν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ τῷ σημείῳ, εὐθεῖα 
ἐπιξευχϑεῖσα ἐφ᾽ ἑκάτερα προσεκβληϑῇ, καὶ μένοντος 

5 τοῦ σημείου ἡ εὐϑεῖα περιενεχϑεῖσα περὶ τὴν τοῦ 
κύκλου περιφέρειαν εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποκατασταϑῇ, 
ὅϑεν ἤρξατο φέρεσϑαι, τὴν γραφεῖσαν ὑπὸ τῆς εὐθείας 
ἐπιφάνειαν, T σύγκειται ἐκ δύο ἐπιφανειῶν κατὰ 
κορυφὴν ἀλλήλαις κειμένων, ὧν ἑκατέρα εἰς ἄπειρον 

10 αὔξεται τῆς γραφούσης εὐθείας εἰς ἄπειρον προσεκ- 
βαλλομένης, καλῶ κωνικὴν ἐπιφάνειαν, κορυφὴν δὲ 
αὐτῆς τὸ μεμενηκὸς σημεῖον, ἄξονα δὲ τὴν διὰ τοῦ 
σημείου καὶ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου ἀγομένην εὐϑεῖαν. 

κῶνον δὲ τὸ περιεχόμενον σχῆμα ὑπό τε τοῦ κύκλου 

16 καὶ τῆς μεταξὺ τῆς τε κορυφῆς καὶ τῆς τοῦ κύκλου 
περιφερείας κωνικῆς ἐπιφανείας, κορυφὴν δὲ τοῦ κώνου 
τὸ σημεῖον, ὃ καὶ τῆς ἐπιφανείας ἐστὶ κορυφή, ἄξονα 
δὲ τὴν ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὸ κέντρον τοῦ κύκλου 
ἀγομένην εὐϑεῖαν, βάσιν δὲ τὸν κύκλον. 

20 τῶν δὲ κώνων ὀρθοὺς μὲν καλῶ τοὺς πρὸς ὀρθὰς 
ἔχοντας ταῖς βάσεσι τοὺς ἄξονας, σκαληνοὺς δὲ τοὺς 
μὴ πρὸς ὀρϑὰς ἔχοντας ταῖς βάσεσι τοὺς ἄξονας. 

πάσης καμπύλης γραμμῆς, ἥτις ἐστὶν ἐν ἑνὶ ἐπι- 
πέδῳ, διάμετρον μὲν καλῶ εὐϑεῖαν, ἥτις ἠγμένη ἀπὸ 

95 τῆς καμπύλης γραμμῆς πάσας τὰς ἀγομένας ἐν τῇ 
γραμμῇ εὐϑείας εὐϑείᾳ τινὶ παραλλήλους δίχα διαιρεῖ, 
κορυφὴν δὲ τῆς γραμμῆς τὸ πέρας τῆς εὐϑείας τὸ 
πρὸς τῇ γραμμῇ, τεταγμένως δὲ ἐπὶ τὴν διάμετρον 
κατήχθαι ἑκάστην τῶν παραλλήλων. 


29. κατῆχθαι] syll. αι comp, V, mg. m. rec. ,49at .. . 17^. 


CONICORUM LIBER I, 1 


Definitiones L 


1. Si a puncto aliquo ad ambitum circuli, qui in 
eodem plano, in quo punctum, positus non est, ducta 
recta in utramque partem producitur, et manente 
puncto recta per ambitum circuli eircumacta in eun- 
dem rursus locum restituitur, unde ferri coepta est, 
superficiem recta descriptam, ex duabus superficiebus 
ad uerticem inter se positis compositam, quarum utra- 
que in infinitum crescit recta describente in infinitum 
producta, superficiem conicam adpello, uerticem 
autem eius punctum manens, axem autem rectam per 
punctum et centrum circuli ductam. 


2. Conum autem figuram comprehensam circulo 
et superficie conica inter uerticem ambitumque circuli 
posita, uerticem autem coni punctum, quod idem est 
uertex superficiei, axem autem rectam a uertice ad 
centrum circuli ductam, basim autem circulum. 


3. Conorum uero rectos adpello, qui axes ad bases 
perpendiculares habent, obliquos autem, qui axes ad 
bases perpendiculares non habent. 

4. Omnis lineae curuae, quae in uno plano posita 
est, diametrum adpello rectam, quae a linea curua 
ducta omnes rectas in linea illa rectae alicui parallelas 
ductas in binas partes aequales secat, uerticem autem 
lineae terminum huius rectae in linea, singulas autem 
rectas parallelas ad diametrum ordinate ductas esse. 


8 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


ὁμοίως δὲ καὶ δύο καμπύλων γραμμῶν ἐν ἑνὶ ἐπι- 
πέδῳ κειμένων διάμετρον καλῶ πλαγίαν μέν, ἥτις 
εὐϑεῖα τέμνουσα τὰς δύο γραμμὰς πάσας τὰς ἀγομένας 
ἐν ἑκατέρα τῶν γραμμῶν παρά τινα εὐϑεῖαν δίχα 
5 τέμνει, κορυφὰς δὲ τῶν γραμμῶν τὰ πρὸς ταῖς γραμ- 
μαῖς πέρατα τῆς διαμέτρου, ὀρϑίαν δέ, ἥτις κειμένη 
μεταξὺ τῶν δύο γραμμῶν πάσας τὰς ἀγομένας παρ- 
αλλήλους εὐθείας εὐϑείᾳ τινὶ καὶ ἀπολαμβανομένας 
μεταξὺ τῶν γραμμῶν δίχα τέμνει, τεταγμένως δὲ ἐπὶ 
10 τὴν διάμετρον κατῆχϑαι ἑκάστην τῶν παραλλήλων. 
συξυγεῖς καλῶ διαμέτρους [δύο] καμπύλης γραμμῆς 
καὶ δύο καμπύλων γραμμῶν εὐϑείας, ὧν ἑκατέρα διά- 
µετρος οὖσα τὰς τῇ ἑτέρᾳ παραλλήλους δίχα διαιρεῖ. 
ἄξονα δὲ καλῶ καμπύλης γραμμῆς καὶ δύο xau- 
15 πύλων γραμμῶν εὐϑεῖαν, ἥτις διάμετρος οὖσα τῆς 
γραμμῆς ἢ τῶν γραμμῶν πρὸς ὀρϑὰς τέμνει τὰς παρ- 
αλλήλους. 
συξυγεῖς καλῶ ἄξονας καμπύλης γραμμῆς καὶ δύο 
καμπύλων γραμμῶν εὐϑείας, αἴτινες διάμετροι οὖσαι 
90 συξυγεῖς πρὸς ὀρϑὰς τέμνουσι τὰς ἀλλήλων παραλλήλους. 


, 


α΄. 

Αἱ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας ἀγό- 
μεναι εὐθεῖαι ἐπὶ τὰ ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ σημεῖα ἐν τῇ 
ἐπιφανεία εἰσίν. 

95 ἔστω κωνικὴ ἐπιφάνεια, ἧς κορυφὴ τὸ A σημεῖον, 
xal εἰλήφθω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας 
τὸ B, καὶ ἐπεξεύχϑω τις εὐθεῖα ἡ ATB. λέγω, ὅτι 
ἡ ATB εὐθεῖα ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ ἐστίν. 

5. πρός] προσ' seg. lineola fortuita V. 6, ὀρϑίαν] p; ὁ 


ϑείαν V, mg. m. rec. ,ὀρϑίαν nt infra". — 9. τέμνει] p, τέμνῃ V. 
11. δύο] om. Halley cum Comm. 21. «'] ον, om. V. 


CONICORUM LIBER I, 9 


5. Similiter uero etiam duarum linearum curuarum 
in uno plano positarum diametrum transuersam ad- 
pello rectam, quae duas illas lineas secans omnes 
rectas in utraque linea rectae alicui parallelas ductas 
in binas partes aequales secat, uertices autem linearum 
terminos diametri in linea positos, rectam autem, 
quae inter duas lineas posita omnes rectas rectae ali- 
cui parallelas ductas et inter lineas abscisas in binas 
partes aequales secat, singulas autem parallelas ad 
diametrum ordinate ductas esse. 

6. Coniugatas diametros adpello lineae curuae 
duarumque linearum curuarum rectas, quarum utraque 
diametrus est et rectas alteri parallelas in binas partes 
aequales secat. 

T. Axem uero lineae curuae duarumque linearum 
euruarum rectam adpello, quae diametrus est lineae 
linearumue et parallelas ad angulos rectos secat. 

8. Axes coniugatos adpello lineae curuge duarumque 
linearum curuarum rectas, quae diametri coniugatae 
sunt et altera alterius parallelas ad rectos angulos secant. 

I. 

Rectae a uertice superficiei conicae ad puncta 

superficiei ductae in 


4 4 ; 
fg superficie sunt. 
Ty sit superficies co- 
nica, cuius uertex sit 4 
punctum, et sumatur 
2 " E in superficie conica 


punctum aliquod B, et 
ducatur recta aliqua ΑΓΒ, dico, rectam ΑΓΒ in 
superficie esse. 


σι 


10 


16 


20 


10 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν α΄. 


εἰ γὰρ δυνατόν, μὴ ἔστω, καὶ ἔστω ἡ γεγραφυῖα 
τὴν ἐπιφάνειαν εὐϑεῖα t AE, ὁ δὲ κύκλος, καθ οὗ 
φέρεται ἡ EA, ὁ ΕΖ. ἐὰν δὴ μένοντος τοῦ A σημείου 
ἣ 4E εὐθεῖα φέρηται κατὰ τῆς τοῦ ΕΖ κύκλου περι- 
φερείας, ἥξει καὶ διὰ τοῦ B σημείου, καὶ ἔσται δύο 
εὐθειῶν τὰ αὐτὰ πέρατα" ὅπερ ἄτοπον. 

οὐκ ἄρα ἡ ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὸ B ἐπιξευγνυμένη 
εὐθεῖα οὐκ ἔστιν ἐν τῇ ἐπιφανεία' ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ 
ἄρα ἐστί. , 

πορισµα. 

καὶ φανερόν, ὅτι, ἐὰν ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπί τι 
σημεῖον τῶν ἐντὸς τῆς ἐπιφανείας ἐπιζευχθῇ εὐθεῖα, 
ἐντὸς πεσεῖται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, καὶ ἐὰν ἐπί τι 
τῶν ἐκτὸς ἐπιξευχϑῇ, ἐκτὸς ἔσται τῆς ἐπιφανείας. 


β΄. 

᾿Εὰν ἐφ᾽ ὁποτερασοῦν τῶν κατὰ κορυφὴν ἐπιφανειῶν 
δύο σημεῖα ληφϑῇ, ἡ δὲ ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιξευγνυμένη 
εὐϑεῖα μὴ νεύῃ ἐπὶ τὴν κορυφήν, ἐντὸς πεσεῖται τῆς 
ἐπιφανείας, ἡ δὲ ἐπ᾿ εὐϑείας αὐτῇ ἐκτός. 

ἔστω κωνικὴ ἐπιφάνεια, ἧς κορυφὴ μὲν τὸ A on- 
μεῖον, ὁ δὲ κύκλος, x«9 οὗ φέρεται ἡ τὴν ἐπιφάνειαν 
γράφουσα εὐϑεῖα, ὁ ΒΓ, καὶ εἰλήφϑω ἐφ᾽ ὁποτερασοῦν 
τῶν κατὰ κορυφὴν ἐπιφανειῶν δύο σημεῖα τὰ A, E, 
καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ AE μὴ νευέτω ἐπὶ τὸ A σημεῖον. 


25 λέγω, ὅτι ἡ AE ἐντὸς ἔσται τῆς ἐπιφανείας καὶ ἡ 


ἐπ᾽ εὐϑείας αὐτῇ ἐκτός. 
ἐπεζεύχθωσαν al AE, AA καὶ ἐκβεβλήσθωσαν' 
πεσοῦνται δὴ ἐπὶ τῆν τοῦ κύκλου περιφέρειαν. πιπτέ- 


9. καθ’] cv; xa- euan. V, rep. mg. m. rec. 10. πόρισμα] 
om. V. 


CONICORUM LIBER I, 11 


nam si fieri potest, ne sit, et JE sit recta super- 
ficiem describens, circulus autem, per quem fertur, sit 
EZ. itaque, si manente puncto .4 recta AE per 
ambitum circuli EZ fertur, etiam per punctum B 
ueniet, et duae rectae eosdem terminos habebunt; quod 
fieri non potest. 

ergo fieri non potest, ut recta ab Δ ad B ducta 
in superficie non sit. ergo est in superficie. 


Corollarium. 


et manifestum est, si a uertice ad punctum aliquod 
eorum, quae intra superficiem sunt, recta ducatur, eam 
intra superficiem conicam casuram esse, et si ad ali- 
quod eorum ducatur, quae extra sunt, extra super- 
Βοίθπι casuram. 

II. 

Si in utralibet superficie earum, quae ad uerticem 
inter se positae sunt, duo puncta sumuntur, et recta 
puncta illa coniungens ad ueriicem non cadit, intra 
superficiem cadet, producta uero in directum extra. 

sit superficies conica, cuius uertex sit 4, circulus 
autem, per quem recta superficiem describens fertur, 
sit BI, et in utralibet superficie earum, quae ad uer- 
licem sunt inter se, duo puncta sumantur 4, E, οἱ 
ducta JE ne cadat ad punctum 4. dico, JE intra 
superficiem esse, productam autem in directum extra. 

ducantur AE, 4.4 et producantur; cadent igitur 
ad ambitum circuli [prop. I]. cadant in B, ΙΓ et duca- 
tur BI, BT igitur intra circulum erit; quare etiam 
intra superficiem conicam, iam in AE sumatur punc- 
tum aliquod Z, et ducta 42 producatur; cadet igitur 
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τωσαν κατὰ τὰ B, D, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ BI" ἔσται ἄρα 
T ΒΓ ἐντὸς τοῦ κύκλου ὥστε καὶ τῆς κωνικῆς èn- 
φανείας. εἰλήφϑω δὴ ἐπὶ τῆς AE τυχὸν σημεῖον τὸ Z, 
καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ AZ ἐκβεβλήσθω. πεσεῖται δὴ ἐπὶ 
6 τὴν ΒΓ εὐθεῖαν' τὸ γὰρ BTA τρίγωνον ἐν ἑνί ἐστιν 
ἐπιπέδῳ. πιπτέτω κατὰ τὸ H. ἐπεὶ οὖν τὸ H ἐντός 
ἐστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, καὶ ἡ AH ἄρα ἐντός 
ἐστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας: ὥστε καὶ τὸ Z ἐντός ἐστι 
τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας. ὁμοίως δὴ δειχθήσεται, ὅτι 
10 καὶ πάντα τὰ ἐπὶ τῆς AJE σημεῖα ἐντός ἐστι τῆς ἐπι- 
φανείας' ἡ ἄρα AE ἐντός ἐστι τῆς ἐπιφανείας. 
ἐκβεβλήσϑω δὴ ἡ ΔΕ ἐπὶ τὸ Θ, λέγω δή, ὅτι 
ἐκτὸς πεσεῖται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας. εἰ γὰρ δυνατόν, 
ἔστω τι αὐτῆς τὸ Θ μὴ ἐκτὸς τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, 
16 καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ AO ἐκβεβλήσϑω" πεσεῖται δὴ ἢ ἐπὶ 
τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλου ἢ ἐντός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνα- 
vov' πίπτει γὰρ ἐπὶ τὴν ΒΓ ἐκβαλλομένην ὡς κατὰ 
τὸ K. ἡ EO ἄρα ἐκτός ἐστι τῆς ἐπιφανείας. 
ἣ ἄρα AE ἐντός ἐστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, καὶ 
20 ᾗ ἐπ᾿ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 
y 
Ἐὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τῆς κορυφῆς, ἡ 
τομὴ τρίγωνόν ἐστιν. 
ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
25 δὲ ὁ BT κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ τινὶ διὰ τοῦ A 
σημείου, καὶ ποιείτω τομὰς ἐπὶ μὲν τῆς ἐπιφανείας 
τὰς AB, AT γραμμάς, ἐν δὲ τῇ βάσει τὴν BI εὐϑεῖαν. 
λέγω, ὅτι τὸ ABT τρίγωνόν ἐστιν. 
1. ἄρα] cv; euan. V, rep. mg. πι. rec. 16. περιφέφειαν V 


(in alt. φ inc. fol. 83), corr. m. rec. ἀδύνατον] cv, -tov 
euan. V. 20. ἐκτός] ἐκτός :--- V. 28. ABI] p, AT V, corr. m.2 v. 
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ad rectam BT; triangulus enim BI'4 in uno plano 
positus est [Eucl. XT, 2]. cadat in H. iam quoniam 
H intra superficiem conicam est, etiam 4Η intra 
superficiem conicam est (prop. I coroll]; quare etiam 
Z intra superficiem conicam est, similiter igitur 
demonstrabimus, etiam omnia puncta rectae JE intra 
superficiem esse; itaque JE intra superficiem est. 


iam JE ad Θ producatur. dico, eam extra super- 
fieiem conicam cadere. nam si fieri potest, pars eius 
aliqua uelut Θ extra superficiem conicam ne sit, et 
ducta ΔΘ producatur. cadet igitur aut in ambitum 
circuli aut intra [prop. I et coroll]; quod fieri non 
potest. cadit enim in BI'productam ut in K. itaque 
EO extra superficiem est. 

ergo JE intra superficiem conicam est, producta 
autem in directum extra. 


III. 
Si conus per uerticem plano secatur, sectio trian- 
gulus est. 
sit conus, cuius uertex sit 4 punctum, basis autem 
circulus BI, et secetur plano aliquo per 4 punctum, 
et hoc sectiones efficiat in superficie lineas ΔΒ, AT, 
in basi autem rectam ΒΓ. dico, 4BI' triangulum esse. 


14 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


ἐπεὶ γὰρ ἡ ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὸ B ἐπιξευγνυμένη 
κοινὴ τομή ἐστι τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τῆς τοῦ 
κώνου ἐπιφανείας, εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ 4Β' ὁμοίως 
δὲ καὶ ἡ ΑΓ. ἔστι δὲ καὶ ἡ ΒΓ εὐθεῖα. τρίγωνον 
6 ἄρα ἐστὶ τὸ ABT. 
ἐὰν ἄρα κῶνος ἐπιπέδῳ τινὶ τμηϑῇ διὰ τῆς κορυ- 
qs, ἡ τομὴ τρίγωνόν ἐστιν. 


δ΄. 
Ἐὰν ὁποτεραοῦν τῶν κατὰ κορυφὴν ἐπιφανειῶν 
10 ἐπιπέδῳ τινὶ τμηϑῇ παραλλήλῳ τῷ κύκλῳ, xa9' οὗ 
φέρεται ἡ γράφουσα τὴν ἐπιφάνειαν εὐϑεῖα, τὸ ἐναπο- 
λαμβανόμενον ἐπίπεδον μεταξὺ τῆς ἐπιφανείας κύκλος 
ἔσται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ ἄξονος, τὸ δὲ περι- 
ἐχόμενον σχῆμα ὑπό τε τοῦ κύκλου καὶ τῆς ἀπολαμβανο- 
15 μένης ὑπὸ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου κωνικῆς ἐπιφανείας 
πρὸς τῇ κορυφῇ κῶνος ἔσται. 
ἔστω κωνικὴ ἐπιφάνεια, ἧς κορυφὴ μὲν τὸ 4 ση- 
μεῖον, ὁ δὲ κύκλος, καϑ᾽ οὗ φέρεται ἡ τὴν ἐπιφάνειαν 
γράφουσα εὐθεῖα, ὁ ΒΓ, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ τινὶ 
90 παραλλήλῳ τῷ ΒΓ κύκλῳ, καὶ ποιείτω ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ 
τομὴν τὴν AE γραμμήν. λέγω, ὅτι 7 JE γραμμὴ 
κύκλος ἐστὶν ἐπὶ τοῦ ἄξονος ἔχων τὸ κέντρον. 
εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ BI' κύκλου τὸ Z, 
καὶ ἐπεζεύχθω 3 AZ. ἄξων ἄρα ἐστὶ καὶ συμβάλλει 
25 τῷ τέμνοντι ἐπιπέδῳ. συμβαλλέτω κατὰ τὸ H, καὶ 
ἐκβεβλήσθω τι διὰ τῆς AZ ἐπίπεδον. ἔσται δὴ ἡ 
τομῇ τρύγωνον τὸ ABI. καὶ ἐπεὶ τὰ A, H, E σημεῖα 
ἐν τῷ τέμνοντί ἐστιν ἐπιπέδῳ, ἔστι δὲ καὶ ἐν τῷ τοῦ 


7. ἐστιν] ἐστῖ :— V. 
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nam quoniam linea ab .4 ad B 
ducta communis est sectio plani se- 
cantis et superficiei conicae, recta est 
AB. et eadem de causa AI. uerum 
etiam BI recta est. itaque ABT 
triangulus est. 

ergo si conus plano per uerticem secatnr, sectio 
iriangulus est. 


B 


IV. 

Si utralibet superficies earum, quae ad uerticem 
sunt inter se, plano secatur aliquo ei circulo parallelo, 
per quem fertur recta superficiem describens, planum 
intra superficiem comprehensum circulus erit centrum 
in axe habens, figura autem a circulo et superficie 
conica plano secante abscisa ad uerticem comprehensa 
conus erit. 

sit superficies conica, cuius uertex sit 4 punctum, 
circulus autem, per quem fertur recta superficiem 


describens, BI, et secetur plano aliquo circulo ΒΓ 
parallelo, et hoc in superficie sectionem efficiat lineam 
4 E. dico, lineam JE circulum esse centrum in axe 
habentem. 

sumatur enim Z centrum circuli BI', et ducatur 
AZ. axis igitur est [def. 1] et cum plano secante 
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ABT ἐπιπέδῳ, εὐϑεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ AHE. εἰλήφθω 
δή τι σημεῖον ἐπὶ τῆς AE γραμμῆς τὸ O, καὶ ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἡ AO ἐκβεβλήσθω. συμβαλεῖ δὴ τῇ ΒΓ 
περιφερείᾳ. συμβαλλέτω κατὰ τὸ K, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν 
δ αἱ HO, ZK. καὶ ἐπεὶ δύο ἐπίπεδα παράλληλα τὰ 
4E, ΒΓ ὑπὸ ἐπιπέδου τινὸς τέμνεται τοῦ ABT, αἱ 
κοιναὶ αὐτῶν τομαὶ παράλληλοί slov παράλληλος ἄρα 
ἐστὶν ἡ AE τῇ ΒΓ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ HO τῇ 
KZ παράλληλος. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Ζ 4 πρὸς τὴν AH, 
10 οὕτως ἤ τε ZB πρὸς AH καὶ ἡ ZI πρὸς HE καὶ 
ἡ ΖΚ πρὸς ΗΘ. καί εἰσιν αἱ τρεῖς αἱ BZ, KZ, ZT 
ἴσαι ἀλλήλαις καὶ αἱ τρεῖς ἄρα al 4Η, HO, HE ἴσαι 
εἰσὶν ἀλλήλαις. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ πᾶσαι al 
ἀπὸ τοῦ H σημείου πρὸς τὴν AE γραμμὴν προσ- 
16 πίπτουσαι εὐϑεῖαι ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί. 
κύκλος ἄρα ἐστὶν 7 AE γραμμὴ τὸ κέντρον ἔχων 
ἐπὶ τοῦ ἄξονος. 
καὶ φανερόν, ὅτι τὸ περιεχόμενον σχῆμα ὑπό τε 
τοῦ AE κύκλου καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτοῦ 
20 πρὸς τῷ .4 σημείῳ κωνικῆς ἐπιφανείας κῶνός ἐστι. 
καὶ συναποδέδεικται, ὅτι 7) κοινὴ τομὴ τοῦ τέμνον- 
τος ἐπιπέδου καὶ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου διά- 
µετρός ἐστι τοῦ κύκλου. 


, 


ε΄. 

25 ᾿Εὰν κῶνος σκαληνὸς ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος 
πρὸς ὀρϑὰς τῇ βάσει, τμηϑῇ δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ 
πρὸς ὀρϑὰς μὲν τῷ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνῳ, ἀφαιροῦντι 
δὲ πρὸς τῇ κορυφῇ τρίγωνον ὅμοιον μὲν τῷ διὰ τοῦ 

6. τέμνεται τοῦ] bis (in extr. et pr. fol) V, corr. m. 1. 


11. af] (alt) p, om. V, corr. m. 2 v. 20. τῷ 4 σημείῳ] 
sine causa rep. mg. m. rec. V. 
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concidit. concidat in H, et per AZ planum ducatur. 
sectio igitur 4BI' triangulus erit [prop. III]. et quo- 
niam puncta 4, H, E in plano secanti sunt, uerum 
eliam in plano ABT, AHE recta est [Eucl. XI, 3]. 
sumatur igitur in linea ΔΕ punctum aliquod 9, et 
ducta 4Θ producatur, concidet igitur cum ambitu BT. 
concidat in K, et ducantur ΗΘ, ZK. et quoniam duo 
plana parallela JE, BI plano ABT secantur, com- 
munes eorum sectiones parallelae sunt [Eucl. XI, 16]. 
itaque JE rectae BI parallela est. eadem de causa 
eliam ΗΘ rectae KZ parallela est. itaque [Eucl. VI, 4] 
ZA: AH = ZB: AH = ZT: HE = ZK: HO. et 
BZ = KZ = ZT. quare etiam 4Η = HO = HE 
[Eucl V, 9] iam similiter demonstrabimus, etiam 
omnes rectas ab H puncto ad lineam 4E adcidentes 
inter se aequales esse, 

ergo linea AE circulus est centrum in axe habens. 

et manifestum est, figuram circulo JE et super- 
ficie conica ab eo abscisa ad 4 punctum comprehensam 
conum esse. 

et simul demonstratum est, sectionem communem 
plani secantis triangulique per axem positi diametrum 
circuli esse. 


V. 


Si conus obliquus per axem plano ad basim per- 
pendieulari secatur et simul alio plano secatur ad 
triangulum per axem positum perpendiculari, quod ad 
uerticem triangulum abscindat triangulo per axem 
posito similem, sed e contrario positum, sectio circu- 


lus erit; adpelletur autem talis sectio contraria. 
Apollonius, ed, Heiberg. 2 
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ἄξονος τριγώνῳ, ὑπεναντίως δὲ κείμενον, 7 τομὴ 
κύκλος ἐστί, καλείσϑω δὲ ἡ τοιαύτη τομὴ ὑπεναντία. 

ἔστω κῶνος σκαληνός, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 on- 
μεῖον, βάσις δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ 
διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ πρὸς τὸν BI' κύκλον, καὶ ποιείτω 
τομὴν τὸ ABT τρίγωνον. τετμήσϑῳ δὴ καὶ ἑτέρῳ 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ὄντι τῷ ABT τριγώνῳ, ἀφαιροῦντι 
δὲ τρίγωνον πρὸς τῷ A σημείῳ τὶ AKH ὅμοιον μὲν 
τῷ ABI τριγώνῳ, ὑπεναντίως δὲ κείμενον, τουτέστιν 
ὥστε ἴσην εἶναι τὴν ὑπὸ AKH γωνίαν τῇ ὑπὸ ABI. 
καὶ ποιείτω τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν ΗΘΚ γραμμήν. 
λέγω, ὅτι κύκλος ἐστὶν ἡ ΗΘΚ γραμμή. 

εἰλήφϑω γάρ τινα σημεῖα ἐπὶ τῶν ΗΘΚ, BI' γραμ- 
μῶν τὰ O, A, καὶ ἀπὸ τῶν Θ, A σημείων ἐπὶ τὸ διὰ 
τοῦ ΑΒΓ τριγώνου ἐπίπεδον κάθετοι ἤχθωσαν' ne- 
σοῦνται δὴ ἐπὶ τὰς κοινὰς τομὰς τῶν ἐπιπέδων. 
πιπτέτωσαν ὡς αἲ ZO, AM. παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
ἡ ZO τῇ AM. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ Z τῇ ΒΓ παράλληλος 
ἡ AZE: ἔστι δὲ καὶ ἡ ZO τῇ AM παράλληλος" τὸ 
ἄρα διὰ τῶν ΖΘ, AE ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῇ 
βάσει τοῦ κώνου. κύκλος ἄρα ἐστίν, οὗ διάμετρος 
ἡ 4E. ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 47, ΖΕ τῷ ἀπὸ τῆς ΖΘ. 
καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ EA τῇ ΒΓ, ἡ ὑπὸ AAE 
γωνία ἴση srl τῇ ὑπὸ ABI. ἡ δὲ ὑπὸ AKH τῇ 
ὑπὸ ABT ὑπόκειται ἴση' καὶ ἢ ὑπὸ AKH ἄρα τῇ 
ὑπὸ AAE ἐστιν ἴση. εἰσὶ δὲ καὶ al πρὸς τῷ Z σημείῳ 
ἴσαι [κατὰ κορυφήν]. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ AZH τρί- 
γωνον τῷ KZE τριγώνῳ᾽ ἔστιν ἄρα ὡς ἡ EZ πρὸς 
τὴν ΖΚ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς Z4. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 


6. δή] δέ Eutocius. 8. AKH] p, KH V. 27. κατὰ 
κορυφήν] deleo; κατὰ κορυφὴν γάρ p, in ras. m. ἃ v. 
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sit conus obliquus, cuius uertex sit 4 punctum, 
basis autem circulus BI, et per axem secetur plano 
ad circulum BI perpendiculari, et 
hoc sectionem efficiat triangulum 
ABT (prop. III). iam etiam alio 
plano secetur ad triangulum 4ΒΓ 
4 perpendiculari, quod ad 44 punctum 
abscindat triangulum 4 K H similem 
triangulo ΑΒΓ, sed e contrario po- 

situm, h. e. ita ut sit 

LAKH —L ΑΒΓ 
et in superficie efficiat sectionem lineam ΗΘΚ. dico, 
lineam HOK circulum esse. 

sumantur enim in lineis HOK, BT puncta aliqua 
Θ, 4, et a punctis Θ, 4 ad planum trianguli 4BI' 
perpendiculares ducantur; cadent igitur ad communes 
sectiones planorum [Eucl. XI def. 6]. cadant ut 
ΖΘ, AM. itaque ΖΘ, AM parallelae sunt (Eucl. XI, 6]. 
ducatur igitur per Z rectae BI parallela ZZ E. uerum 
eliam ΖΘ rectae AM parallela est, itaque planum 
rectarum ΖΘ, 4 E basi coni parallelum est [Eucl. XI, 15]. 
quare circulus est, cuius diametrus est 4 E [prop. IV]. 
itaque est [Eucl. VI, 8] ZZ >x< ZE = ΖΘ, et quon- 
iam EZ, BT parallelae sunt, erit L AJE = L ABT 
[Eucl. 1,29]. uerum supposuimus, esse L AKH =L ABT; 
quare etiam L AKH = L AAE. uerum etiam anguli 
ad Z punctum positi aequales sunt [Eucl. I, 15]. ita- 

que AZH ~N KZE. quare [Eucl. VI, 4] 

ΕΖ:ΖΚ--ΗΖ:2Ζ4. 

itaque EZ Xx Z4 = KZ » ZH [Eud. VI, 17]. 


9* 
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EZA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν KZH. ἀλλὰ τῷ ὑπὸ 
τῶν EZA ἴσον ἐδείχϑη τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ' καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΚΖ, ΖΗ͂ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΖΘ. ὁμοίως 
δὴ δειχϑήσονται καὶ πᾶσαι αἱ ἀπὸ τῆς HOK γραμμῆς 
6 ἐπὶ τὴν ΗΚ ἠγμέναι κάϑετοι ἴσον δυνάμεναι τῷ ὑπὸ 
τῶν τμημάτων τῆς ΗΚ. 
κύκλος ἄρα ἐστὶν ἡ τομή, οὗ διάμετρος ἡ ΗΚ. 
g’. 
Ἐὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, ληφϑῇ 
10 δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τοῦ κώνου ἐπιφανείας, ὃ μή 
ἐστιν ἐπὶ τῆς πλευρᾶς τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, 
καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀχϑῇ παράλληλος εὐϑεία τινί, T) ἐστι 
κάθετος ἀπὸ τῆς περιφερείας τοῦ κύκλου ἐπὶ τὴν βάσιν 
τοῦ τριγώνου, συμβαλεῖ τῷ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνῳ 
16 καὶ προσεκβαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς ἐπι- 
φανείας δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τοῦ τριγώνου. 
ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ὁ κῶνος ἐπιπέδῳ διὰ 
τοῦ ἄξονος, καὶ ποιείτω κοινὴν τομῆν τὸ ABT toi- 
20 yovov, καὶ ἀπό τίνος σημείου τῶν ἐπὶ τῆς BI περι- 
φερείας τοῦ M κάθετος ἤχϑω ἐπὶ τὴν ΒΓ ἡ ΜΝ. 
εἰλήφϑω δὴ ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου σημεῖόν τι 
τὸ 4, καὶ διὰ τοῦ A τῇ ΜΝ παράλληλος ἤχϑω 7) A E. 
λέγω, ὅτι ἡ AE ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῷ ἐπιπέδῳ 
26 τοῦ ABT τριγώνου καὶ προσεκβαλλομένη ἐπὶ τὸ ἕτερον 
μέρος τοῦ κώνου, ἄχρις ἂν συμπέσῃ τῇ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ, 
δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου τοῦ ABT τριγώνου. 
1. ἐστέ — 3. ἴσον] om. V, corr. p (KZ, ZH et EZ, Zi). 3. 


Z0] EG V;cor.p. δ. HK] p, HT V, corr. m. 2 v. 12. 
εὐθείᾳ] rep. mg. m. rec. V. — 14. σαμβαλεῖ V, sed corr. 
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demonstrauimus autem, esse EZ x< ZA = ZO*. quare 
eliam KZ Xx ZH = 26’. 

iam similiter demonstrabimus, etiam omnes rectas 
a linea ΗΘΚ ad HK perpendiculares ductas quadratas 
aequales esse rectangulo partium rectae HK. 

ergo sectio circulus est, cuius diametrus est HK. 


VI. 


Si conus plano per axem secatur, et in superficie 
coni punctum aliquod sumitur, quod in latere trian- 
guli per axem positi non est, et ab eo recta ducitur 
parallela rectae ab ambitu cireuli ad basim trianguli 
perpendiculari, ea cum triangulo per axem posito con- 
curret et usque ad alteram partem superficiei producta 
a triangulo in duas partes aequales secabitur. 

sit conus, cuius uertex sit 4 punctum, basis autem 
BT circulus, οἱ secetur conus plano per axem, et hoc 
communem sectionem efficiat ABI triangulum, et a 


A 


puncto M ambitus ΒΡ ad BI perpendicularis duca- 
tur MN. iam in superficie coni punctum aliquod 
sumatur «4, et per «Ί rectae MN parallela ducatur 4 E. 
dico, rectam «4 E productam cum plano trianguli ΒΓ 
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ἐπεξεύχϑω ἡ AA καὶ ἐκβεβλήσθω) συμπεσεῖται ἄρα 
τῇ περιφερείᾳ τοῦ ΒΓ κύκλου. συμπιπτέτω κατὰ τὸ K, 
καὶ ἀπὸ τοῦ K ἐπὶ τὴν ΒΓ κάθετος ἤχϑω ἡ KOA 
παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ KO τῇ MN’ καὶ τῇ AE ἄρα. 
5 ἐπεξεύχϑω ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὸ Θ ἡ ΔΘ. ἐπεὶ οὖν ἐν 
τριγώνῳ τῷ AOK τῇ ΘΚ παράλληλός ἐστιν ἡ AE, 
ἡ 4 E ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ AO. ἡ δὲ AO 
ἐν τῷ τοῦ ABT ἐστιν ἐπιπέδῳ’ συμπεσεῖται ἄρα ἡ AE 
τῷ τοῦ ABTI τριγώνου ἐπιπέδῳ. διὰ τὰ αὐτὰ καὶ τῇ 
10 4Θ συμπίπτει’ δυμπιπτέτω κατὰ τὸ Z, καὶ ἐκβεβλήσϑω 
ἡ 47 ἐπ᾿ εὐϑείας, ἄχρις ἂν συμπέσῃ τῇ τοῦ κώνου 
ἐπιφανείᾳ. συμπιπτέτω κατὰ τὸ Η. λέγω, ὅτι ἴση 
ἐστὶν ù AZ τῇ ΖΗ. 
ἐπεὶ γὰρ τὰ A, H, A σημεῖα ἐν τῇ τοῦ κώνου 
16 ἐστὶν ἐπιφανείᾳ, ἀλλὰ καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τῷ διὰ τῶν 
A0, AK, AH, K A ἐκβαλλομένῳ, ὅπερ διὰ τῆς κορυφῆς 
τοῦ κώνου τρίγωνόν ἐστι, τὰ 4. H, 4 ἄρα σημεῖα ἐπὶ 
τῆς κοινῆς ἐστι τομῆς τῆς τοῦ κώνου ἐπιφανείας καὶ 
τοῦ τριγώνου. εὐϑεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ διὰ τῶν A, H, A. 
90 ἐπεὶ οὖν ἐν τριγώνῳ τῷ AAK τῇ KOA βάσει xag- 
ἄλληλος ἧκται ἡ ΔΗ, καὶ διῆκταί τις ἀπὸ τοῦ A ἡ 
AZO, ἔστιν ὡς ἢ KO πρὸς OA, ἡ AZ πρὸς ZH. 
ἴση δὲ ἡ KO τῇ Θ 4, ἐπείπερ ἐν κύκλῳ τῷ BI κάϑ- 
ετός ἐστιν ἐπὶ τὴν διάμετρον ἢ KA. ἴση ἄρα καὶ 
25 ἡ AZ τῇ ΖΗ. 
ξ΄. 
᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑῇ 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν 
ἡ βάσις τοῦ κώνου, κατ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν 


31. ἀπὸ τοῦ] cp, ἀποῦ V. 38. ἐν] ἐκ V; corr. p. 
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concurrere et ad alteram partem coni productam, 
donec cum superficie eius concurrat, a plano trianguli 
ABT in duas partes aequales secari. 

ducatur 44 et producatur; coneurret igitur cum 
ambitu circuli BI [prop. 1]. concurrat in K, et a K 
ad BI perpendicularis ducatur KOA; itaque KO 
rectae MN parallela est [Eucl. 1, 28]; quare etiam 
rectae «1 E [Eucl. XT, 9]. ducatur ab 4 ad 9 recta ΔΘ. 
iam quoniam in triangulo AOK rectae ΘΚ parallela 
est AE, AE producta cum 40 concurret [Eucl. VI, 2]. 
uerum ΑΘ in plano trianguli 4BI' posita est. itaque 
AE cum plano trianguli 4 ΒΓ concurret. 

simul demonstrauimus, eam etiam cum ΔΘ con- 
currere. concurrat in Z, et AZ in directum produca- 
tur, donec eum superficie coni concurrat. concurrat 
in H. dico, esse 47 = ZH. 

nam quoniam puncta Δ, H, A in superficie coni 
sunt, uerum eliam in plano per 40, AK, 4H, KA 
ducto, quod triangulus est per uerticem coni [prop. III], 
puncta 4, H, A in communi sectione superficiei coni 
iriangulique sunt. itaque linea per 4, H, A ducta 
recta est. iam quoniam in triangulo 44K basi KOA 
parallela ducta est 4Η, et ab 4 producta est 426, 
ert KO : OA = ZZ:ZH. est autem KO = 64, 
quoniam in circulo BI' ad diametrum perpendicularis 
est KA [Eucl. IIT, 3]. ergo etiam ZZ = ZH. 


VII. 
Si conus per axem plano secatur et alio quoque 
plano secatur, quod id planum, in quo est basis coni, 
secundum rectam secat aut ad basim trianguli per 


ex 
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ἤτοι τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου ἢ τῇ ἐπ᾽ 
εὐϑείας αὐτῇ, al ἀγόμεναι εὐθεῖαι ἀπὸ τῆς γενηθείσης 
τομῆς ἐν τῇ τοῦ κώνου ἐπιφανείᾳ, ἣν ἐποίησε τὸ τέμνον 
ἐπίπεδον, παράλληλοι τῇ πρὸς ὀρϑὰς τῇ βάσει τοῦ 
τριγώνου εὐϑείᾳ ἐπὶ τὴν κοινὴν τομὴν πεσοῦνται τοῦ 
τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου 
καὶ προσεκβαλλόμεναι ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς τομῆς 
δίχα τμηϑήσονται ὑπ᾽ αὐτῆς, καὶ ἐὰν μὲν ὀρϑὸς ᾗ ὁ 
κῶνος, ἡ ἐν τῇ βάσει εὐϑεῖα πρὸς ὀρϑὰς ἔσται τῇ 
κοινῇ τομῇ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἐὰν δὲ σκαληνός, οὐκ αἰεὶ πρὸς 
ὀρϑὰς ἔσται, ἀλλ᾽ ὅταν τὸ διὰ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον 
πρὸς ὀρϑὰς 7 τῇ βάσει τοῦ κώνου. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ BT κύκλος, καὶ τετιμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 
ABI τρίγωνον. τε- 
τμήσϑω δὲ καὶ ἑτέρῳ 
ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸ 
ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν 2 z 
ó BI κύκλος, κατ 
εὐθεῖαν τὴν JE ἤτοι 
πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ 
ΒΓ ἢ τῇ ἐπ᾿ εὐθείας 
αὐτῇ, καὶ ποιείτω το- 
μὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τὴν AZE: κοινὴ 
δὴ τομὴ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ ABP tot- 
γώνου ἡ ZH. καὶ εἰλήφθω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς AZE 


p s 
B δ 
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1. τοῦ] τῇ V; corr. p. 32. ἤτοι] ἤτ V, ἤτοι mg. m. rec. 
27. δή] scripsi; δέ V. 
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axem positi aut ad eandem productam perpendicularem, 
rectae a sectione in superficie coni orta, quam planum 
secans effecit, parallelae ductae rectae ad basim trian- 
guli perpendiculari cadent in communem sectionem 
plani secantis triangulique per axem positi et ad alte- 
ram partem sectionis productae in binas partes aequa- 
les ab ea secabuntur, et si conus rectus est, recta in 
basi posita perpendicularis erit ad communem sectio- 
nem plani secantis triangulique per axem positi, sin 
obliquus est, non semper perpendicularis erit, sed ita 
tantum, si planum per axem ductum ad basim coni 
perpendiculare est. 

sit conus, cuius uertex sit A punctum, basis autem 
BI'circulus, et plano per axem secetur, et hoc sectio- 
nem faciat triangulum ΔΒΓ. secetur autem etiam 
alio plano, quod pla- 
num, in quo est cir- 
culus BT, secundum 
rectam 4 E secat aut 
ad BI'aut ad eandem 
productam perpendi- 
cularem, et hoc in 
superficie coni sectio- 
nem efficiat 4ZE; 

communis igitur 

sectio plani secantis triangulique 4BI' est ZH, οἱ 
sumatur in sectione JZE punctum aliquod 6, duca- 
turque per € rectae ΔΕ parallela ΘΚ. dico, ΘΚ 
cum recta Z H concurrere et ad alteram partem sectionis 
AZE productam a recta ZH in duas partes aequales 
secari, 
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τομῆς τὸ Θ, xal ἤχθω διὰ τοῦ O τῇ AE παράλληλος 

ἡ ΘΚ. λέγω, ὅτι ἡ ΘΚ συμβαλεῖ τῇ ZH καὶ èx- 

βαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς AZE τομῆς δίχα 

τμηϑήδεται ὑπὸ τῆς ΖΗ εὐθείας. 

ἐπεὶ γὰρ κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A σημεῖον, 
βάσις δὲ ὁ BI κύκλος, τέτμηται ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
ἄξονος, καὶ ποιεῖ τομὴν τὸ ABTI τρίγωνον, εἴληπται 
δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας, ὃ μή ἐστιν ἐπὶ πλευ- 
ρᾶς τοῦ ABT τριγώνου, τὸ O, καί ἐστι κάθετος ἡ AH 

10 ἐπὶ τὴν ΒΓ, ἡ ἄρα διὰ τοῦ Θ τῇ AH παράλληλος 
ἀγομένη, τουτέστιν ἡ ΘΚ, συμβαλεῖ τῷ ABT τριγώνῳ 
καὶ προσεκβαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς ἐπι- 
φανείας δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τοῦ τριγώνου. ἐπεὶ οὖν 
ἡ διὰ τοῦ O τῇ ΔΕ παράλληλος ἀγομένη συμβάλλει 

15 τῷ ΑΒΓ τριγώνῳ καί ἐστιν ἐν τῷ διὰ τῆς AZE 
τομῆς ἐπιπέδῳ, ἐπὶ τὴν κοινὴν ἄρα τομὴν πεσεῖται 
τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ ABTI τριγώνου. κοινὴ 
δὲ τομή ἐστι τῶν ἐπιπέδων g ZH' ἡ ἄρα διὰ τοῦ Θ 
τῇ AE παράλληλος ἀγομένη πεσεῖται ἐπὶ τὴν 2Η: 

90 καὶ προσεκβαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς AZE 
τομῆς δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς ZH εὐϑείας. 

ἤτοι δὴ ὁ κῶνος ὀρϑός ἐστιν, ἢ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος 
τρίγωνον τὸ ABT ὀρϑόν ἐστι πρὸς τὸν BI κύκλον, 
ἢ οὐδέτερον. 

25 ἔστω πρότερον ὁ κῶνος ὀρθός' εἴη ἂν οὖν καὶ τὸ 
ΑΒΓ τρίγωνον ὀρϑὸν πρὸς τὸν BI κύκλον. ἐπεὶ οὖν 
ἐπίπεδον τὸ ABI πρὸς ἐπίπεδον τὸ BI ὀρϑόν ἐστι, 
καὶ τῇ κοινῇ αὐτῶν τομῇ τῇ ΒΓ ἐν ἑνὶ τῶν ἐπιπέδων 
τῷ BI πρὸς ὀρϑὰς ἦκται ἡ AE, ἡ AE ἄρα τῷ ABI 

30 τριγώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρθάς' καὶ πρὸς πάσας ἄρα τὰς 
ἁπτομένας αὐτῆς εὐθείας καὶ οὔσας ἐν τῷ ABT 
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nam quoniam conus, cuius uertex est 4 punctum, 
basis autem circulus BI, plano per axem secatur, 
et hoc sectionem efficit triangulum 4ΒΥΓ, in super- 
ficie autem sumptum est punctum Θ, quod in latere 
trianguli 4 BI' non est, et AH ad BT perpendicularis 
est, recta per Θ rectae AH parallela ducta, hoc est 
ΘΚ, cum triangulo A4BI' concurret et ad alteram 
partem superficiei producta a triangulo in duas partes 
aequales secabitur [prop. VI). iam quoniam recta per 
© rectae 4 E parallela ducta cum triangulo 4 BI" con- 
currit et in plano sectionis JZE est, in communem 
sectionem plani secantis iriangulique ΔΒΓ cadet. 
communis autem planorum sectio est ZH; itaque 
recta per Θ rectae JE parallela ducta in ZH cadet; 
εἰ ad alteram partem sectionis AZE producta a recta 
ZH in duas partes aequales secabitur. 

iam igitur aut rectus est conus, aut triangulus 4 BIT 
per axem positus ad circulum BI' perpendicularis est, 
aut neutrum. 

prius conus rectus sit. itaque etiam triangulus 4BI' 
ad circulum BT perpendicularis est [def. 3; Eucl. XI, 18]. 
quoniam igitur planum 4 BI' ad planum BI" perpen- 
dieulare est, et in plano altero BI ad communem 
eorum sectionem BT perpendicularis ducta est 4 E, 4E 
ad triangulum 4 BT perpendicularis est [Eucl. XI def. 4]. 
quare etiam ad omnes rectas eam tangentes et in 
triangulo ΑΒΓ positas perpendicularis est [Eucl. XI 
def. 3]. ergo etiam ad ZH perpendicularis est. 


28 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


τριγώνῳ ὀρθή ἐστιν. ὥστε καὶ πρὸς τὴν ZH ἐστι πρὸς 
ὀρθάς. 
μὴ ἔστω δὴ ὁ κῶνος ὀρθός. εἰ μὲν οὖν τὸ διὰ 
τοῦ ἄξονος τρίγωνον ὀρθόν ἐστι πρὸς τὸν BI κύκλον, 
6 ὁμοίως δείξομεν, ὅτι καὶ ἡ 4 E τῇ ZH ἐστι πρὸς ὀρθάς. 
μὴ ἔστω δὴ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος τρίγωνον τὸ ABI 
ὀρθὸν πρὸς τὸν ΒΓ κύκλον. λέγω, ὅτι οὐδὲ ἡ JE 
τῇ ΖΗ ἐστι πρὸς ὀρϑάς. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω" ἔστι 
δὲ καὶ τῇ BI' πρὸς ὀρθάς' ἡ ἄρα AE ἑκατέρᾳ τῶν 
10 ΒΓ, ΖΗ ἐστι πρὸς ὀρϑάς. καὶ τῷ διὰ τῶν ΒΓ, ZH 
ἐπιπέδω ἄρα πρὸς ὀρϑὰς ἔσται. τὸ δὲ διὰ τῶν ΒΓ, HZ 
ἐπίπεδόν ἐστι τὸ ABI" καὶ ἡ 4E ἄρα τῷ ABI' τρι- 
γώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρθάς. καὶ πάντα ἄρα τὰ δι αὐτῆς 
ἐπίπεδα τῷ ABT τριγώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρθάς. fv δέ τι 
15 τῶν διὰ τῆς AE ἐπιπέδων ἐστὶν ὁ ΒΓ κύκλος’ ὁ ΒΓ 
ἄρα κύκλος πρὸς ὀρθάς ἐστι τῷ ABT τριγώνῳ. ὥστε 
καὶ τὸ ΔΒΓ τρίγωνον ὀρϑὸν ἔσται πρὸς τὸν ΒΓ 
κύκλον: ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ἡ 4Ε τῇ ZH 
ἐστι πρὸς ὀρϑάς. 
90 πόρισμα. 
ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι τῆς AZE τομῆς διά- 
µετρός ἐστιν ἡ ZH, ἐπείπερ τὰς ἀγομένας παραλλήλους 
εὐϑείᾳ τινὶ τῇ JE δίχα τέμνει, καὶ ὅτι δυνατόν ἐστιν 
ὑπὸ τῆς διαμέτρου τῆς ZH παραλλήλους τινὰς δίχα 
25 τέμνεσϑαι καὶ μὴ πρὸς ὀρϑάς. 


, 


η " 
᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ δια vot. ἄξονος, τμηϑῇ 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 


1. dere] ðo V. 8. τό] bis V in extr. et init. pag.; corr. 
cvp. 16. ὥστε] ὥστ V, ὥστε mg. m. rec. 20, πόρισμα] p, om. V. 
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ne sit igitur rectus conus. iam si triangulus per 
axem positus ad circulum BI' perpendicularis est, 
eodem modo demonstrabimus, etiam AE ad ZH 
perpendicularem esse. ne sit igitur triangulus per 
axem positus ABT ad circulum BI perpendicularis. 
dico, ne JE quidem ad ZH perpendicularem esse. 
nam si fieri potest, sit. uerum etiam ad BI' perpen- 
dicularis est. AE igitur ad utramque BT, ZH perpen- 
dicularis est; quare etiam ad planum per ΒΓ, ZH 
ductum perpendicularis erit [Eucl XI, 4]. planum 
autem rectarum BI, HZ est ABIT; quare JE etiam 
ad triangulum 4 ΒΓ perpendicularis est. itaque etiam 
omnia plana per eam ducta ad triangulum ABI 
perpendieularia sunt [Eucl. XI, 18]. uerum inter plana 
per AE ducta est circulus ΒΓ quare circulus BI ad 
triangulum ΔΒΓ perpendicularis est. itaque etiam 
triangulus 4BI' ad circulum BTI perpendicularis erit; 
quod contra hypothesim est. ergo JE ad ZH perpen- 
dicularis non est. 


Corollarium. 


hine manifestum est, Z H diametrum esse sectionis 
AZE [def. 4], quoniam rectas rectae alicui JE par- 
allelas ductas in binas partes aequales secat, εἰ fieri 
posse, ut parallelae a diametro ZH in binas partes 
aequales secentur, etiam si ad angulos rectos non fiat. 


VIIL 
Si conus per axem plano secatur et alio quoque 
plano secatur, quod basim coni secundum rectam secat 
ad basim trianguli per axem positi perpendicularem, 
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30 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἡ δὲ διάμετρος τῆς γινομένης ἐν τῇ 
ἐπιφανείᾳ τομῆς ἤτοι παρὰ μίαν T τῶν τοῦ τριγώνου 
πλευρῶν ἢ συμπίπτῃ αὐτῇ ἐκτὸς τῆς κορυφῆς τοῦ 
κώνου, προσεκβάλληται δὲ 5 τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον εἰς ἄπειρον, καὶ 7) τομὴ εἰς 
ἄπειρον αὐξηϑήσεται, καὶ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς 
πρὸς τῇ κορυφῇ πάσῃ τῇ δοϑείσῃ εὐϑείᾳ ἴσην ἀπο- 
λήψεταί τις εὐϑεῖα ἀγομένη ἀπὸ τῆς τοῦ κώνου τομῆς 
παρὰ τὴν ἐν τῇ βάσει τοῦ κώνου εὐθεῖαν. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ BT κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ ΑΒΓ τρίγωνον᾽ τετμήσϑω δὲ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸν BI' κύκλον κατ 
εὐθεῖαν τὴν A β πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ BI, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν AZE γραμμήν" ἡ δὲ διά- 
µετρος τῆς AZE τομῆς ἡ ZH ἤτοι παράλληλος ἔστω 
τῇ 4Γ ἢ ἐκβαλλομένη συμπιπτέτω αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ A 
σημείου. λέγω, ὅτι καί, ἐὰν ἤ τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἐκβάλληται εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ 
IZE τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

ἐκβεβλήσθω γὰρ ἢ τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ το 
τέμνον ἐπίπεδον" φανερὸν δή, ὅτι καὶ αἱ AB, AT, ZH 
συνεκβληθήσονται. ἐπεὶ ἡ ZH τῇ ΑΓΓ ἤτοι παράλλη- 
λός ἐστιν ἢ ἐκβαλλομένη συμπίπτει αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ 4 
σημείου, «l ΖΗ, AT ἄρα ἐκβαλλόμεναι ὡς ἐπὶ τὰ D, H 
μέρη οὐδέποτε συμπεσοῦνται. ἐκβεβλήσθωσαν οὖν, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΖΗ τυχὸν τὸ Θ, καὶ διὰ 


4. συμπέπτρ) p; συμπίπτει V. δ. προσεκβάλληται] scripsi; 
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diametrus autem sectionis in superficie ortae aut lateri 
alicui trianguli parallela est, aut extra uerticem coni 
cum eo concurrit, producitur autem in infinitum et 
superficies coni et planum secans, etiam sectio in 
infinitum crescet, et recta a sectione coni rectae in 
basi coni positae parallela ducta a diametro sectionis 
ad uerticem rectam cuilibet rectae datae aequalem 
abscindet. 

sit conus, cuius uertex sit punctum .4, basis autem 
circulus BT, et plano per axem secetur, quod sectionem 
efficiat triangulum 4 BT; se- 
cetur autem etiam alio plano, 
quod circulum BI' secundum 
rectam JE secet ad ΒΓ per- 
pendieularem et in superficie 
coni sectionem efficiat lineam 
AZE. diamétrus autem ZH 
sectionis 42 E aut rectae AT 
parallela sit aut producta cum 
ea extra punctum .4 con- 
currat. dico, si et superficies 
coni et planum secans in in- 
finitum producantur, etiam sectionem 47 E in infinitum 
crescere. 

producatur enim et superficies coni et planum 
secans. manifestum igitur est, etiam rectas 4B, 4I, ZH 
simul produci. iam quoniam ZH aut rectae ΑΓ par- 
allela est aut producta cum ea extra punctum .4 con- 
currit, rectae ZH, AI productae ad partes T, H uersus 
nunquam concurrent, producantur igitur, et in ZH 
punctum aliquod sumatur €, et per € punctum rectae 
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τοῦ Θ σημείου τῇ μὲν ΒΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ KO A, 
τῇ δὲ A E παράλληλος ἡ MON" τὸ ἄρα διὰτῶν K 4, MN 
ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν ΒΓ, AE. κύκλος 
ἄρα ἐστὶ τὸ Κ 4 ΜΝ ἐπίπεδον. καὶ ἐπεὶ τὰ 4, E, M, N 
σημεῖα ἐν τῷ τέμνοντί ἐστιν ἐπιπέδῳ, ἔστι δὲ καὶ ἐν 
vj ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, ἐπὶ τῆς κοινῆς ἄρα τομῆς 
ἐστιν" ηὔξηται ἄρα 7; ZZE μέχρι τῶν M, N σημείων. 
αὐξηϑείσης ἄρα τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου καὶ τοῦ 
τέμνοντος ἐπιπέδου μέχρι τοῦ Κ 4 ΜΝ κύκλου ηὔξηται 
καὶ ἡ AZE τομὴ μέχρι τῶν M, N σημείων. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καί, ἐὰν εἰς ἄπειρον ἐκβάλληται Ñ τε 
τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. καὶ ἡ 
MAZEN τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

καὶ φανερόν, ὅτι πάσῃ τῇ δοϑείσῃ εὐθεία ἴσην 
ἀπολήψεταί τις ἀπὸ τῆς ΖΘ εὐϑείας πρὸς τῷ Z σημείῳ. 
ἐὰν γὰρ τῇ δοϑείσῃ ἴσην ϑῶμεν τὴν ZA καὶ διὰ τοῦ X 
τῇ 4E παράλληλον ἀγάγωμεν, συμπεσεῖται τῇ τομῇ, 
ὥσπερ καὶ ἡ διὰ τοῦ © ἀπεδείχϑη συµπίπτουσα τῇ 
τομῇ κατὰ τὰ M, N σημεῖα’ ὥστε ἄγεταί τις εὐϑεῖα 
συμπίπτουσα τῇ τομῇ παράλληλος οὖσα τῇ AE ἀπο- 
λαμβάνουσα ἀπὸ τῆς ΖΗ εὐϑεῖαν ἴσην τῇ δοϑείσῃ 
πρὸς τῷ Ζ σημείῳ. 

9’. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ συμπίπτοντι μὲν ἑκατέρα 
πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, μήτε δὲ παρὰ 
τὴν βάσιν ἠγμένῳ μήτε ὑπεναντίως, ἡ τομὴ οὐκ ἔσται 
κύκλος. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσθω ἐπιπέδῳ τινὶ μήτε 
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BI' parallela ducatur ΚΘ 4, rectae autem AE par- 
allela M6 N; itaque planum rectarum K 4, MN plano 
rectarum ΒΓ, AE parallelum est [Eucl. XI, 15]. ita- 
que planum K 4 ΜΝ circulus est [prop. IV]. et quon- 
iam puncta J, E, M, N in plano secanti sunt, uerum 
eliam in superficie coni, in communi sectione sunt; 
quare ZZE ad puncta M, N creuit. itaque crescente 
superficie coni planoque secanti ad circulum ΚάΜΝ 
etiam sectio AZE ad puncta M, N creuit. similiter 
igitur demonstrabimus, si et superficies coni et planum 
secans in infinitum producantur, etiam sectionem 
MAZEN in infinitum crescere. 

et manifestum est, rectam quandam a ZO recta 
ad Z punctum rectam cuiuis datae rectae aequalem 
abscisuram esse. nam si ZÆ rectae datae aequalem 
ponimus et per 5 rectae JE parallelam ducimus, cum 
sectione concurret, sicut etiam rectam per 6 ductam 
cum sectione in punctis M, N concurrere demon- 
strauimus. ergo recta quaedam cum sectione con- 
currens rectae JE parallela ducitur, quae a ZH ad 
punctum Z rectam datae aequalem abscindat. 


IX. 


Si conus plano secatur cum utroque latere trian- 
guli per axem positi concurrenti, sed neque basi par- 
allelo neque e contrario ducto, sectio circulus non erit. 

sit conus, cuius uertex sit 4 punctum, basis autem 
circulus ΒΓ, et secetur plano meque basi parallelo 
neque e contrario posito, quod in superficie sectionem 
efficiat lineam AKE. dico, lineam AKE circulum 
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παραλλήλῳ ὄντι τῇ βάσει μήτε ὑπεναντίως, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν AKE γραμμήν. λέγω, ὅτι 
ἡ AKE γραμμὴ οὐκ ἔσται κύκλος. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω, καὶ συμπιπτέτω τὸ τέμνον 
ἐπίπεδον τῇ βάσει, καὶ ἔστω τῶν ἐπιπέδων κοινὴ τομὴ 
ἡ ZH, τὸ δὲ κέντρον τοῦ ΒΓ κύκλου ἔστω τὸ Θ, καὶ 
ἀπ᾽ αὐτοῦ κάθετος ἤχθω ἐπὶ τὴν ZH ἡ OH, καὶ èx- 
βεβλήσϑω διὰ τῆς HO καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον καὶ 
ποιείτω τομὰς ἐν τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ τὰς BA, ΑΓ 
εὐθείας. ἐπεὶ οὖν τὰ 4, E, H σημεῖα ἔν τε τῷ διὰ 
τῆς AKE ἐπιπέδῳ ἐστίν, ἔστι δὲ καὶ ἐν τῷ διὰ τῶν 
4, B, Γ, τὰ ἄρα 4, E, Ἡ σημεῖα ἐπὶ τῆς κοινῆς τομῆς 
τῶν ἐπιπέδων ἐστίν" εὐϑεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ HEA. εἰλήφϑω 
δή τι ἐπὶ τῆς AKE γραμμῆς σημεῖον τὸ K, καὶ διὰ 
τοῦ K τῇ ΖΗ παράλληλος ἤχϑω ἡ KA’ ἔσται δὴ ἴση 
ἡ KM τῇ ΜΑ. ἡ ἄρα AE διάμετρός ἐστι τοῦ “ΚΑΕ 
κύκλου. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ M τῇ ΒΓ παράλληλος η 
NME: ἔστι δὲ καὶ ἡ KA τῇ ΖΗ παράλληλος: ὥστε 
τὸ διὰ τῶν ΝΞ, ΚΜ ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ 
διὰ τῶν ΒΓ, ZH, τουτέστι τῇ βάσει, καὶ ἔσται ἡ τομὴ 
κύκλος. ἔστω ὁ ΝΚΑ. καὶ ἐπεὶ ἡ ZH τῇ ΒΗ πρὸς 
ὀρθάς ἐστι, καὶ ἡ KM τῇ ΝΞ πρὸς ὀρθάς ἐστιν' ὥστε 
τὸ ὑπὸ τῶν NMA ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΚΜ. ἔστι 
δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AME ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς KM: κύκλος 
γὰρ ὑπόκειται 7 Z ΚΕ 4 γραμμή, καὶ διάμετρος αὐτοῦ 
ἣ JE. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν NMA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4 ΜΕ. 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΜΝ πρὸς MA, οὕτως ἡ EM πρὸς ΜΒ. 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ AMN τρίγωνον τῷ XME τρι- 
γώνω, καὶ ἡ ὑπὸ ANM γωνία ion ἐστὶ τῇ ὑπὸ MEX. 
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nam si fieri potest, sit, et planum secans cum basi 
concurrat, communisque planorum sectio sit ZH, cen- 
trum autem circuli BT sit Θ, et ab eo ad ZH perpen- 
dicularis ducatur 6Η, et 
per HO axemque planum 
ducatur, quod in super- 
ficie conica sectiones ef- 
ficiat rectas B 4, AT. iam 
quoniam puncta 4, E, H 
et in plano per ZKE 
et in plano per 4, B, I 
sunt, puncta 4, E, H in 
communi planorum sec- 
tione sunt; quare HE 4 
recta est [Eucl, XI, 8]. sumatur igitur in linea 
4ΚΕ punctum aliquod K, et per K rectae ZH par- 
allela ducatur K 4; erit igitur [prop. VIT] KM = M A. 
itaque AE diametrus est circuli AKEA [prop. VII 
coroll] iam igitur per M rectae BI parallela duca- 
tur NMA. uerum etiam KA rectae ZH parallela 
est; quare planum rectarum ΝΞ, KM plano rectarum 
BI, ZH parallelum est, hoc est basi [Eucl. XI, 15], 
et sectio circulus erit [prop. IV]. sit NKA. et quon- 
iam ZH ad BH perpendicularis est, etiam KM ad 
NA perpendicularis est [Eucl. XT, 10]; quare V M x ΜΞ 
= KM*. uerum 4M >x ME = KM"; supposuimus 
enim, lineam ZKE.A4 circulum esse et ΔΕ eius dia- 
metrum. itaque NM x ME— 4M >x< ME. quare 
ΜΝ:Μ.Α4-- ΕΜ: ΜΑ. itaque A IMN ASME 
et L ANM =L MES. est autem L ANM = L ABT; 
nam N rectae ΒΓ parallela est, quare etiam 
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ἀλλὰ ἡ ὑπὸ ANM γωνία τῇ ὑπὸ ABTI ἐστιν ion 
παράλληλος γὰρ ἡ ΝΞ τῇ BI" καὶ ἡ ὑπὸ ABT ἄρα 
ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ MEE. ὑπεναντία ἄρα ἐστὶν η τομή: 
ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα κύκλος ἐστὶν ἡ AKE 
γραμμή. 


, 


t. 

'Eàv ἐπὶ κώνου τομῆς ληφϑῇ δύο σημεῖα, ἡ μὲν 
ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς 
τομῆς, ἡ δὲ ἐπ᾽ εὐϑείας αὐτῇ ἐκτός. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ BT κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ ABT τρίγωνον. τετμήσϑω δὴ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ, καὶ ποιείτω τομὴν ἐν τῇ τοῦ κώνου 
ἐπιφανείᾳ τὴν AEZ γραμμήν, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς 
AEZ δύο σημεῖα τὰ H, Θ. λέγω, ὅτι ἡὶ μὲν ἐπὶ τὰ 
H, O ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς AEZ 
γραμμῆς, ἡ δὲ ἐπ᾽ εὐϑείας αὐτῇ ἐκτός. 

ἐπεὶ γὰρ κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A σημεῖον, 
βάσις δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, τέτμηται ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
εἴληπται δέ τινα σημεῖα ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας αὐτοῦ τὰ 
Η, Θ, ἃ μή ἐστιν ἐπὶ τῆς πλευρᾶς τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος 
τριγώνου, καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ H ἐπὶ τὸ Θ ἐπιξευγνυμένη 
εὐϑεῖα μὴ νεύῃ ἐπὶ τὸ 4, ἡ ἄρα ἐπὶ τὰ H, Θ ἐπι- 
ξευγνυμένη εὐϑεῖα ἐντὸς πεσεῖται τοῦ κώνου καὶ ἡ ἐπ᾿ 
εὐϑεία αὐτῇ ἐκτός' ὥστε καὶ τῆς AZE τομῆς. 


, 


ια΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, tundi 

δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 
15. τά] (pr) ορ, corr. ex τῇ m. 2 V. 16. JEZ] p, 


AZ V. 93, τριγώνου] τοῦ τριγώνου V; corr. p. — 28. μή] c, 
supra scr. m. 2 V, οὐ p. 
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L ABT = L MEX. itaque sectio e contrario est 
[prop. V]; quod contra hy pothesim est. ergo linea 4 K E 
circulus non est. 


X. 


Si in sectione coni duo puncta sumuntur, recta ad 
puncta ducta intra sectionem cadit, in directum autem 
producta extra. 

sit conus, cuius uertex sit 4 punctum, basis autem 
circulus BI, et per axem plano secetur, quod sectio- 
nem efficiat 4BI' triangulum. iam 
alio quoque plano secetur, quod in 
superficie coni sectionem efficiat li- 
neam JEZ, et in AEZ duo puncta 
sumantur H, Θ. dico, rectam ad 
H, © ductam intra lineam AEZ 
cadere, in directum autem productam 
extra, 

nam quoniam conus, cuius uertex est 4 punctum, 
basis autem circulus BI', plano per axem sectus est, 
et in superficie eius sumpta sunt puncta quaedam H, 6, 
quae in latere trianguli per axem positi non sunt, et 
recta ab H ad € ducta ad 4 non cadit, recta ad H, Θ 
ducta intra conum cadet, in directum autem producta 
extra [prop. II]. ergo etiam intra sectionem 42Ε, 
producta autem extra eam. 


XI. 


Si conus per axem plano secatur et alio quoque 
plano secatur, quod basim coni secundum rectam ad 
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κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἔτι δὲ ἡ διάμετρος τῆς τομῆς παρ- 
άλληλος 5 μιᾷ πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, 
ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς τοῦ κώνου παράλληλος ἀχϑῇ 
τῇ κοινῇ τομῇ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τῆς βάσεως 
τοῦ κώνου μέχρι τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς, δυνήσεται 
τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῆς 
ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς καὶ ἄλλης 
τινὸς εὐϑείας, N λόγον ἔχει πρὸς τὴν μεταξὺ τῆς τοῦ 
κώνου γωνίας καὶ τῆς κορυφῆς τῆς τομῆς, ὃν τὸ τετρά- 
γωνον τὸ ἀπὸ τῆς βάσεως τοῦ διὰ τοῦ ἄξονο; τρι- 
γώνου πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν λοιπῶν τοῦ 
τριγώνου δύο πλευρῶν" καλείσθω δὲ T τοιαύτη τομὴ 
παραβολή. 

ἔστω κῶνος, οὗ τὸ A σημεῖον κορυφή, βάσις δὲ 
ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ ABI τρίγωνον. τετμήσϑω δὲ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου κατ 
εὐθεῖαν τὴν AE πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ BT, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τὴν AZE, ἢ δὲ 
διάμετρος τῆς τομῆς ἡ ΖΗ παράλληλος ἔστω μιᾷ πλευρᾷ 
τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου τῇ AT, καὶ ἀπὸ τοῦ Z 
σημείου τῇ ZH εὐϑείᾳ πρὸς ὀρθὰς ἤχϑω ἡ ΖΘ, καὶ 
πεποιήσθω, ὡς τὸ ἀπὸ Β Γ᾽ πρὸς τὸ ὑπὸ BAT, οὕτως 
ἡ ZO πρὸς ZA, καὶ εἰλήφθω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς 
τυχὸν τὸ K, καὶ διὰ τοῦ K τῇ JE παράλληλος ἡ K A. 
λέγω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς K 4 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΘΖ A. 

ἤχθω γὰρ διὰ τοῦ 4 τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ ΜΝ' 
ἔστι δὲ καὶ ἡ KA τῇ AE παράλληλος τὸ ἄρα διὰ 


-------------- 


14. Mg. m. rec. ..... a vus V. 94. πεποιήσθω] cp; 
πεποιείσθω V, corr. m, 2. 
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basim trianguli per axem positi perpendicularem secat, 
et si praeterea diametrus sectionis lateri alterutri 
irianguli per axem positi parallela est, quaelibet recta, 
quae a sectione coni parallela ducitur communi sectioni 
plani secantis basisque coni, usque ad diametrum 
sumpta quadrata aequalis erit rectangulo comprehenso 
recta ex diametro ab ea ad uerticem abscisa sectionis 
aliaque quadam recta, quae ad rectam inter angulum 
coni uerticemque sectionis positam rationem habet, 
quam quadratum basis trianguli per axem positi ad 
rectangulum reliquis duobus lateribus trianguli com- 
prehensum; uocetur autem talis sectio parabola. 


sit conus, cuius uertex sit Æ punctum, basis autem 

BT circulus, et per axem plano secetur, quod sectionem 

efficiat triangulum 4 ΒΓ, secetur 

autem alio quoque plano, quod 

basim coni secundum rectam 48 

secat ad BI' perpendicularem et 

M; in superficie coni sectionem efficit 

AZE, diametrus autem sectionis 

ZH parallela sit ÆTI lateri tri- 
4 T À ΜΝ 

anguli per axem positi, et a 

z puncto Z ad rectam ZH perpen- 

dicularis ducatur ΖΘ, et fiat BI*: BA XAT —Z0:2Z A, 

et in sectione punctum quodlibet K sumatur, et per K 

rectae AE parallela ducatur ΚΑ, dico, esse 
KÆ =0Z Xx ZA. 


ducatur enim per A rectae BI' parallela ΛΙΝ. uerum 
etiam K 4 rectae 4 E parallela est. itaque planum recta- 
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τῶν KA, MN ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν 
BT, AE ἐπιπέδω, τουτέστι τῇ βάσει τοῦ κώνου. τὸ 
ἄρα διὰ τῶν KA, MN ἐπίπεδον κύκλος ἐστίν, οὗ 
διάμετρος ἡ MN. καὶ ἔστι κάθετος ἐπὶ τὴν MN ἡ 
KA, ἐπεὶ καὶ ἡ AE ἐπὶ τὴν BIT- τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
MAN ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Κ 4. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς BI πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BAT, οὕτως ἡ ΘΖ 
πρὸς ZA, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BAT 
λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ΒΓ 
πρὸς T'A καὶ ἡ BI πρὸς BA, ὁ ἄρα τῆς ΘΖ πρὸς 
2.4 λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς ΒΓ πρὸς Γ 4 καὶ τοῦ 
τῆς ΓΒ πρὸς BA. ἀλλ ὡς μὲν ἡ ΒΓ πρὸς ΓΑ, οὕτως 
ἡ ΜΝ πρὸς ΝΑ, τουτέστιν ἡ MA πρὸς AZ, ὡς δὲ 
ἡ ΒΓ πρὸς BA, οὕτως ἡ ΜΝ πρὸς MA, τουτέστιν ἡ 
AM πρὸς MZ, καὶ λοιπὴ ἡ NA πρὸς ZA. ὁ ἄρα τῆς 
OZ πρὸς ZA λύγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς MA πρὸς AZ 
καὶ τοῦ τῆς NA πρὸς ZA. ὁ δὲ συγκείμενος λόγος ἐκ 
τοῦ τῆς MA πρὸς AZ καὶ τοῦ τῆς AN πρὸς ZA ὁ 
τοῦ ὑπὸ MAN ἐστι πρὸς τὸ ὑπὸ AZA. ὡς ἄρα ἡ ΘΖ 
πρὸς ZA, οὕτως τὸ ὑπὸ MAN πρὸς τὸ ὑπὸ AZA., ὡς δὲ 
n ΘΖ πρὸς ZA, τῆς ZA κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης 
οὕτως τὸ ὑπὸ ΘΖ 4 πρὸς τὸ ὑπὸ 47 4' ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 
MAN πρὸς τὸ ὑπὸ AZA, οὕτως τὸ ὑπὸ ΘΖ 4 πρὸς 
τὸ ὑπὸ AZA. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ MAN τῷ ὑπὸ 
ΘΖ. τὸ δὲ ὑπὸ MAN ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Kt 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς KA ἄρα ἴδον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΘΖ 4. 

1. παράλληλον — 8. ἐπίπεδον] bis V (in repetitione τῷ διά 
lin. 1 bis), corr. m, 2. 13, NA cvp et e corr. (et m, 2 et 
m. rec) V. 14. MA] p, M corr, ex N m. 2 V. 16. ἡ] cp, 
m. 2 18. rov] (alt. oe V, corr. Halley. 23. οὕτως 


— 94. A2 4] om. V, corr. Memus. 25. ΘΖ] 6 AZ V, corr. p 
(τῶν ΘΖ, ZA). 


CONICORUM LIBER I. 4] 


rum K.4, MN plano rectarum BI, JE parallelum est 
[Eucl. XI, 15], hoc est basi coni. quare planum rec- 
tarum K 4, MN circulus est, cuius diametrus est MN 
(prop. IV]. et Κά ad ΜΝ perpendicularis est, quia 
etiam 48 ad BT perpendicularis [ Eucl. XI, 10]; quare 
MA» AN = Κα, et quoniam est 
BI*: BA Xx AT = 02:24, 
et est 
BT? : BA »« AT = (BT: T4) » (BT: BA), 

it 
T 62:24-—(BI:TI 4)» (PB:BA). 
uerum 

BD:DÀ4-—MN:NA-—MA:4A2Z [Euc. VI, 4] 
et 
BD:BA4— MN:MA-— AM: MZ[ib] = NA:Z4A 
[Eucl VI, 2]. quare 

OZ:Z4 — (MA: AZ) »« (NA: Z A). 

est autem 
(MA: 42) x (AN: ZA) — MA»« AN: AZ 9« Z A. 


quare 
OZ:ZA = MAX AN:AZ » ZA. 


est autem Z.4 communi altitudine sumpta 
0Z:Z4-—0Z»»xZ4:AZ» ZA. 
itaque 
MA» AN: AZ 5X ZA — 0Z5« ZA: AZ 5 Z A. 
itaque 
MA» AN = OZ Xx ZA [Eucl. V, 9]. 
uerum MÁ»« AN = Κα. quare etiam 
KÊ — 02» ZA. 
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καλείσϑω δὲ ἡ μὲν τοιαύτη τομὴ παραβολή, ἡ δὲ 
OZ παρ᾽ ἣν δύνανται αἰ καταγόµεναι τεταγμένως ἐπὶ 
τὴν ΖΗ διάμετρον, καλείσϑω δὲ καὶ ὀρϑία. 


ιβ. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑῇ 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 
κατ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, καὶ ἡ διάμετρος τῆς τομῆς ἐκβαλ- 
λομένη συμπίπτῃ μιᾷ πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος 
τριγώνου ἐκτὸς τῆς τοῦ κώνου κορυφῆς, ἥτις ἂν ἀπὸ 
τῆς τομῆς ἀχϑῇ παράλληλος τῇ κοινῇ τομῇ τοῦ 
τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τῆς βάσεως τοῦ κώνου, ἕως 
τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς δυνήσεταί τι χωρίον πα- 
ρακείμενον παρά τινα εὐθεῖαν, πρὸς ἣν λόγον ἔχει ἡ 
ἐπ᾽ εὐθείας μὲν οὖσα τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς, ὑπο- 
τείνουσα δὲ τὴν ἐκτὸς τοῦ τριγώνου γωνίαν, ὃν τὸ 
τετράγωνον τὸ ἀπὸ τῆς ἠγμένης ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ 
κώνου παρὰ τὴν διάμετρον τῆς τομῆς ἕως τῆς βάσεως 
τοῦ τριγώνου πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τῆς 
βάσεως τμημάτων, ὧν ποιεῖ ἡ ἀχϑεῖσα, πλάτος ἔχον 
τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπ αὐτῆς ἀπὸ τῆς διαμέτρου 
πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς, ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ 
τε καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τῆς 
ὑποτεινούσης τὴν ἐκτὸς γωνίαν τοῦ τριγώνου καὶ τῆς 
παρ᾽ ἣν δύνανται αἱ καταγόμεναι' καλείσθω δὲ ἢ 
τοιαύτη τομὴ ὑπερβολή. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ Α σημεῖον, βάσις 
òè ὁ BD κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 


4. f] p, om. V, m. 2 v. 15. εὐθείας] comp. V. μένουσα V, 
corr. Command. 
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uocetur autem talis sectio parabola, ΘΖ, autem recta 
parametrus rectarum ad ZH diametrum ordinate duc- 
tarum, uocetur autem etiam latus rectum. 


XII. 


Si conus per axem plano secatur, secatur autem 
alio quoque plano, quod basim coni secundum rectam 
secat ad basim trianguli per axem positi perpendicu- 
larem, et diametrus sectionis producta cum latere 
aliquo trianguli per axem positi extra uerticem coni 
concurrit, quaelibet recta, quae a sectione ducitur 
parallela communi sectioni plani secantis basisque coni, 
ad diametrum sectionis sumpta quadrata aequalis erit 
spatio cuidam rectae adplicato, ad quam recta in 
producta diametro sectionis posita, subtendens autem 
sub angulo trianguli extrinsecus posito, rationem 
habet, quam quadratum rectae a uertice coni ad basim 
irianguli diametro sectionis parallelae ductae ad rect- 
angulum comprehensum partibus basis, quas efficit 
recta ducta, latitudinem habens rectam ab ea ex 
diametro ad uerticem sectionis abscisam, excedens 
figura simili similiterque posita rectangulo comprehenso 
recta sub angulo trianguli extrinsecus posito subtendenti 
parametroque; uocetur autem talis sectio hyperbola. 

sit conus, cuius uertex sit 4 punctum, basis autem 
circulus BT, et per axem plano secetur, quod sectionem 
efficiat ΒΓ triangulum, secetur autem alio quoque 
plano basim coni secanti secundum rectam 4AE ad ΒΓ 
basim trianguli ΔΒΓ perpendicularem, et in super- 
ficie coni sectionem efficiat lineam AZE, diametrus 
autem sectionis ZH producta cum ÆT latere trianguli 
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ἄξονος, καὶ ποιείτω τομὴν τὸ ABT τρίγωνον, τετμήσϑω 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 
κατ᾽ εὐθεῖαν τὴν JE πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ BI βάσει 
τοῦ ABT τριγώνου, καὶ ποιείτω τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ κώνου τὴν AZE γραμμήν, ἡ δὲ διάμετρος τῆς τομῆς 
ἡ ΖΗ ἐκβαλλομένη συμπιπτέτω μιᾷ πλευρᾷ τοῦ “ΒΓ 
τριγώνου τῇ AI ἐκτὸς τῆς τοῦ κώνου κορυφῆς κατα 
τὸ Θ, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς τῇ ΖΗ 
παράλληλος ἤχϑω ἢ AK, καὶ τεμνέτω τὴν BI, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Z τῇ ΖΗ πρὸς ὀρθὰς ἤχϑω ἡ ZA, καὶ 
πεποιήσθω, ὡς τὸ ἀπὸ KA πρὸς τὸ ὑπὸ BKT, οὕτως 
ἡ ZO πρὸς ZA, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς 
τυχὸν τὸ M, καὶ διὰ τοῦ M τῇ JE παράλληλος 
ἤχϑω ἡ MN, διὰ δὲ τοῦ N τῇ ZA παράλληλος ἡ 
NOS, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ Θ 4 ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ Ξ, 
καὶ διὰ τῶν 4, E τῇ ΖΝ παράλληλοι ἤχθωσαν af 
A40, SI. λέγω, ὅτι ἡ MN δύναται τὸ ΖΞ, ὃ nagd- 
κειται παρὰ τὴν ZA πλάτος ἔχον τὴν ΖΝ ὑπερβάλλον 
εἴδει τῷ ΑΞ ὁμοίῳ ὄντι τῷ ὑπὸ τῶν OZ 4. 

ἤχθω γὰρ διὰ τοῦ N τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ ΡΝΣ' 
ἔστι δὲ καὶ ἡ NM τῇ AE παράλληλος τὸ ἄρα διὰ 
τῶν ΜΝ, ΡΣ ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν 
BI, AE, τουτέστι τῇ βάσει τοῦ κώνου. ἐὰν ἄρα 
ἐκβληϑῇ τὸ διὰ τῶν ΜΝ, ΡΣ ἐπίπεδον, ἡ τομὴ 
κύκλος ἔσται, οὗ διάμετρος ἡ PNE. καὶ ἔστιν ἐπ 
αὐτὴν κάθετος ἡ MN: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν PNE ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AK 
πρὸς τὸ ὑπὸ BKT, οὕτως ἡ ZO πρὸς ZA, ὁ δὲ τοῦ 


2. Ante τέμνοντι del. διὰ τοῦ ἄξονος m. 1 V. 11. πε- 
ποιείσθω V,corr.p. KA] p, KAV, corr. m. 2v. 15. NOS] p; 
O S corr. ex QE post ras. unius litt. V, Q€ supra scr. N m. 2 v. 
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ABT extra uerticem coni concurrat in Θ, et per 4 
diametro sectionis ZH parallela ducatur 4 K secetque 
BI, et a Z ad ZH perpendicu- 
laris ducatur Z 4, fiatque 
KA! :BK»« KI'—2909:Z 4, 

et in sectione sumatur punctum 
aliquod M, et per M rectae ΔΕ 
parallela ducatur MN, per N 
autem rectae Z A parallela NO X, 
et ducta 64 producatur ad ἃ, 
et per puncta 4, Β rectae ZN 
parallelae ducantur 40, A II, dico, 
esse MN? = ZA, quod rectae Z 4 
adplieatum est latitudinem habens ZN et excedens 
figura 4X simili rectangulo ΘΖ >< ZA [Eucl. I, 26]. 

ducatur enim per N rectae BI parallela PN Z; 
est autem etiam NM rectae JAE parallela; quare 
planum rectarum MN, PE plano rectarum ΒΓ, AE 
parallelum est [Eucl XI, 15], hoc est basi coni, ita- 
que ducto plano rectarum MN, PE sectio circulus 
erit, cuius diametrus est PN Z (prop. IV]. et ad eam 
perpendicularis est MN. itaque PN >x< NE = MN”. 
et quoniam est 


AK’: BK Xx KT = Z0:Z4, 


et est 
AK* : BK»« KIT =(AK: KT) Xx (4K: KB), 
erit etiam 
Z0:Z4-—(AK: KT)x (4K: KB). 
est autem 
AK: KT = OH: HT = ON: NE [Eucl. VI, 4] 


e 


10 


15 


20 


25 


46 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν α΄. 


ἀπὸ τῆς AK πρὸς τὸ ὑπὸ BKT λόγος σύγκειται ἔκ 
τε τοῦ, ὃν ἔχει ἡ AK πρὸς ΚΓ καὶ ἡ AK πρὸς KB, 
καὶ ὁ τῆς ΖΘ ἄρα πρὸς τὴν ZA λόγος σύγκειτα' ἐκ 
τοῦ, ὃν ἔχει ἡ AK πρὸς ΚΓ xal ἡ AK πρὸς KB. 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AK πρὸς ΚΓ, οὕτως ἡ ΘΗ πρὸς HT, 
τουτέστιν ἡ ΘΝ πρὸς ΝΣ, ὡς δὲ ἡ AK πρὸς KB, 
οὕτως ἡ ΖΗ πρὸς Η͂Β, τουτέστιν ἡ ΖΝ πρὸς ΝΡ. 
ὁ ἄρα τῆς ΘΖ ποὺς ZA λόγος σύγκειται ἔκ τε τοῦ 
τῆς ΘΝ πρὸς ΝΣ καὶ τοῦ τῆς ΖΝ πρὸς ΝΡ ὁ δὲ 
συγκείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς ΘΝ πρὸς ΝΣ καὶ τοῦ 
τῆς ZN πρὸς ΝΡ ὁ τοῦ ὑπὸ τῶν ONZ ἐστι πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν ENP καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΘΝΖ 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΣΝΡ, οὕτως ἡ OZ πρὸς ZA, 
τουτέστιν ἡ ΘΝ πρὸς ΝΞ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΘΝ πρὸς ΝΞ, 
τῆς ΖΝ κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ 
τῶν ΘΝΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΖΝΞ. καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ τῶν ΘΝΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΣΝΡ, οὕτως τὸ 
ὑπὸ τῶν ONZ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΞΝΖ. τὸ ἄρα ὑπὸ 
ENP ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ENZ. τὸ δὲ ἀπὸ MN ἴσον 
ἐδείχθη τῷ ὑπὸ ΣΝΡ' καὶ τὸ ἀπὸ τῆς MN ἄρα ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΞΝΖ. τὸ δὲ ὑπὸ ANZ ἐστι τὸ ΞΖ 
παραλληλόγραμμον. ἡ ἄρα ΜΝ δύναται τὸ ΞΖ, ὃ 
παράκειται παρὰ τὴν Ζ 4 πλάτος ἔχον τὴν ΖΝ ὑπερ- 
βάλλον τῷ AX ὁμοίῳ ὄντι τῷ ὑπὸ τῶν ΘΖ 4. καλείόθω 
δὲ ἡ μὲν τοιαύτη τομὴ ὑπερβολή, ἡ δὲ AZ παρ ἣν 
δύνανται αἱ ἐπὶ τὴν ZH καταγόμεναι τεταγμένως᾽ 
καλείσθω δὲ ἡ αὐτὴ καὶ ὀρθία. πλαγία δὲ ἡ ΖΘ. 


10. τοῦ] (alt) p, om. V, 11, NP] HP V; corr. p. 17. 
ZNP — 18. rov (alt.)] om. V; n addidi praeeunte Commandino; 
ZN, ΝΆ, οὕτω 5 ὑπὸ τῶν ON, ΝΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν PN, NE p. 

36. δύναται V; corr. p. 


CONICORUM LIBER 1, 41 


e! AK: KB — ZH: HB = ZN: NP [ib]. 
itaque 

OZ: ZA = (ON: NE) Xx (ZN: NP). 
est autem 
(ON: NE) x (ZN: NP) =0N x NZ: EN x NP. 
quare 
ON x NZ: ENXNP=0Z:Z4A =0N:NÄ [ib]. 
sumpta autem communi altitudine ZN est 

ON: Nä = ON x NZ:ZN x ΝΑΣ. 
quare etiam 
ON x NZ: EN x NP = 0N x NZ: XN» NZ. 


itaque 
ZN x NP = XN x NZ [Eucl V, 9]. 


demonstrauimus autem, esse 


MN?’ = EN x NP. 
itaque etiam 

MN? = EN x NZ. 
uerum 

AN x NZ = fZ. 
ergo MN quadrata aequalis est rectangulo ΞΖ, quod 
rectae ZA adplicatum est latitudinem habens ΖΝ et 
excedens spatio 4A% simili rectangulo Θ7 4. uocetur 
autem talis 'sectio hyperbola, AZ autem parametrus 
rectarum ad ZH ordinate ductarum; uocetur autem 
eadem latus rectum, transuersum uero ΖΘ. 


σι 


10 


1 


σι 


c 
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48 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 
ιγ΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑῇ 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ συμπίπτοντι μὲν ἑκατέρα πλευρᾷ 
τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, μήτε δὲ παρὰ τὴν βάσιν 
τοῦ κώνου ἠγμένῳ μήτε ὑπεναντίως, τὸ δὲ ἐπίπεδον, 
ἐν ᾧ ἐστιν ἡ βάσις τοῦ κώνου, καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον 
συμπίπτῃ xav εὐϑεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν ἤτοι τῇ 
βάσει τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου ἢ τῇ ἐπ᾿ εὐθείας 
αὐτῇ, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς τοῦ κώνου παράλληλος 
ἀχϑῇ τῇ κοινῇ τομῇ τῶν ἐπιπέδων ἕως τῆς διαμέτρου 
τῆς τομῆς, δυνήσεταί τι χωρίον παρακείμενον παρά τινα 
εὐθεῖαν, πρὸς ἣν λόγον ἔχει ἡ διάμετρος τῆς τομῆς, 
ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τῆς ἠγμένης ἀπὸ τῆς κορυφῆς 
τοῦ κώνου παρὰ τὴν διάμετρον τῆς τομῆς ἕως τῆς βάσεως 
τοῦ τριγώνου πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπολαμ- 
βανομένων ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς ταῖς τοῦ τριγώνου εὐϑείαις 
πλάτος ἔχον τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπ᾽ αὐτῆς ἀπὸ τῆς 
διαμέτρου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς ἐλλεῖπον εἴδει 
ὁμοίῳ τε καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε 
τῆς διαμέτρου καὶ τῆς παρ ἣν δύνανται" καλείσθω δὲ 
ἡ τοιαύτη τομὴ ἔλλειψις. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
ἄξονος, καὶ ποιείτω τομὴν τὸ ABT τρίγωνον, τετμήσϑω 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ συμπίπτοντι μὲν ἑκατέρᾳ πλευρᾷ 
τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, μήτε δὲ παραλλήλῳ τῇ 
βάσει τοῦ κώνου μήτε ὑπεναντίως ἠγμένῳ, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τὴν AE γραμμήν" 

i. ıy'] om. V, m. 2 v. 13. τετράγωνον] cv; te- euan. V, 


τετρα- rep. mg. m. rec. 16. εὐθείαις] V, γωνίαις cvp. 20. 
δύναται V; corr. Memus. 


CONICORUM LIBER I. 49 


XIII. 


Si conus per axem plano secatur, secatur autem 
alio quoque plano, quod cum utroque latere trianguli 
per axem positi concurrit, sed neque basi coni parallelum 
ducitur neque e contrario, et si planum, in quo est 
basis coni, planumque secans concurrunt in recta 
perpendiculari aut ad basim trianguli per axem positi 
aut ad eam productam, quaelibet recta, quae a sectione 
coni communi sectioni planorum parallela ducitur, ad 
diametrum sectionis sumpta quadrata aequalis erit 
spatio adplicato rectae cuidam, ad quam diametrus 
sectionis rationem habet, quam habet quadratum rectae 
a uertice coni diametro sectionis parallelae ductae us- 
que ad basim trianguli ad rectangulum comprehensum 
rectis ab ea ad latera trianguli abscisis, latitudinem 
habens rectam ab ea e diametro ad uerticem sectionis 
abscisam et figura deficiens simili similiterque posita 
rectangulo a diametro parametroque coimprehenso; 
uocetur autem talis sectio ellipsis. 

sit conus, cuius uertex sit 4 punctum, basis autem 
BT circulus, et per axem plano secetur, quod sectionem 
efficiat triangulum ΑΒΓ, secetur autem alio quoque 
plano, quod cum utroque latere trianguli per axem 
positi concurrat, sed neque basi coni parallelum neque 
e contrario ductum sit, et in superficie coni sectionem 
efficiat lineam 48; communis autem sectio plani 
secantis eiusque plani, in quo est basis coni, sit ZH 
ad BI perpendicularis, diametrus autem sectionis sit 
EA, οἱ ab E ad EZ perpendicularis ducatur ΕΘ, per 
4 autem rectae EA parallela ducatur ΔΚ, et fiat 

Apollonius, ed. Heiberg. 4 


50 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν α΄. 


κοινὴ δὲ τομὴ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ, ἐν ᾧ 
ἐστιν ἡ βάσις τοῦ κώνου, ἔστω ἡ ZH πρὸς ὀρϑὰς 
οὖσα τῇ ΒΓ, ἡ δὲ διάμετρος τῆς τομῆς ἔστω ἡ EA, 
καὶ ἀπὸ τοῦ E τῇ EA πρὸς ὀρθὰς ἤχϑω ἡ ΕΘ, καὶ 
διὰ τοῦ 4 τῇ EA παράλληλος ἤχϑω ἡ ΑΚ, καὶ 
πεποιήσθω ὡς τὸ ἀπὸ AK πρὸς τὸ ὑπὸ BKT, οὕτως 
ἡ 4Ε πρὸς τὴν ΕΘ, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ A, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ ZH παράλληλος ἤχθω 
ἡ ΑΜ. λέγω, ὅτι ἡ AM δύναταί τι χωρίον, ὃ παρά- 
10 κειται παρὰ τὴν ΕΘ πλάτος ἔχον τὴν ΕΜ ἐλλεῖπον 
εἶδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ τῶν 4 ΕΘ. 
ἐπεξεύχθω γὰρ ἡ AO, καὶ διὰ μὲν τοῦ M τῇ ΘΕ 
παράλληλος ἤχϑω ἡ MEN, διὰ δὲ τῶν O, X τῇ EM 
παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ ΘΝ, XO, καὶ διὰ τοῦ M τῇ 
15 ΒΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΠΜΡ, ἐπεὶ οὖν ἡ ΠΡ τῇ 
ΒΡ παράλληλός ἐστιν, ἔστι δὲ καὶ ἡ AM τῇ ZH 
παράλληλος, τὸ ἄρα διὰ τῶν AM, ΠΡ ἐπίπεδον nag- 
ἄλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν ZH, ΒΓ ἐπιπέδῳ, τουτέστι 
τῇ βάσει τοῦ κώνου. ἐὰν ἄρα ἐκβληϑῇ διὰ τῶν AM, 
90 ΠΡ ἐπίπεδον, ἡ τομὴ κύκλος ἔσται, οὗ διάμετρος ἡ 
ΠΡ. καί ἐστι κάθετος ἐπ᾽ αὐτὴν ἡ AM τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν II MP ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AM. καὶ ἐπεί ἐστιν, 
ὡς τὸ ἀπὸ τῆς AK πρὸς τὶ ὑπὸ τῶν ΒΚΓ, οὕτως 
ἡ Ed πρὸς τὴν ΕΘ, ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ τῆς AK πρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν BKT λύγος σύγκειται ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει ἡ AK 
πρὺς KB, καὶ ἡ ΑΚ πρὸς KI, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AK 
πρὸς KB, οὕτως ἡ EH πρὸς HB, τουτέστιν ἡ EM 
πρὸς ΜΠ, ὡς δὲ ἡ AK πρὸς KT, οὕτως ἡ AH πρὸς 
HT, τουτέστιν ἡ «Μπρὸς MP, ὁ ἄρα τῆς AE πρὸς 


e 


2 


OQ 


4. EG] e corr, m. 1 V. 6. πεποιείσθω V; corr. p. 135. 
MEN) MNA V; corr. Command. 15. ἡ] (pr.) om. V; corr. p. 


CONICORUM LIBER I. 51 


AE: EO = AK’: BK Xx KT, et in sectione sumatur 
punctum aliquod 4, et per 4 rectae ZH parallela 
ducatur ΔΜ. dico, AM quadratam aequalem esse 
spatio rectae EO adplicato, quod latitudinem habeat 
EM et figura deficiat simili rectangulo J E Xx ΕΘ. 


ducatur enim 40, et per M rectae Θ E parallela duca- 
tur MEN, per Θ, X autem rectae E M parallelae ducantur 
ΘΝ, ΞΟ), et per M rectae BI parallela ducatur ITI M P. 
iam quoniam ΠΡ rectae BI parallela est, et etiam 
AM rectae ZH parallela, planum rectarum 4 M, ΠΡ 
plano rectarum ZH, BT parallelum est (Eucl. XI, 15], 
hoc est basi coni. itaque si per AM, ΠΡ planum 
ducitur, sectio circulus erit, cuius diametrus erit ΠΡ 
[prop. IV]. et ad eam perpendicularis est 4 M; itaque 
erit 4 M* = II M >x< MP. et quoniam est 

AK*: BK» KT = EZ: EO, 

et est 

AK* : BK»« KT = (AK: KB)»c(AK : ΚΓ) 
et est 

AK:KB = EH:HB = EM:MII [Encl. VI, 4], 


AK: KT = AH: HI'— 4M : MP [ib.], 
4* 


59 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν α΄. 


τὴν ΕΘ λόγος σύγκειται ἔκ τε τοῦ τῆς EM πρὸς ΜΠ 
καὶ τοῦ τῆς AM πρὸς ΜΡ. ὁ δὲ συγκείμενος λόγος 
ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἡ EM πρὸς ΜΠ, καὶ ἡ AM πρὸς 
ΜΡ, ὁ τοῦ ὑπὸ τῶν ΕΜ. ἐστι πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
5 IMP. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ τῶν EMA πρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν ΠΜΡ, οὕτως ἡ AE πρὸς τὴν ΕΘ, τουτέστιν 
ἡ 4M πρὸς τὴν ΜΞ. ὡς δὲ ἡ AM πρὸς MA, τῆς 
ME κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ ΜΕ 
πρὸς τὸ ὑπὸ Ξ ME. καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ AME πρὸς 
10 τὸ ὑπὸ TIMP, οὕτως τὸ ὑπὸ AME πρὸς τὸ ὑπὸ ΞΜΕ. 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ IMP τῷ ὑπὸ ΞΜΕ. τὸ δὲ 
ὑπὸ ΠΜΡ ἴσον ἐδείχϑη τῷ ἀπὸ τῆς 4Μ᾽ καὶ τὸ 
ὑπὸ ΞΜΕ ἄρα ἐστὶν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς AM. ἡ AM 
ἄρα δύναται τὸ MO, ὃ παράκειται παρὰ τὴν QE πλάτος 
16 ἔχον τὴν EM ἐλλεῖπον εἴδει τῷ ΟΝ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 
ὑπὸ AEO. καλείσθω δὲ ἡ μὲν τοιαύτη roun ἔλλειψις, 
ἡ δὲ ΕΘ παρ᾽ ἣν δύνανται αἱ καταγόμεναι ἐπὶ τὴν 
AJE τεταγμένως, ἡ δὲ αὐτὴ καὶ ὀρϑία, πλαγία δὲ 
ἡ E4. 
90 ιδ΄. 
᾿Εὰν al κατὰ κορυφὴν ἐπιφάνειαι ἐπιπέδῳ τμηθῶσι 
μὴ διὰ τῆς κορυφῆς, ἔσται ἐν ἑκατέρα τῶν ἐπιφανειῶν 
τομὴ ἡ καλουμένη ὑπερβολή, καὶ τῶν δύο τομῶν ἤ 
τε διάμετρος ἢ αὐτὴ ἔσται, καὶ παρ᾽ ἃς δύνανται al 
35 ἐπὶ τὴν διάμετρον καταγόμεναι παράλληλοι τῇ ἐν τῇ 
βάσει τοῦ κώνου εὐϑείᾳ ἴσαι, καὶ τοῦ εἴδους ἡ πλα- 
γία πλευρὰ κοινη ἡ μεταξὺ τῶν κορυφῶν τῶν τομῶν" 
καλείσϑωσαν δὲ al τοιαῦται τομαὶ ἀντικείμεναι, 


—— E 


4, ὁ τοῦ — 5. IIM P] bis V, corr, cp et m.2 y. 20. ιδ] p, 
om. V, m.2 v. 25. ἐπί] παρά Vp; corr. Halley. — 26. εὐθείᾳ] 
ego, εὐθεῖαι V. 


CONICORUM LIBER I. 53 
erit 
4E: EÓ — (EM: MII) »« (4M: MP). 
est autem 
(EM: MII) »«(4M: MP) = EM»«M4:IIMS«MP. 
itaque 
EM» MA4:IIM»«MP-— 4E: EO— 4M:ME 
[ib.]. sed sumpta communi altitudine ME est 
AM:ME = 4M x ME: ΞΜΟ« ME. 
quare etiam 
AM >x< ME: IM œx MP = 4M» ME: ZM x ME. 
itaque 
IIM >x< MP = $M Xx ME [Eucl. V, 9]. 
demonstrauimus autem, esse 
II M Xx MP = AM’. 
quare etiam M >x< ME = AM". 
ergo AM quadrata aequalis est spatio MO ad ΘΕ 
adplicato, quod latitudinem habet EM et spatio ON 
deficit simili rectangulo 4 E >< ΕΘ; uocetur autem talis 
sectio ellipsis, ΞΘ autem parametrus rectarum ad ZE 
ordinate ductarum, eadem autem etiam latus rectum, 
iransuersum uero EZ. 


XIV. 


Si superficies ad uerticem inter se positae plano 
secantur per uerticem non ducto, in utraque superficie 
sectio orietur hyperbola, quae uocatur, et ambarum 
sectionum diametrus eadem erit, et parametri rectarum 
ad diametrum rectae in basi coni positae parallelarum 
ductarum aequales, et itransuersum figurae latus com- 
mune recta inter uertices sectionum posita; uocentur 
autem tales sectiones oppositae. 


54 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν α΄. 


ἔστωσαν αἱ κατα κορυφὴν ἐπιφάνειαι, ὧν κορυφὴ 
τὸ A σημεῖον, καὶ τετμήσϑωθαν ἐπιπέδῳ μὴ διὰ τῆς 
κορυφῆς, καὶ ποιείτω ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τομὰς τὰς 
“ΕΖ, HOK. λέγω, ὅτι ἑκατέρα τῶν AEZ, ΗΘΚ 

5 τομῶν ἐστιν ἡ καλουμένη ὑπερβολή. 
ἔστω γὰρ ὁ κύκλος, καϑ᾽ οὗ φέρεται ἡ τὴν ἐπι- 
φάνειαν γράφουσα εὐϑεῖα, ὁ BATZ, καὶ ἤχϑω ἐν τῇ 
κατὰ κορυφήν ἐπιφανείᾳ παράλληλον αὐτῷ ἐπίπεδον 
τὸ SHOK: κοιναὶ δὲ τομαὶ τῶν ΗΘΚ, ZEA τομῶν 
10 καὶ τῶν κύκλων αἱ ZJ, ΗΚ’ ἔδονται δὴ παράλ- 
ληλοι. ἄξων δὲ ἔστω τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας η AAT 
εὐθεῖα, κέντρα δὲ τῶν κύκλων τὰ A, T, καὶ ἀπὸ τοῦ 
A ἐπὶ τὴν ZA κάθετος ἐχϑεῖσα ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὰ 
B, Γ σημεῖα, καὶ διὰ τῆς ΒΓ καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον 
15 ἐκβεβλήσθω' ποιήσει δὴ τομὰς ἐν μὲν τοῖς κύκλοις 
παραλλήλους εὐϑείας τὰς ΞΟ, ΒΓ, ἐν δὲ τῇ ἐπιφανείᾳ 
τὰς BAO, TAJ: ἔσται δὴ καὶ ἡ EO τῇ HK πρὸς 
ὀρθάς, ἐπειδὴ καὶ ἡ ΒΓ τῇ ZA ἐστι πρὸς ὀρϑάς, καί 
ἐστιν ἑκατέρα παράλληλος. καὶ ἐπεὶ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος 
90 ἐπίπεδον ταῖς τομαῖς συμβάλλει κατὰ τὰ M, Ν σημεῖα 
ἐντὸς τῶν γραμμῶν, δῆλον, ὡς καὶ τὰς γραμμὰς τέμνει 
τὸ ἐπίπεδον. τεμνέτω κατὰ τὰ O, E" τὰ ἄρα M, Ε,Θ, N 
σημεῖα ἔν τε τῷ διὰ τοῦ ἄξονός ἐστιν ἐπιπέδῳ καὶ 
ἐν τῷ ἐπιπέδῳ, ἐν ᾧ εἰσιν αἱ γραμμαί: εὐϑεῖα ἄρα 
οὗ ἐστὶν ἡ ΜΕΘΝ γραμμή. καὶ φανερόν, ὅτι τά τε 
AH, Θ, A, Γ ἐπ᾿ εὐθείας ἐστὶ καὶ τὰ B, E, 4, Ὁ ἔν 
τε γὰρ τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ ἐστὶ καὶ ἐν τῷ διὰ τοῦ 
ἄξονος ἐπιπέδῳ. ἤχϑωσαν à; ἀπὸ μὲν τῶν O, E τῇ 
8. e) scripsi, ποιείτωσαν Vp. 9. ZE 4, HOK Halley 


cum Command. 20. συμβάλλει] συµ- contorte V, συμβ- rep. 
mg. m. rec. 


CONICORUM LIBER I. 55 


sint superficies ad uerticem inter se positae, quarum 
uertex sit Æ punctum, et plano secentur per uerticem 
non posito, quod in superficie sectiones efficiat 4 EZ, 
ΗΘΚ. dico, utramque sectionem JEZ, ΗΘΚ hyper- 
bolam esse, quae uocatur. 

sit enim BI'Z circulus, per quem recta super- 
fidem describens fertur, et in superficie ad uerticem 
posita ei parallelum planum ducatur ΞΗΟΚ; com- 
munes autem sectiones sectio- 
num ΗΘΚ, ZEA circulorum- 
que [prop. IV] sunt ZZ, HK; 
parallelae igitur erunt [Eucl. 
XI, 16]. axis autem super- 
ficiel conicae sit recta AAT, 
et centra circulorum 4, T, et 
recta ab 4 ad ZA perpendi- 
cularis ducta ad puncta B, T 
producatur, et per BI' axem- 
que planum ducatur; sectiones 
igitur efficiet in circulis rectas 
parallelas [ib.] ΞΟ, ΒΓ) in superficie autem B40, ΓΑΒ; 
erit igitur etiam ΞΟ ad H K perpendicularis, quoniam ΒΓ 
ad Ζ 4 perpendicularis est et utraque utrique parallela 
[Eucl XI, 10]. et quoniam planum per axem ductum 
cum sectionibus in punctis M, Ν concurrit intra lineas 
positis, adparet, idem planum lineas secare, secet in 
punctis Θ, E. itaque puncta M, E, ©, N et in plano 
per axem ducto et in plano, in quo lineae, posita sunt; 
recta igitur est linea MEON [Eucl. ΧΙ, δ]. et mani- 
festum est, et Ξ, ©, Δ, T in eadem recta esse et 
B, E, 4, O; nam et in superficie conica sunt et in 
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ΘΕ πρὸς ὀρθὰς αἱ € P, ΕΠ, διὰ δὲ τοῦ A vij MEON 
παράλληλος ἤχθω ἡ EAT, καὶ πεποιήσθω, ὡς μὲν 
τὸ ἀπὸ τῆς ΑΣ πρὸς τὸ ὑπὸ BET, οὕτως ἡ ΘΕ 
προς ΕΠ, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς AT πρὸς τὸ ὑπὸ OTA, 
οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς OP. ἐπεὶ οὖν κῶνος, οὗ κορυφὴ 
μὲν τὸ A σημεῖον, βάσις δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, τέτμηται 
ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, καὶ πεποίηκε τομὴν τὸ ABI 
τρίγωνον, τέτμηται δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι 
τὴν βάσιν τοῦ κώνου xov εὐϑεῖαν τὴν AMZ πρὸς 
10 ὀρϑὰς οὖσαν τῇ ΒΓ, καὶ πεποίηκε τομὴν ἐν τῇ èni- 
φανείᾳ τὴν AEZ, ἡ δὲ διάμετρος ἡ ME ἐκβαλλομένη 
συμπέπτωκε μιᾷ πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου 
ἐκτὸς τῆς κορυφῆς τοῦ κώνου, καὶ διὰ τοῦ 4 σημείου 
τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς τῇ ΕΜ παράλληλος ἧκται ἡ 
15 42, καὶ ἀπὸ τοῦ E τῇ EM πρὸς ὀρϑὰς ἦκται ἡ 
ΕΠ, καί ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ ΑΣ πρὸς τὸ ὑπὸ BET, 
οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς ΕΠ, ἡ μὲν AEZ ἄρα τομὴ ὑπερ- 
βολή ἐστιν, ἡ δὲ ΕΙ παρ᾽ ἣν δύνανται αἱ ἐπὶ τὴν 
ΕΜ καταγόμεναι τεταγμένως, πλαγία δὲ τοῦ εἴδους 
90 πλευρὰ ἡ ΘΕ. ὁμοίως δὲ καὶ ἡ ΗΘΚ ὑπερβολή 
ἐστιν, ἧς διάμετρος μὲν ἡ ΘΝ, ἡ δὲ OP παρ᾽ ἣν 
δύνανται αἴ ἐπὶ τὴν ΘΝ καταγόμεναι τεταγμένως, 
πλαγία δὲ τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ ΘΕ. 
λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΘΡ τῇ ΕΠ. ἐπεὶ γὰρ παράλ- 
25 ληλός ἐστιν ἡ ΒΓ τῇ XO, ἔστιν ὡς ἡ ΑΣ πρὸς ZI, 
οὕτως ἡ AT πρὸς TAE, καὶ ὡς ἡ AE πρὸς EB, οὕτως 
ἡ AT πρὸς ΤΟ. ἀλλ ὁ τῆς ΑΣ πρὸς ET λόγος 
μετὰ τοῦ τῆς AE πρὸς EB ὁ τοῦ ἀπὸ AE ἐστι πρὸς 
τὸ ὑπὸ BET, ὁ δὲ τῆς AT πρὸς TA μετὰ τοῦ τῆς 


e 


9, πεποιείσθω V; corr.p. 8. BET] BI X V; corr. Memus, 
16. καί — 17. EII] bis V; corr. cp. 16. BET] ΒΓΣΥ͂ 
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plano per axem ducto. ducantur igitur a 6, E ad 
rectam ΘΕ perpendiculares 6 P, ΕΠ, per £ autem 
rectae M EON parallela ducatur SAT, et fiat 
OE: EII = 4Σ::8Σ2 ET, 
E0:0P— AT? : OT Xx ΤΆ. 
iam quoniam conus, cuius uertex est punctum ΑΔ, 
basis autem BT circulus, plano per axem sectus est, 
quod sectionem effecit triangulum .4BI; et alio quo- 
que plano sectus est, quod basim coni secundum rec- 
tam AMZ secat ad ΒΓ perpendicularem οἱ in super- 
ficie sectionem effecit 4 EZ, et diametrus M E producta 
cum latere trianguli per axem positi extra uerticem 
coni concurrit, et per 4 punctum E.M diametro sectio- 
nis parallela ducta est ΔΣ, et ab E ad EM per- 
pendicularis ducta est EII, et est 
E0: EN = 4Z* : BEX IT, 
sectio JEZ hyperbola est, ΚΙ] autem parametrus 
rectarum ad EM ordinate ductarum, transuersum autem 
latus figurae ΘΕ [prop. XII]. et eodem modo etiam 
ΗΘΚ hyperbola est, cuius diametrus est ΘΝ, para- 
metrus autem rectarum ad ΘΝ ordinate ductarum 6 P, 
iransuersum autem latus figurae © E. 
dico, esse 9 P == EIT. nam quoniam BT rectae XO 
parallela est, erit 
ΑΣ.:ΣΓΞ AT: ΤΕ, 4Σ:ΣΕ8- AT: ΤΟ 
[Eucl. VI, 4]. uerum 
(4Z: ZI) »«(4Z: ZB) — AZ! : BEX ΣΥ, 
(AT: TE) »« (AT: TO) = AT?: KT» TO. 


(utroque loco); corr. Memus, 19. τεταγμένως] τετ- contorte V, 
τετα... mg. m. rec. 27. Zr] r V, corr. p. 28. ZB] 
B V; corr. p. 29. τό] cv, supra scr. m. 1 V. 
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AT πρὸς ΤΟ ὁ τοῦ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ὑπὸ XTO' 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ ΑΣ πρὸς τὸ ὑπὶ BEL, οὕτως 
τὸ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ὑπὸ ATO. καί ἐστιν ὡς μὲν τὸ 
ἀπὸ AE πρὸς τὸ ὑπὸ BAT, ἡ ΘΕ πρὸς ΕΠ, ὡς δὲ 
5 τὸ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ὑπὸ STO, ἡ ΘΕ πρὸς ΘΡ' καὶ 
ὡς ἄρα ἡ ΘΕ πρὸς ΕΠ, ἡ ΕΘ πρὸς ΘΡ ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΕΠ τῇ ΘΡ 


, 


ιε΄. 

Ἐὰν ἐν ἐλλείψει ἀπὸ τῆς διχοτομίας τῆς διαμέτρου 

10 ἀχθεῖσα εὐϑεῖα τεταγμένως ἐκβληϑῇ ἐφ᾽ ἑκάτερα ἕως 

τῆς τομῆς, καὶ ποιηϑῇ ὡς ἡ ἐκβληθεῖσα πρὸς τὴν 

διάμετρον, ἡ διάμετρος πρός τινα εὐϑεῖαν, ἥτις ἂν 

ἀπὸ τῆς τομῆς ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν ἐκβληϑεῖσαν παράλληλος 

τῇ διαμέτρῳ, δυνήσεται τὸ παρακείμενον παρὰ τὴν 

16 τρίτην ἀνάλογον πλάτος ἔχον τὴν ὑπ᾽ αὐτῆς ἀπολαμ- 

βανομένην πρὸς τῇ τομῇ ἐλλεῖπον εἴδει ὁμοίῳ τῷ πε- 

ριεχοµένω ὑπό τε τῆς ἐφ᾽ ἣν ἄγονται καὶ τῆς παρ᾽ 

ἣν δύνανται, καὶ προσεκβαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου 

μέρους τῆς τομῆς δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς ἐφ᾽ ἣν 
20 κατῆκται. 

ἔστω ἔλλειψις, ἧς διάμετρος ἡ AB, καὶ τετμήσϑω 

T AB δίχα κατὰ τὸ Γ᾽ σημεῖον, καὶ διὰ τοῦ I' ἤχϑω 

τεταγμένως καὶ ἐκβεβλήσθω ἐφ᾽ ἑκάτερα ἕως τῆς τομῆς 

ἡ ATE, καὶ ἀπὸ τοῦ dA σημείου τῇ AE πρὸς ὀρϑὰς 

25 ἤχθω ἡ AZ, καὶ ποιείσϑω ὡς ἡ AE πρὸς AB, οὕτως 

ἡ AB πρὸς τὴν AZ, καὶ εἰλήφθω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 

τομῆς τὸ H, καὶ διὰ τοῦ H τῇ AB παράλληλος ἤχϑω 

ἡ ΗΘ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΖ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Θ τῇ 

8. » p, om. V, m.2 v. 11. ποιήσῃ V, corr. Halley. 19. 


μέρους] μέτρου V, corr. p et m. 2 v. 23, ἐκβεβλιήσθω] cp, 
ἐκβλήσθω V, corr. m. rec. 24. τοῦ] p, om. V. 


CONICORUM LIBER I. 59 


erit igitur 42*: BE x Er = AT’: ZT Xx TO. est 
autem OE: EN = AZ? : BEX ET, 

OE: OP = AT: NT» ΤΟ. 
quare etiam OE: EN = E0: 0P. ergo EII = OP 
[Eucl. V, 9]. 


XV. 


Si in ellipsi recta a puncto medio diametri ordi- 
nate ducta in utramque partem usque ad sectionem 
producitur, et fit, ut producta ad diametrum, ita dia- 
metrus ad rectam aliquam, quaelibet recta, quae a 
sectione ad productam diametro parallela ducitur, qua- 
drata aequalis erit spatio tertiae illi proportionali 
adplieato, quod latitudinem habet rectam ab ea ad 
sectionem abscisam et figura deficit simili rectangulo 
ab ea, ad quam ducuntur, parametroque comprehenso, 
et ad alteram partem sectionis producta a recta, ad 
quam ducta est, in duas partes aequales secabitur. 

sit ellipsis, cuius diametrus sit ΔΒ, οἱ secetur £B 
in Γ᾽ puncto in duas partes aequales, et per I ordi- 
nate ducatur et in utramque 
partem usque ad sectionem 
* producatur 4ΓΕ, et a 4 
puncto ad 4 E perpendicularis 
ducatur 42, fiatque 

AB: 4Z = AE: AB, 
etsumatur punctum aliquod H 
in sectione, et per H rectae 
AB parallela ducatur H6, 
ducaturque EZ, et per © rectae AZ parallela ducatur 
OA, per Z, 4 autem rectae 671 parallelae ducantur 
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AZ παράλληλος ἤχϑω ἡ OA, δια δὲ τῶν Z, A τῇ OA 
παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ ΖΚ, AM. λέγω, ὅτι ἑ HO 
δύναται τὸ 4 4, ὃ παράκειται παρὰ τὴν AZ πλάτος ἔχον 
τὴν AO ἐλλεῖπον εἴδει τῷ AZ ὁμοίῳ ὄντι τῷ ὑπὸ Ε 42. 
5 ἔστω γὰρ παρ᾽ ἣν δύνανται «l ἐπὶ την AB xar- 
αγόμεναι τεταγμένως ἡ AN, καὶ ἐπεζεύχθω è BN, καὶ 
διὰ μὲν τοῦ H τῇ JE παράλληλος ἤχϑω ἡ HA, δια 
δὲ τῶν 5, Γτῇ AN παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ EO, LII, 
διὰ δὲ τῶν N, O, II τῇ AB παράλληλοι ἤχθωσαν al 
10 NT, OZ, TII ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς ATI τῷ 
ATI, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς HA τῷ AO. καὶ ἐπεύ ἐστιν, ὡς ἡ 
B A πρὸς AN, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς ΓΠ, καὶ ἡ IHT προς ΤΝ, 
ἴση δὲ ἡ ΒΓ τῇ I A, τουτέστι τῇ ΤΠ, καὶ ἡ LII τῇ T A, 
ἴσον ἄρα ἐστὶ το μὲν AI τῷ TP, τὸ δὲ ET τῷ TT. 
15 καὶ ἐπεὶ το O T τῷ ΟΡ ἐστιν ἴσον, κοινὸν δὲ τὸ NO, 
τὸ TT ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ΝΣ. ἀλλὰ τὸ TT τῷ TA ἐστιν 
ἴσον, κοινὸν δὲ τὸ ΤΣ’ ὅλον ἄρα τὸ NII, τουτέστι τὸ 
II A, ἴσον ἐστὶ τῷ AO μετὰ τοῦ ΠΟ' ὥστε τὸ II 4 τοῦ 
AO ὑπερέχει τῷ ΟΠ. καί ἐστι το μὲν AI ἴσον τῷ ἀπο 
90 τῆς T'A, τὸ δὲ AO ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς &H, τὸ δὲ OI ἴσον 
τῷ ὑπὸ OEN τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς TA τοῦ ἀπο τῆς HA 
ὑπερέχει τῷ ὑπὸ τῶν OEI. καὶ ἐπεὶ ἡ JE τέτμηται 
εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ I, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Θ, τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν ΕΘ. μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΓΘ, τουτέστι τῆς 
25 5Π, ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς D. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς Γ4 
τοῦ ἀπὸ τῆς AH ὑπερέχει τῷ ὑπὸ τῶν ΕΘ 41; ὑπερεῖχε 
δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Γ4 τοῦ ἀπὸ τῆς HA τῷ ὑπὸ τῶν 
ΟΣΠ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΕΘ 4 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΟΣΠ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AE πρὸς AB, οὕτως ἡ 


1. 94] OA F; corr. p. 10. NT] NTP Halley cum 
Command., NP p. 12. διὰ τὸ δ΄ [rov] s mg. m. 1 V 
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ZK, AM. dico, esse HO? = 44, quod rectae 42 
adplicatum est latitudinem habens 46 et figura de- 
fieiens .4Z simili rectangulo ΕΖ. 
sit enim parametrus rectarum ad .4B ordinate 
ductarum ΑΝ, ducaturque BN, et per H rectae 4E 
parallela ducatur HE, per Ἐ, I' autem rectae ΔΝ par- 
allelae ducantur ΞΟ, ΓΠ, per N, O, H autem rec- 
tae ΑΒ parallelae ducantur NT, OZ, TII; itaque 
AT? = AI, HA* = A0 [prop. XII). 
et quoniam est 
BA: AN = BI':T'II— IIT: TN [Euc. VI, 4], 
εἰ BI = Γ4-- ΤΠ, DI = TA, ert AN = TP, 
AT = TT [Eucl. VI, 1]. et quoniam OT = OP 
[Eucl. I, 43], et NO commune est, erit TT = NZ. 
est autem TT = T, et TE commune. quare 
NII = 40 -- ΠΟ, hoc est I1 4 = 40 -- IIO. itaque 
II 4 40 -—OII. est autem 
AI = IZ 40 = 3Η ON = OZ x ΣΠ; 

itaque 

r£ -- H8* —0Z ΣΠ. 
et quoniam 48 in T in partes aequales, in Θ autem 
in inaequales secta est, erit EO »« Θ 4 + ΓΘ) = ΓΔ 
[Eucl. IT, δ] = EO x 94 -+ SH*. quare 

r£- EH? = E09 x 0 4. 
erat autem 

IZ -- HR? OGOZXEZIL. 


quare 
EO Xx 04 —0Z»«ZII. 


στοιχείων add. m. rec. 13. ΓΠ] BII V; corr. Memus. ΤΑ] 
scripsi; IIN V, TN ἐστιν ἴση Halley, tn Command. et Memus, 
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AB πρὸς τὴν AZ, ἔστιν ἄρα καὶ ὡς ἡ AE πρὸς τὴν 
AZ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς AE πρὸς τὶ ἀπὸ τῆς AB, 
τουτέστι τὸ ἀπὸ T'A πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ. καί ἐστι τῷ 
ἀπὸ Γ4 ἴσον τὸ ὑπὸ MHITA, τουτέστι το ὑπὸ ΠΓΒ- 
καὶ ὡς ἄρα ἡ Ez πρὸς AZ, τουτέστιν ὡς ἡ ΕΘ 
πρὸς OA, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν ΕΘ 4 πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν AOA, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν IIB πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΓΒ, τουτέστι τὸ ὑπὸ IEO προς τὸ ἀπο ΟΣ. καί 
ἐστιν ἴσον τὸ ὑπὸ ΕΘ 4 τῷ ὑπὸ IEO: ἴσον ἄρα 
καὶ τὸ ὑπὸ JOA τῷ ἀπὸ τῆς ΟΣ, τουτέστι τῷ ἀπὸ 
τῆς ΗΘ. r HO ἄρα δύναται τὸ AA, ὃ παράκειται 
παρὰ τὴν AZ ἐλλεῖπον εἴδει τῷ ZA ὁμοίῳ ὄντι τῷ 
ὑπὸ τῶν ΕΔΖ. 

λέγω δή, ὅτι καὶ ἐκβαλλομένη ἡ ΘΗ ἕως τοῦ 
ἑτέρου μέρους τῆς τομῆς δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς A E. 

ἐκβεβλήσθω γὰρ καὶ συμβαλλέτω τῇ τομῇ κατὰ τὸ 
Φ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Φ τῇ HE παράλληλος ἤχϑω ἡ 
ΦΧ, διὰ δὲ τοῦ X τῇ AN παράλληλος ἤχϑω ἡ XI. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΗΞ' τῇ ΦΧ, ἴσον ἄρα καὶ τὶ 
ἀπὸ τῆς H5 τῷ ἀπὸ τῆς ΦΧ, ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς 
HA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AFO, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΦΧ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AXP. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ ΟΞ πρὸς τὴν PX, οὕτως ἡ XA πρὸς AF. καί 
ἐστιν ὡς ἢ ΟΞ πρὸς τὴν WX, οὕτως ἡ XB πρὸς 
ΒΧ' xal ὡς ἄρα ἡ XA πρὸς AX, οὕτως ἡ XB πρὸς 
BX. καὶ διελόντι ὡς ? XX πρὸς BA, οὕτως ἡ XX 
πρὸς XB. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ AX τῇ XB. ἔστι δὲ καὶ 
ἢ ΑΓ τῇ ΓΒ ἴση: καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ AI τῇ DX ἐστιν 


1. διὰ τὸ Dép. - ν΄ τοῦ [s] mg. m. 1 V. 8. διὰ 
τὸ ιε᾿ p ε᾿] mg. m. Ad lineas seqq. haec mg. m. 1 V: 
διὰ τὸ .... β΄ στοιχε..., διὰ τὸ ..... στοιχ. διὰ τὸ δ΄ ος 
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el quoniam est 48: AB = AB: AZ, erit etiam 
[Eucl. V def. 9] 
JAE: AZ = AE’: AB? -—- L4 :TB* [Eucl V, 15]. 
est autem 
r£ = IT Xx TA = ΠΓΣ« ΓΡ. 
quare etiam 
EA:4Z =r xTB:T B = E0:04 
[Eucl. VI, 4] = E0»«0 4:400 4 — IILZ»« 0:0 Z* 
[ib] et est 
E0 x< 674 = HIE Xx XO. 
quare [Eucl. V, 9] 
40 x 04 = 0E = HO. 

ergo HO quadrata aequalis est rectangulo 44 ad 47 
adplicato, quod deficit figura Z 4 rectangulo Ez >< 42 
simili. 

iam dico, ΘΗ ad alteram partem sectionis produc- 
tam a JE in duas partes aequales secari. 

producatur enim et cum sectione in ὦ concurrat, 
per D autem rectae HÀ parallela ducatur D X, per X 
autem rectae ÆN parallela ducatur XP. et quoniam 
est HX = d X [Εις]. T, 34], erit etiam H5? = Ọ X’. 
uerum 
HA? = AX »« XO, DX? = AX »« XV [prop. XIII]. 
itaque [Eucl. VI, 16] 

OS: WX = XA: AF. 

et OS: WX — EZB: BX [Eucl VI, 4]. quare etiam 
XA: AE == XB: B X. etsubtrahendo XS: 5 4— X5: XB 
[Eucl. V, 17]. itaque 48 = XB [Eucl. V, 9]. est 


τὸ α΄ δι... τοῦ SF. 8. ος διὰ τὸ δ΄ τοῦ ς΄ καὶ τὸ α΄ mg. 
m. 1 V. 14. ΘΗ] ON V; corr. p (ΗΘ). 
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ἴση' ὥστε καὶ ἡ HO τῇ ΘΦ. ἡ ἄρα ΘΗ ἐκβαλλο- 
μένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς τομῆς δίχα τέμνεται 
ὑπὸ τῆς 4Θ. 
ιβ΄. 

᾿Εὰν διὰ τῆς διχοτομίας τῆς πλαγίας πλευρᾶς τῶν 
ἀντικειμένων ἀχϑῇ τις εὐϑεῖα παρὰ τεταγμένως κατ- 
ηγμένην, διάμετρος ἔσται τῶν ἀντικειμένων συξυγὴς 
τῇ προὐπαρχούσῃ διαμέτρῳ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος ἡ AB, καὶ 
τετμήσθω δίχα ἡ AB κατὰ τὸ T, καὶ διὰ τοῦ Γ ἤχϑω 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην y T'A. λέγω, ὅτι διά- 
µετρός ἐστιν ἡ TA συξυγὴς τῇ AB. 

ἔστωσαν γὰρ παρ᾽ ἃς δύνανται al καταγόµεναι al 
AE, BZ εὐθεῖαι, καὶ ἐπιζευχθεῖσαι αἱ AZ, ΒΕ èx- 
βεβλήσϑωσαν, καὶ εἰλήφϑω τι ἐπὶ τῆς ἑτέρας τῶν τομῶν 
τυχὸν σημεῖον τὸ H, καὶ διὰ μὲν τοῦ H τῇ AB παρ- 
άλληλος ἤχϑω ἡ HO, ἀπὸ δὲ τῶν H, O κατήχθωσαν 
τεταγμένως al ΗΚ, Θ 4, διὰ δὲ τῶν K, 4ταῖς AE, ΒΖ 
παράλληλοι ἤχθωσαν «t ΚΜ, AN. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
ù HK τῇ OA, ἴδον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΚ τῷ ἀπὸ 
τῆς Θ 4. ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς HK ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
τῶν AKM, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς Θ 4 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν BAN 
τὸ ἄρα ὑπὸ AKM ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ BAN. καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ ΒΖ, ἔστιν ἄρα, ὡς 7) AE πρὸς A B, 
οὕτως 7 ΒΖ πρὸς BA. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AE πρὸς AB, 
οὕτως ἡ MK πρὸς KB, ὡς δὲ ἡ ZB πρὸς BA, οὕτως 
ἡ NA πρὸς AA. καὶ ὡς ἄρα ἡ MK πρὸς KB, οὕτως 


-------.. — 


1. ἡ](ρτ.) p, om. V. 4. «] p om, V, m,2 v. 6. mapa- 
τεταγμένως κατηγμένη V; corr. Halley. 11. παρατεταγμένως 
κατηγμένη V; corr. Halley. 91. ἴσον] om. V; corr. p. 
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autem etiam AI = ΓΒ, quare etiam ἘΓ = IX. 
itaque eliam ΗΘ = 64. ergo ΘΗ ad alteram partem 
sectionis producta in duas partes aequales secatur a 2/6. 


XVI. 


Si per punetum medium lateris transuersi opposi- 
tarum recta rectae ordinate ductae parallela ducitur, 
diameirus erit oppositarum cum diametro proposita 
coniugata. 

sint oppositae, quarum diameirus sit ΑΒ, et 4B 
in I'in duas partes aequales secetur, per I' autem 
rectae ordinate ductae parallela ducatur T'A. dico, 
I'4 diametrum esse cum diametro AB coniugatam. 

sint enim parametri rectae ΔΕ, BZ, et ductae 
AZ, BE producantur, sumaturque in alterutra sectione 
quoduis punctum H, et per H 
rectae AB parallela ducatur H6, 
ab H, Θ autem ordinate ducantur 
HK, Θ 4, per K, A autem rectis 
AE, ΒΖ  parallelae ducantur 
KM, AN. quoniam igitur 
ed HK = 64 (Eucl. I, 34], 
erit etiam HK? = 6 41. est autem 
E v HK! = AK x KM, 

6 41 = BA Xx AN [ρτορ. XII; 
Encl. I, 84] quare AK x KM = BA Xx AN. et 
quoniam 4E = BZ [prop. XIV], erit 
AE: AB = BZ:B4A [Eucl. V, 9]. 


6 


22. AK M — τῶν] om. V; corr. p (K 4, AE; corr, Memus). 

διὰ τοῦ λδ΄ τοῦ α΄ τῶν στοιχείων mg. m. i V. 19. Bei) ^ 

-ív in ras. m. 1 V. — 926. BZ] c, B eras. V; ZB p. 
Apollonius, ed. Heiberg. 5 
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ἡ NA πρὸς τὴν AA. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΜΚ πρὸς τὴν KB, 
τῆς KA κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως rè ὑπὸ 
MKA πρὸς τὸ ὑπὸ BKA, ὡς δὲ ἡ NA πρὸς AA, 
τῆς Β 4 κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ 
5 NAB πρὸς τὸ ὑπὸ AAB. καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ MK A 
πρὸς τὸ ὑπὸ BKA, οὕτως τὸ ὑπὸ NAB πρὸς τὸ ὑπὸ 
A AB. καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ MKA πρὸς τὸ ὑπὸ 
NAB, οὕτως τὸ ὑπὸ BKA προς τὸ ὑπὸ AAB. καί 
ἐστιν ἴσον τὸ ὑπὸ MKA τῷ ὑπὸ NAB: ἴσον ἄρα 
10 ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ BKA τῷ ὑπὸ 448Β' ἴση ἄρα ἡ AK 
τῇ AB. ἔστι δὲ καὶ ἡ ΑΓ τῇ ΓΒ ἴση' καὶ ὅλη ἄρα 
ἡ KT ὅλῃ τῇ TA ἴση ἐστίν' ὥστε καὶ ἡ HX τῇ XO. 
ἡ HO ἄρα δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς ΞΓ4" καί ἐστι nag- 
ἄλληλος τῇ 4Β᾽ διάμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ATA 6v- 
15 ξυγὴς τῇ AB. 


ὅροι β΄. 
Τῆς ὑπερβολῆς καὶ τῆς ἐλλείψεως ἑκατέρας ἡ διχο- 
τομία τῆς διαμέτρου κέντρον τῆς τομῆς καλείσϑω, η 
δὲ ἀπὸ τοῦ κέντρου πρὸς τὴν τομὴν προσπίπτουσα ἐκ 
20 τοῦ κέντρου τῆς τομῆς. 
ὁμοίως δὲ καὶ τῶν ἀντικειμένων ἡ διχοτομία τῆς 
πλαγίας πλευρᾶς κέντρον καλείσϑω. 
ἡ δὲ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἠγμένη παρὰ τεταγμένως 
κατηγμένην μέσον τε λόγον ἔχουσα τῶν τοῦ εἴδους 
25 πλευρῶν καὶ δίχα τεμνομένη ὑπὸ τοῦ κέντρου δευτέρα 
διάμετρος καλείσϑω. 


8. NA] ev, NA uel MAV, KAp. 10. ἄρα] = a M on 
ἄρα ἐσείν Eutocius. 13. ZELDA) cv, I' ins. m. 1 V "tU 
921. ἀντιτικειμένων V; corr. evp. 38. INTE 

ut uulgo. 
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uerum ΔΕ: 4B = MK:KB, ZB: BA— Νά: 44 
[Eucl VI, 4]. itaque etiam 
MK:KB—NA4:4A4A. 

est autem communi altitudine sumpta K 4 

MK:KB— MK»« KA: BK»« KA, 
οἱ communi altitudine Β 4 sumpta 

Νά: 44-- NA» AB: AA Xx AB. 
quare etiam 
MK Xx KA: BK» KA— NA» AB: 44A» AB. 
et permutando 
MK»«KA:NA»« AB— BK5»«KA:445« AB 
[Eucl V, 16]. οἱ 

MK x< KA = NAX AB. 

quare etiam BK »« K 4 — AA X AB. itaque 4 K = AB 
[u. Eutocius] uerum etiam AI = ΓΒ. quare est 
KIT -- Γ4. quare etiam HX = 5Θ [Eucl. I, 34]. 
itaque HO a AXI'4 in duas partes aequales secta est; 
et rectae AB parallela est. ergo etiam ,XI'4 dia- 
metrus est et cum diametro .4B coniugata [def. 6]. 


Defiuitiones alterae. 


1. Et in hyperbola et in ellipsi punctum medium 
diametri centrum sectionis uocetur, recta autem a 
centro ad sectionem ducta radius sectionis. 

2. et similiter etiam in oppositis punctum medium 
lateris transuersi centrum uocetur. 

8. recta autem a centro rectae ordinate ductae 
parallela ducta, quae et mediam rationem habet laterum 
figurae et a centro in duas partes aequales secatur, 


diametrus altera uocetur. 
δ. 
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£. 

Ἐὰν ἐν κώνου τομῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τῆς γραμμῆς 
ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρὰ τεταγμένως κατηγμένην, ἐκτὸς πε- 
σεῖται τῆς τομές. 

5 ἔστω κώνου τομή, ἧς διάμετρος ἡ AB. λέγω, ὅτι 
ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς, τουτέστι τοῦ 4 σημείου, παρὰ 
τεταγμένως κατηγμένην ἀγομένη εὐϑεῖα ἐκτὸς πεσεῖται 
τῆς τομῆς. 

εἰ γὰρ δυνατόν, πιπτέτω ἐντὸς ὡς ἡ AT. ἐπεὶ οὖν 

10 ἐν κώνου τομῇ εἴληπται τυχὸν σημεῖον τὸ ΙΓ, ἡ, ἄρα 
ἀπὸ τοῦ Γ᾽ σημείου ἐντὸς τῆς τομῆς ἀγομένη παρὰ 
τεταγμένως κατηγμένην συμβαλεῖ τῇ AB διαμέτρῳ καὶ 
δίχα τµηθήσεται ὑπ᾽ αὐτῆς. ἡ AT ἄρα ἐκβαλλομένη 
δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς 4 Β' ὅπερ ἄτοπον' ἐκβαλλο- 

15 μένη γὰρ ἡ AI ἐκτὸς πίπτει τῆς τομῆς. οὐκ ἄρα ἡ 
ἆπο τοῦ 4 σημείου παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἀγο- 
μένη εὐϑεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς γραμμῆς: ἐκτὸς ἄρα 
πεσεῖται' διόπερ ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 

(η΄. 

90 Ἐὰν κώνου τομῇ εὐϑεῖα συμπίπτουσα ἐκβαλλομένη 
ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτος πίπτῃ τῖς τομῆς, ληφϑῇ δέ τι ση- 
μεῖον ἐντὸς τῆς τομῆς, καὶ δι᾽ αὐτοῦ παράλληλος ἀχὃῃ 
τῇ συμπιπτούσῃ, ἡ ἀχθεῖσα ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα 
συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 

25 ἔστω κώνου τομὴ καὶ συμπίπτουσα αὐτῇ ἡ AZB 
εὐϑεῖα, καὶ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πιπτέτω 
τῆς τομῆς, καὶ εἰλήφθω τι σημεῖον ἐντὸς τῆς τομῆς 
τὸ D, καὶ διὰ τοῦ Γ τῇ AB παράλληλος ἤχϑω ἡ Γ4. 


1. ij] p, om. V, m. 2 v. 9. AD] cvp, 4 e corr. m. 1 V. 
19. ιη΄] p, om. V, m. 2 v. 
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XVII. 


Si in sectione coni a uertice lineae recta rectae 

ordinate ductae parallela ducitur, extra sectionem cadet. 

sit coni sectio, cuius diametrus sit .4B. dico, 

rectam a uertice, hoc est a puncto .4, rectae ordinate 
ductae parallelam ductam extra sectionem cadere. 

nam si fieri potest, intra cadat ut ΑΓ. iam quo- 

niam in coni sectione sumptum est punctum aliquod 

T, recta a Γ᾽ puncto intra 

sectionem ducta rectae ordi- 

nate ductae parallela cum 

diametro 4B concurret et ab 

ea in duas partes aequales 

4 g  secabitur [prop. VIIJ. itaque 

AT producta ab 4B in duas 

partes aequales secabitur; 

quod fieri non postet; pro- 

ducta enim AT extra sectio- 

nem cadit [prop. X]. itaque recta ab 4 puncto rectae 

ordinate ductae parallela ducta intra lineam non cadet. 

ergo extra cadet; quare sectionem contingit. 


XVIII. 


Si recta cum coni sectione concurrens in utram- 
que partem producta extra sectionem cadit, et intra 
sectionem punctum aliquod sumitur, et per hoc rectae 
concurrenti parallela ducitur recta, recta ita ducta in 
utramque partem producta cum sectione concurret, 

sit coni sectio et cum ea concurrens recta 428, 
et in utramque partem producta exira sectionem cadat, 
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λέγω, ὅτι ἡ Γ4 ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται 
τῇ τομῇ. 
εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ Ε, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ EZ. καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ AB 
5 τῇ D4, καὶ τῇ AB συμπίπτει τις εὐθεῖα å EZ, καὶ 
ἡ TA ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ EZ. καὶ εἰ 
μὲν μεταξὺ τῶν E, Z, φανερόν, ὅτι καὶ τῇ τομῇ συμ- 
πίπτει, ἐὰν δὲ ἐκτὸς τοῦ Ε σημείου, πρότερον τῇ τομῇ 
συμπεσεῖται. ἡ ἄρα rA ἐκβαλλομένη ὡς ἐπὶ τὰ 4, E 
10 µέρη συμπίπτει τῇ τομῇ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ 
ὡς ἐπὶ τὰ Z, B ἐκβαλλομένη συμπίπτει. ἡ TA ἄρα 
ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 


i. 
Ἐν πάσῃ κώνου τομῇ, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς διαμέτρου 
15 παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἀχϑῇ, συμπεσεῖται τῇ 
τομῇ. x 
ἔστω κώνου τομή, ἧς διάμετρος 
ἡ AB, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ 
τῆς διαμέτρου τὸ Β, καὶ διὰ τοῦ Β 
90 παρὰ τεταγμένως κατηγμένην Tyto 
ἡ ΒΓ. λέγω, ὅτι ἡ ΒΓ ἐκβαλλο- 
μένη συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 
εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ 4' ἔστι δὲ καὶ τὸ A ἐπὶ 
95 τῆς τομῆς: ἡ ἄρα ἀπὸ τοῦ A 
ἐπὶ τὸ A ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς 
τομῆς. καὶ ἐπεὶ ἡ ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ τεταγμένως κατ- 
ηγμένην ἀγομένη εὐϑεῖα ἐκτὸς πίπτει τῆς τομῆς, καὶ 


11, ἐμπίπτει V; corr. p. 18. 497] p, om, V, m. 2 v. 
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et intra sectionem punctum aliquod I' sumatur, et per 

T rectae AB parallela ducatur Γ4, dico, T'A in 

utramque partem productam cum sectione concurrere. 

sumatur enim in sectione punctum aliquod E, et 

ducatur EZ. et quoniam ΑΒ rectae Γ2Ί parallela 

est, et cum AB recta EZ 

concurrit, etiam I7! producta 

cum EZ concurret. οἱ siue 

inter E, Z concurrit, mani- 

Zz festum est, eam etiam cum 

sectione concurrere, siue extra 

4 punctum E, prius cum sectione 

concurret. itaque Γ᾽ ad 

partes «4, E uersus producta 

cum sectione concurrit. similiter demonstrabimus, eam 

eliam ad Z, B uersus productam concurrere. ergo 

TA in utramque partem producta cum sectione con- 
curret. 


4 


XIX. 

In qualibet coni sectione recta, quaecunque a 
diametro rectae ordinate ductae parallela ducitur, cum 
sectione concurret. 

sit coni sectio, cuius diametrus sit 4B, et in dia- 
metro punctum aliquod B sumatur, et per B rectae 
ordinate ductae parallela ducatur ΒΓ. dico, ΒΓ 
productam cum sectione concurrere, 

sumatur enim in sectione punctum aliquod 4; 
uerum etiam .4 in sectione est; itaque recta ab 4 
ad 44 ducta intra sectionem cadet [prop. X]. et quoniam 


In figura priore litteras 4, B permutaui, altera in prop. 19 
hab. V, sed numerus 18 (e corr.) additus ei est, 
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συμπίπτει αὐτῇ ἡ AJ, καί ἐστι τῇ κατηγμένῃ rag- 
ἄλληλος ἡ ΒΓ, καὶ ἡ ΒΓ ἄρα συμπεσεῖται τῇ AA. καὶ 
εἰ μὲν μεταξὺ τῶν 4, 4 σημείων, φανερόν, ὅτι καὶ 
τῇ τομῇ συμπεσεῖται, εἰ δὲ ἐκτὸς τοῦ A ὡς κατὰ τὸ E, 
5 πρότερον τῇ τομῇ συμπεσεῖται. ἡ ἄρα ἀπὸ τοῦ B παρα 
τεταγμένως κατηγμένην ἀγομένη εὐϑεῖα συμπεσεῖται τῇ 
τομῇ. 
x'. 
Ἐὰν ἐν παραβολῇ ἀπὸ τῆς τομῆς καταχϑῶσι δύο 
εὐϑεῖαι ἐπὶ τὴν διάμετρον τεταγμένως, ἔσται ὡς τὰ 
10 ἐπ᾽ αὐτῶν τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως al ἆπο- 
τεμνόμεναι ὑπ᾽ αὐτῶν ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ 
κορυφῇ τῆς τομῆς. 
ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος 7] AB, καὶ εἰλήφϑω 
τινὰ σημεῖα ἐπ᾽ αὐτῆς τὰ Γ, A, καὶ ἀπὸ τῶν D, 4 
16 τεταγμένως κατήχθωσαν ἐπὶ τὴν AB «l ΓΕ, 42. 
λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, 
οὕτως ἡ ZA πρὸς AE. 
ἔστω γὰρ παρ᾽ ἣν δύνανται «l καταγόµεναι ἡ AH 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς 42 τῷ ὑπὸ ZAH, 
90 τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΓΕ τῷ ὑπὸ τῶν EAH. ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως τὶ ὑπὸ ZAH 
πρὸς τὸ ὑπὸ EAH. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ ZAH πρὸς τὸ ὑπὸ 
EAH, οὕτως ἡ ZA πρὸς AE" καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AZ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως ἡ ZA πρὸς AE. 


3δ κα΄. 
᾿Εὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
εὐϑεῖαι ἀχϑῶσι τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον, ἔσται 


Y. κ΄] ,om.V,m.2v. 25. naf e om. V, m.2 v. 26. 
53] (alt) ἡ V; corr, p. περιφέρεια V; corr. p. 
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recta ab 4 rectae ordinate ductae parallela ducta extra 
sectionem cadit (prop XVII], et cum illa concurrit 
4.4, et BT rectae ordinate ductae parallela est, etiam 
BI'cum 4.4 concurret. et siue inter puncta 4, 4 
concurrit, manifestum est, eam etiam cum sectione 
concurrere, siue extra 47 concurrit ut in E, prius 
cum sectione concurret. ergo recta a B rectae ordinate 
ductae parallela ducta cum sectione concurret. 


XX. 


Si in parabola a sectione duae rectae ad diametrum 
ordinate ducuntur, erunt, ut quadrata earum inter 
Pi se, ita rectae ab iis e diametro ad 

uerticem sectionis abscisae. 

sit parabola, cuius diametrus sit 
d p AB, etin ea puncta aliqua sumantur 
DI, 4, et aT, ad AB ordinate 

ducantur ΓΕ, AZ. dico, esse 

42: E! —ZA:AE. 
sit enim parametrus 44H. est igitur 
[prop. XI] 4Z — ZA» AH, TE’ = EA» AH. 

quare 


27 


42 TE —ZA»x AH: EA»AH. 
est autem 

ZAX AH: EAX AH — ZA: AE. 
ergo eliam 42^: TR’? = ZA: AE. 


XXI. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel ambitu circuli 
rectae ad diametrum ordinate ducuntur, quadrata earum 
ad spatia comprehensa rectis ab iis ad terminos lateris 
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τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν τετράγωνα πρὸς μὲν τὰ περιεχόμενα 
χωρία ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς τοῖς 
πέρασι τῆς πλαγίας πλευρᾶς τοῦ εἴδους ὡς τοῦ εἴδους 
ἡ ὀρϑία πλευρὰ πρὸς τὴν πλαγίαν, πρὸς ἄλληλα δέ, 
5 ὡς τὰ περιεχόμενα χωρία ὑπὸ τῶν, ὡς εἴρηται, ἀπο- 
λαμβανομένων εὐϑειῶν. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος μὲν ἡ AB, παρ᾽ ἣν δὲ δύνανται al xat- 
αγόμεναι ἡ AT, καὶ κατήχϑωσαν ἐπὶ τὴν διάμετρον 
10 τεταγμένως αἱ AE, ZH. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς μὲν τὸ 
ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AHB, οὕτως ἡ ΑΓ 
πρὸς AB, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Ε, 
οὕτω τὸ ὑπὸ τῶν AHB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕΒ. 
ἐπεξεύχϑω γὰρ ἢ BI διορίξουσα τὸ εἶδος, καὶ διὰ 
15 τῶν E, H τῇ AT παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ EO, HK: 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς ZH τῷ ὑπὸ ΚΗ 4, τὸ 
δὲ ἀπὸ τῆς AE τῷ ὑπὸ ΘΕΑ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 
ἡ KH πρὸς ΗΒ, οὕτως ἡ Γ4 πρὸς AB, ὡς δὲ ἡ KH 
πρὸς HB, τῆς 4Η κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως 
90 τὸ ὑπὸ KHA πρὸς τὸ ὑπὸ BHA, ὡς ἄρα ἡ TA 
πρὸς AB, οὕτως τὸ ὑπὸ KHA, τουτέστι τὸ ἀπὸ ZH, 
πρὸς τὸ ὑπὸ BHA. διὰ τὰ αὐτὰ δή ἐστι καί, ὡς τὸ 
ἀπὸ JE πρὸς τὸ ὑπὸ BEA, οὕτως ἡ T'A πρὸς AB. 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ὑπὸ BH A, οὕτως 
96 τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΕ 4" ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ 
ZH πρὸς τὸ ἀπὸ ΔΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ BHA πρὸς τὸ 
ὑπὸ BEA. 
2. ὑπολαμβανομένων V; corr.p. — 7, 7] ἡ V; corr. p. A) 
ἡ V; corr, p. 10. μέν] cp, suprà scr. m. 1 y. 14. BT 
HBI V; corr. p. 16. KHA] KAH V; corr. Memus. — 22. 


τά] om. V; "X x 23. ἡ] p, om. V in 'extr. lin. — 94. πρός] 
z in ras. m. 1 V. 27. BEA) BE, EA V; corr. Memus. 
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iransuersi figurae abscisis rationem habent, quam latus 
rectum figurae ad transuersum, inter se autem, quam 
spatia comprehensa rectis, uti diximus, abscisis. 


d 4 0 
2, 


0 


sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit ΔΒ. parametrus autem ΛΓ, et ad dia- 
metrum ordinate ducantur JE, ZH. dico, esse 
ZH':AH»« HB = AT': AB, 
ZH':A4E! = AH Xx HB: AE »« EB. 
ducatur enim BT diagonalis figurae, et per E, H 
rectae AT parallelae ducantur ΕΘ, HK. est igitur 
[ρτορ. XII—XIII; de circulo u. Eutocius] 
ZH’ = KH Xx HA, JE’ = QE >x< EA. et quoniam 
est KH: HB = Γα: AB [Eucl. VI, 4], et 4H com- 
muni altitudine sumpta 
KH: HB = KH x HA: BH »« H A, 
erit 
T4:4B=KHXHA:BHXHA=ZH?:BHXHA. 
iam eodem modo erit JE’: BEX EA =T4A: AB. 
quare etiam ZH?:BH Xx HA = AE? :BEX EA. 
et permutando [Eucl. V, 16] 
ZH': AE! -BH»x HA: BE»« EA. 


δ 


10 


1 


τν 


20 


25 
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κβ΄. 

Ἐὰν παραβολὴν ἢ ὑπερβολὴν εὐϑεῖα τέμνῃ κατα 
δύο σημεῖα μὴ συμπίπτουσα τῇ διαμέτρῳ ἐντός, èx- 
βαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς ἐκτὸς 
τῆς τομῆς. 

ἔστω παραβολὴ ἢ ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἡ 4Β, 
καὶ τεμνέτω τις εὐθεῖα τὴν τομὲν κατὰ δύο σημεῖα 
τὰ T, 4. λέγω, ὅτι ἡ TA ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ἐκτὸς τῆς τομῆς τῇ 4B. 

κατήχθωσαν ἀπὸ τῶν D, A τεταγμένως ai ΓΕ, 4B: 
ἔστω δὲ πρῶτον ἡ τομὴ παραβολή. ἐπεὶ οὖν ἐν τῇ 
παραβολῇ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ZB, οὕτως ἡ EA πρὸς AB, μείξων δὲ ἡ AE τῆς AB, 
μεῖξον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ τοῦ ἀπὸ τῆς ΔΒ. 
ὥστε καὶ ἡ ΓΕ τῆς AB μείξων ἐστί. καί εἰσι nag- 
ἄλληλοι' ἡ TA ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ AB 
διαμέτρῳ ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

ἀλλὰ δὴ ἔστω ὑπερβολή. ἐπεὶ οὖν ἐν τῇ ὑπερ- 
βολῇ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς BA, 
οὕτως τὸ ὑπὸ ZEA πρὸς τὸ ὑπὸ ZBA, μεῖξον ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ τοῦ ἀπὸ τῆς AB. καί εἰσι παρ- 
άλληλοι ἡ Γ4 ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ δια- 
μέτρῳ τῆς τομῆς ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

αγ’. 

Ἐὰν ἔλλειψιν εὐθεῖα τέμνῃ μεταξὺ κειμένη τῶν 
δύο διαμέτρων, ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ἑκατέρα τῶν 
διαμέτρων ἐκτὸς τῆς τομῆς. 


1. xj] p, om. V, m. 2 v. 18. AE) 4B V; EA p (4.e 
corr) 15. 4B] AB V; corr, p. 16. ἄρα] p, om. V. 18. 
Mg. m. 1 dt... V. 24. xy'] p, om. V, m. 2 v. 
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XXII. 

Si recta cum diametro non concurrens intra sectionem 
parabolam uel hyperbolam in duobus punctis secat, pro- 
ducta cum diametro sectionis extra sectionem concurret. 

sit parabola uel hyperbola, cuius diametrus sit 
48, et recta aliqua sectionem secet in duobus punctis 


T, «4. dico, rectam I'Z productam cum diametro 
AB extra sectionem coneurrere. 

a D, 4 enim ordinate ducantur ΓΕ, 4B; prius 
autem sectio sit parabola. iam quoniam in parabola 
est ΓΕ": AB? = EA: AB [prop. XX], et AE > AB, 
erit etiam I'E* ^ 4B?*. quare etiam ΓΕ ΔΒ. et 
sunt parallelae; itaque ΓΖ producta cum diametro 
AB extra sectionem concurret. 

iam uero sit hyperbola. quoniam igitur in hyper- 
bola est ΓΕ: BÆ = ZE»« EA: ZB»« BA [prop. 
XXI], erit etiam ΓΕ» 4 B*. et sunt parallelae; ita- 
que IZ producta cum diametro sectionis extra sectionem 


concurret. 
XXIII. 


Bi recta ellipsim secat inter ambas diametros posita, 
producta eum utraque diametro extra sectionem con- 
curret. 
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ἔστω ἔλλειψις, ἧς διάμετροι᾽αΐ AB, T'A, καὶ τεμνέτω 
τις εὐθεῖα τὴν τομὴν ἡ EZ μεταξὺ κειμένη τῶν AB, 4 
διαμέτρων. λέγω, ὅτι η ΕΖ ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ἑκατέρα τῶν AB, T'A ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

ὅ ᾿κατήχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν E, Z τεταγμένως ἐπὶ 
μὲν τὴν AB ai ΗΕ, ZO, ἐπὶ δὲ τὴν ATI ai EK, ZA. 
ἔστιν ἄρα, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ τῆς EH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ZO, οὕτως τὸ ὑπο BHA πρὸς τὸ ὑπὸ BOA, ὡς δὲ 
τὸ ἀπὸ ZA πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΚ, οὕτως τὸ ὑπὸ AAT 

10 πρὸς τὸ ὑπὸ AKT. καί ἐστι τὸ μὲν ὑπὸ BHA μεῖξον 
τοῦ ὑπὸ BO: ἔγγιον γὰρ τὸ H τῆς διχοτομίας" τὸ 
δὲ ὑπὸ AAT τοῦ ὑπὸ AKT μεῖξον' μεῖξον ἄρα καὶ 
τὸ μὲν ἀπὸ τῆς HE τοῦ ἀπὸ ΖΘ, τὸ δὲ dmi ZA τοῦ 
ἀπὸ ΕΚ’ μείξων ἄρα καὶ ἡ μὲν HE τῆς ZO, ἡ δὲ 

15 ZA τῆς ΕΚ. καί ἔστι παράλληλος ἡ μὲν HE τῇ ΖΘ, 
ἡ δὲ ZA τῇ EK: ἡ ΕΖ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ἑκατέρα τῶν AB, TA διαμέτρων ἐκτὸς τῆς τομῆς. 


κδ΄. 
Ἐὰν παραβολῇ ἢ ὑπερβολῇ εὐθεῖα xa? ἓν σημεῖον 
20 συμπίπτουσα ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ τῆς 
τομῆς, συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ. 
ἔστω παραβολὴ ἢ ὑπερβολή, ἧς διάμετρος η AB, 
καὶ συμπιπτέτω αὐτῇ εὐθεῖα ἡ TAE κατὰ τὸ A καὶ 
ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς. 
25 λέγω, ὅτι συμπεσεῖται τῇ AB διαμέτρῳ. 
εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ Z, καὶ 


1. αἴ] p, om. V. 6. διὰ κα’ τούτου τοῦ βιβλίου mg. 
m. 1 V. 6. Z4] ZN V; corr. p. 10. ἐστι] ο, ἐστιν V. 
11, διὰ τὸ ε΄ τοῦ β΄ στοιχ. mg. m. 1 V. 18. xó'] p, om. V, 

m. 2 v. 
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sit ellipsis, cuius diametri sint ΑΔΒ, T'A, et recta 
EZ inter diametros ΑΒ, T'A posita sectionem secet. 
dico, rectam EZ productam cum 
utraque diametro 4B, T4 extra 
sectionem concurrere. 
ducantur enim ab E, Z ad 
AB ordinate HE, ΖΘ, ad AT 
autem EK, ZA. erit igitur 
[prop. XXI] 
ΕΗ: Z0* = BH »«H A : BO »« 0 A, 
Z£: EK? —414»A4DI:4K:KI-. 
est autem BH >x< H4 — BO Xx 04; H enim puncto 
medio propius est [Eucl. II, 5]; et 
44» AT 4ΚΣ«ΚΓ [ib]. 
quare etiam ΗΕ > Z0?, ZA > ΕΚ", itaque etiam 
HE »76, ZA > EK. et HE rectae ΖΘ, ZA rectae 
EK parallela est. ergo EZ producta cum utraque 
diametro 4B, D'4/ extra sectionem concurret. 


XXIV. 


Si recta cum parabola uel hyperbola in uno puncto 
concurrens in utramque partem producta extra sectio- 
z nem cadit, cum diametro con- 

curret. 

sit parabola uel hyperbola, 
culus diametrus sit ΔΒ, et 
4 B recta ΓΕ cum ea in 4 con- 
currat, et in utramque partem 
producta extra sectionem cadat. 
dico, eam cum diametro AB concurrere, 
sumatur enim in sectione punctum aliquod Z, et 
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ἐπεζεύχθω ἡ AZ: ἡ AZ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 

τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς. συμπιπτέτω κατὰ τὸ ' καί 

ἐστι μεταξὺ τῆς τε τομῆς καὶ τῆς 244 ἡ DAE. καὶ 

ἡ TAE ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ 
5 ἐκτὸς τῆς τομῆς. 


, 


«6. 


᾿Εὰν ἐλλείψει εὐθεῖα συμπίπτουσα μεταξὺ τῶν δύο 
διαμέτρων ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ τῆς 
τομῆς, συμπεσεῖται ἑκατέρα τῶν διαμέτρων. 

10 ἔστω ἔλλειψις, ἧς διάμετροι αἱ AB, DA, καὶ ταύτῃ 
συμπιπτέτω τις εὐϑεῖα μεταξὺ τῶν δύο διαμέτρων ἡ 
EZ κατὰ τὸ H καὶ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς 
πιπτέτω τῆς τομῆς. λέγω, ὅτι ἡ EZ συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ 
τῶν AB, IA. 

15 κατήχϑωσαν ἀπὸ τοῦ H ἐπὶ τὰς AB, Γ4 τεταγμένως 
at HO, ΗΚ. ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ HK τῇ AB, 
συμπέπτωκε δέ τις τῇ ΗΚ ἡ ΗΖ, καὶ τῇ AB ἄρα 
συμπεσεῖται. ὁμοίως δὴ καὶ τῇ TA συμπεσεῖται ἡ EZ. 


, 


xS. 

90 — "Eàv ἐν παραβολῇ ἢ ὑπερβολῇ εὐϑεῖα ἀχϑῇ παρὰ 
τὴν διάμετρον τῆς τομῆς, συμπεσεῖται τῇ τομῇ καθ) 
ἓν μόνον σημεῖον. 

ἔστω πρότερον παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ ABT, 
ὀρϑία δὲ ἡ Ad, καὶ τῇ AB παράλληλος ἤχϑω ἡ 

25 EZ. λέγω, ὅτι ἡ EZ us ME do συμπεσεῖται τῇ 

τομῇ. 


2. τῆς] ἐκτὸς τῆς Halley. 6. τῆς] om. in extr. lin. V, 
COIT. Y p. 6. κε΄ rw D zn 16. HK] (pr.) P 
corr, ex OK m. 1 τν V. 19, κ] om, V, 
m.2v. 390, ἐν] adaidi; om. 8. ἡ] p, om 
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ducatur ZZ. «42 igitur producta cum diametro sec- 
tionis concurret (prop. XXII]. concurrat in 4. et 
TAE inter sectionem et rectam ZAA posita est. 
ergo etiam AE producta cum diametro extra sectio- 
nem concurret. 


XXV. 


Si recta cum ellipsi inter ambas diametros con- 
currens in utramque partem producta extra sectionem 
cadit, cum utraque diametro concurret. 

sit ellipsis, cuius diametri sint 4B, IZ, et cum 
ea recta EZ inter ambas diametros η in H 
et in utramque partem pro- 
ducta extra sectionem cadat. 
dico, EZ cum utraque dia- 
Z 4 metro 4B, I'Z/ concurrere. 

ab H ad ΑΒ, Γ4 ordi- 
nate ducantur ΗΘ, HK. quon- 
iam HK rectae 4B parallela 
est, et recta aliqua HZ cum HK concurrit, etiam 
cum AB concurret, et eadem de causa etiam EZ 
cum I'Z concurret. 


E 


4 


XXVI. 


Si in parabola uel hyperbola recta diametro sec- 
tionis parallela ducitur, cum sectione in uno puncto 
solo concurret. 

sit prius parabola, cuius diametrus sit 4 BI, latus 
autem rectum 44, et rectae 4 B parallela ducatur EZ. 


dico, EZ productam cum sectione concurrere. 
Apollonius, ed. Heiberg. 6 
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εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΕΖ τὸ E, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Ε παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἤχϑω ἡ 
EH, καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς HE μεῖξον ἔστω τὸ ὑπὸ 4 AT, 
καὶ ἀπὸ τοῦ Γ᾽ τεταγμένως ἀνήχϑω T D'O: τὸ ἄρα 
ὅ ἀπὸ τῆς OI ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AAI. μεῖξον δὲ 
τὸ ὑπο AAT τοῦ ἀπὸ ΕΗ μεῖξον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ 
ΘΓ τοῦ ἀπὸ EH' μείξων ἄρα καὶ ἡ ΘΓ τῆς ΕΗ. καί 
εἶσι παράλληλοι: ἡ EZ ἄρα ἐκβαλλομένη τέμνει τὴν 
GI" ὥστε καὶ τῇ τομῇ συμπεσεῖται. 
10 συμπιπτέτω κατὰ τὸ K. 
λέγω δή, ὅτι καὶ καθ fv μόνον σημεῖον τὸ K 
συμπεσεῖται. εἰ γὰρ δυνατόν, συμπιπτέτω καὶ κατὰ 
τὸ Δ. ἐπεὶ οὖν παραβολὴν εὐϑεῖα τέμνει κατα δύο 
σημεῖα, ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ τῆς 
i5 τομῖς' ὅπερ ἄτοπον: ὑπόκειται γὰρ παράλληλος. ἡ 
EZ ἄρα ἐκβαλλομένη xa? ἓν μόνον σημεῖον συμπίπτει 
τῇ τομῇ. 
ἔστω δὴ ἡ τομὴ ὑπερβολή , πλαγία δὲ τοῦ εἴδους 
πλευρὰ ἡ AB, ὀρθία δὲ ἡ 4.4, καὶ ἐπεξεύχϑω ub AB 
20 καὶ ἐκβεβλήσθω. τῶν αὐτῶν 
δὴ κατασκευασθέντων ἤχθω ἀπὸ 
τοῦ D τῇ Ad παράλληλος 7 
ΓΜ. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ MTA 
μεῖζόν ἐστι τοῦ ὑπὸ AAT, καί 
95 ἐστι τῷ μὲν ὑπὸ MITA ἴσον τὸ 
ἀπὸ ΓΘ, τὸ δὲ ὑπὸ ο AT μεῖζον 
τοῦ ἀπὸ ΗΕ, μεῖξον ἄρα καὶ 
τὸ ἀπὸ ΓΘ τοῦ ἀπὸ EH. ὥστε καὶ ἡ ΓΘ τῆς EH 
μείζων ἐστί, καὶ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον συμβήσεται. 


4. τοῦ] insertum m. 1 V. 10, K] ΓΥ͂; com. p. 18. 
τοῦ εἴδους] cv p, ob pergam. ruptum incerta in V. 
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sumatur enim in EZ punctum aliquod E, et ab E 
rectae ordinate ductae parallela ducatur EH, et sit 
» 4A» AT HE, a T au- 
ži A tem ordinate erigatur ΓΘ. 
est igitur OI? — 4A Xx AT 
[prop. XI]. est autem 
d " 4A x ΑΡ» ΕΗ" 
itaque etiam ΘΓΣ EH*; 
quare etiam ΘΓ» EH. οἱ 
sunt parallela; EZ igitur 
producta rectam ΘΓ secat. 
ergo eliam cum sectione concurrit. 
concurrat in K. 
jam dico, eam etiam in solo puncto K concurrere. 
nam si fieri potest, etiam in 4 concurrat. quoniam 
igitur recta parabolam in duobus punctis secat, pro- 
ducta cum diametro sectionis concurret (prop. XXII]; 
quod fieri non potest, supposuimus enim, eas par- 
allelas esse. ergo EZ producta in uno solo puncto 
cum sectione concurrit. 
iam igitur sectio hyperbola sit, 4B autem latus 
sectionis transuersum et 4.4 latus rectum, ducaturque 
AB et producatur. iisdem igitur praeparatis a I rec- 
iae 4.1 parallela ducatur ΓΜ. iam quoniam 
MI» DI4244» AT, 
et 
ro = MI» ΓΑ (prop. XII], 
44» ADT» ΗΕ", 


erit etiam I'8* — EH?. quare etiam ΓΘ EH, οὐ 
eadem, quae antea, euenient [prop. XXII]. 


6* 


e 


10 


15 


20 


25 
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xt. 

Ἐὰν παραβολῆς τὴν διάμετρον εὐϑεῖα τέμνῃ, ἐκβαλ- 
λομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ AB, καὶ ταύτην 
τεμνέτω τις εὐϑεῖα ἐντὸς τῆς τομῆς ἡ D. λέγω, 
ὅτι ἡ TA ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη συμπεσεῖται 
τῇ τομῇ. 

ἤχϑω γάρ τις ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ τεταγμένως κατηγ- 
μένην ἡ AE: ἡ AE ἄρα ἐκτὸς πεσεῖται τῆς τομῆς. 

ἥτοι δὴ ἡ T'S τῇ AE παράλληλός ἐστιν ἢ οὔ. 

εἰ μὲν οὖν παράλληλός ἐστιν αὐτῇ, τεταγμένως 
κατῆκται, ὥστε ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται 
τῇ τομὴ. 

μὴ ἐστω δὴ παράλληλος τῇ AE, ἀλλ᾽ ἐκβαλλομένη 
συμπιπτέτω τῇ 4Ε κατὰ τὸ Ε. ὅτι μὲν οὖν τῇ τομῇ 
συμπίπτει ἐπὶ τὰ μέρη, ἐφ᾽ & ἐστι τὸ E, φανερόν: εἰ 
γὰρ τῇ 4Ε συμβάλλει, πολὺ πρότερον τέμνει τὴν τομήν. 

λέγω, ὅτι καὶ ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη ἐκβαλλομένη 
συμπίπτει τῇ τομῇ. ἔστω γὰρ παρ᾽ ἣν δύνανται ἡ 
ΜΑ καὶ τεταγμένως ἡ ΗΖ, καὶ τὸ ἀπὸ AA ἴσον 
ἔστω τῷ ὑπὸ BAZ, καὶ παρατεταγμένως ἡ BK ovu- 
πιπτέτω τῇ JI κατὰ τὸ I. ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
ZAB τῷ ἀπὸ Ad, ἔστιν ὡς ἡ AB πρὸς 44, ἡ 44 
προς 4Z' καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ BA πρὸς λοιπὴν τὴν 
42, ἐστιν, ὡς ἡ BA πρὸς 4.4. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
BA πρὸς τὸ ἆπο ZA, οὕτως τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ 
ἀπὸ AA. ἐπειδὴ δὲ ἴσον τὸ ἀπὸ AA τῷ ὑπὸ BAZ, 


1. κζ] p, om. V, m.2v, 21. BAZ) BZA V; corr. p (τῶν 
ΒΑ, AZ). BK]scripsi cum Memo; I'KX V; BT p; ΓΒ Halley, sed 
in fig. K habet cum V. 23. διὰ ιξ’ τοῦ ς΄ στοιχ. mg. m. 1 V. 
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XXVII. 


Si recta diametrum parabolae secat, in utramque 
partem producta cum sectione concurret. 

sit parabola, cuius diametrus sit 4 B, et hanc recta 
aliqua I'Z/ intra sectionem secet. dico, T'A in utram- 
que partem productam cum sectione concurrere. 

ducatur enim ab ΑἹ rectae ordinate ductae par- 
allela 4 E; A E igitur extra sectionem cadet [prop. XVII]. 
TA igitur rectae ΑΕ aut parallela est aut non par- 
allela. 

si igitur ei parallela est, ordinate ducta est; quare 
in utramque partem producta cum sectione concurret 
[prop. XIX]. ne sit igitur rectae 4E par- 
allela, et producta cum ΔΚ in E con- 
currat. iam igitur eam ad partes E uersus 
cum sectione concurrere, manifestum est; 
nam si cum ΑΕ concurrit, multo prius 
sectionem secat. 

dico, eam etiam ad alteram partem pro- 
ductam eum sectione concurrere, sit enim 
M. parametrus et H Z ordinate ducta, 
οἱ sit 421? — BA Xx AZ, εἰ BK rectae 
ordinate ductae parallela concurrat cum AT in T. 
quoniam Z 4 »« 4B = AP, erit 4B: 44 — 44:42 
[Euel. VI, 17]. quare etiam BZ:4Z = Β4ά: 44 
[Eucl. V, 19]. quare etiam 

BE: 2.45 = BA: AA. 


24. διὰ 19' τοῦ ε΄ στοιχ. mg. m. 1 V. — 25. διὰ κβ΄ τοῦ β΄ 
στοιχ. mg. m, 1 V. 27. διὰ WI τοῦ ε9΄ τοῦ σ΄ στοιχ. mg. 
m. 1 V. 
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ἔστιν ὡς ἡ BA πρὸς AZ, οὕτως τὸ ἀπὸ BA πρὸς 
τὸ ἀπὸ AA, τουτέστι τὸ ἀπὸ BA πρὺς τὸ ἀπὸ AZ. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AZ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ZH, ὡς δὲ ἡ AB πρὸς AZ, οὕτως 

5 το ὑπὸ BAM πρὺς τὸ ὑπὸ ZAM. ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ BI 
πρὸς τὸ ἀπὸ ZH, οὕτως τὸ ὑπὸ BAM πρὸς τὸ ὑπὸ 
ZAM: καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ BAM, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ ZAM. τὸ δὲ ἀπο ZH 
ἴσον τῷ ὑπὸ ZAM διὰ τὴν τομήν' καὶ τὸ ἀπὸ BI ἄρα 

10 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ BAM. πλαγία δὲ ἡ AM, naga- 
τεταγμένως δὲ 5 ΒΓ. ἡ ἄρα τομὴ ἔρχεται διὰ τοῦ T, 
καὶ συμπίπτει τῇ τομῇ ἡ D 4 κατὰ τὸ I. 


κη΄. 
'"Eàv εὐθεῖα ἐφάπτηται μιᾶς τῶν ἀντικειμένων, 
15 ληφϑῇ δέ τι σημεῖον ἐντὸς τῆς ἑτέρας τομῆς, καὶ δι 
αὐτοῦ παράλληλος ἀχϑῇ τῇ ἐφαπτομένῃ εὐϑεῖα, ἐκ- 
βαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν ἡ AB διάμετρος, καὶ τῆς 
A τομῆς ἐφαπτέσϑω τις εὐϑεῖα ἡ TA, καὶ εἰλήφϑω 
90 τι σημεῖον ἐντὸς τῆς ἑτέρας τομῆς τὸ E, καὶ διὰ τοῦ 
E τῇ Γ4 παράλληλος ἤχϑω ἡ ΕΖ. λέγω, ὅτι ἡ EZ 
ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 
ἐπεὶ οὖν δέδεικται, ὅτι ἡ TA ἐκβαλλομένη ovu- 
πεσεῖται τῇ 48 διαμέτρῳ, καί ἐστι παράλληλος αὐτῇ 
96 7 EZ, ἡ EZ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέ- 
too’ συμπιπτέτω κατὰ τὸ H, καὶ τῇ HB ἴση κείσϑω 
ἡ 40, καὶ διὰ τοῦ Θ τῇ ΖΕ παράλληλος ἤχϑω ἡ 


1. 42] sic V, sed pro Z alia forma eiusdem litterae re- 
stitute manu 1. 2. τουτέστι — 42] bis V; corr. cp. 3. Mg. 
[διὰ δ΄] τοῦ ς΄ m. 1 V. 6. BAM] ABM V; corr. Memus. 
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quoniam autem est AA? = BA Xx AZ, erit 
BA:AZ-—B.4:424 [Eucl. V def. 9], 
hoc est BA: 47 = BÆ: 42". est autem 
ΒΘ: 47? = 8ΒΓΣ: ZH? (Eucl VI, 4], 
el 4B: AZ — BA»« AM:ZA»« AM. itaque 
BI*:ZH* = BAX AM:ZA»« AM. 
et permutando [Eucl. V, 16] 
BI':B4»« AM —ZH':ZA»« AM. 
uerum propter sectionem est ZH? = Z4 Xx AM 
[prop. XI]. quare etiam BI? = B.4»« AM. uerum 
AM latus transuersum est et BI rectae ordinate 
ductae parallela. ergo sectio per I' ueniet (prop. XX], 
et T'A cum sectione concurrit in T. 


XXVIII. 


Si recta alterutram oppositarum contingit et intra 
alteram sectionem punctum aliquod sumitur, et per id 
recta contingenti parallela ducitur, haec in utramque 
partem. producta cum sectione οοπουττοῦ, 

sint oppositae, quarum diametrus sit 44 B, et sec- 
lionem 4 contingat recta I'S, et intra alteram sec- 
tionem punctum aliquod E sumatur, et per E rectae 
Γ4 parallela ducatur EZ. dico, EZ in utramque 
partem productam cum sectione concurrere. 

quoniam igitur demonstrauimus, I'/ productam 
cum diametro 4B concurrere [prop. XXIV], eique par- 
allela est EZ, EZ producta cum diametro concurret; 
concurrat in H, et ponatur ΔΘ = HB, et per 6 rec- 
tae ZE parallela ducatur @K, ordinateque ducatur 


8. πρός — ZH] bis V; corr. p. 11, [διὰ] κ΄ τού[του τοῦ 
βιβλίου] mg. m. 1 V. 13. κη΄} p, om. V, m. 2 v. 
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ΘΚ, καὶ τεταγμένως κατήχθω ἡ K 4, καὶ τῇ 4Θ ἴση 
κείσθω ἡ HM, καὶ παρατεταγμένως ἤχϑω ἡ MN, 
καὶ προσεκβεβλήσϑω ἐπ᾽ εὐθείας ἡ HN. καὶ ἐπεὶ 
παράλληλός ἐστιν ἡ KA τῇ ΜΝ, ἡ δὲ KO τῇ ΗΝ, 
καὶ μία εὐθεῖά ἐστιν ἡ AM, ὅμοιόν ἐστι τὸ KOA 
τρίγωνον τῷ HMN τριγώνῳ. καὶ ἴση ἐστὶν ἡ AO 
τῇ HM: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ KA τῇ MN. ὥστε καὶ 
τὸ ἀπὸ Κά τῷ ἀπὸ MN ἴσον ἐστί. καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν $ AO τῇ HM, ἡ δὲ 4Θ τῇ ΒΗ, κοινὴ δὲ ἡ 
AB, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ BA τῇ 4Μ' ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ BAA τῷ ὑπὸ AMB. ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ BAA 
πρὸς τὸ ἀπὸ KA, οὕτως τὸ ὑπὸ AMB πρὸς τὸ ἀπὸ 
MN. καί ἐστιν, ὡς τὸ ὑπὸ Β 4 4 πρὸς τὸ ἀπὸ AK, 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρθίαν' καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ AMB 
πρὸς τὸ ἀπὸ MN, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. τὸ Ν 
ἄρα πρὸς τῇ τομῇ ἐστιν. ἡ ΕΖ ἄρα ἐκβαλλομένη 
συμπεσεῖται τῇ τομῇ κατὰ τὸ Ν. 

ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται, ὅτι καὶ ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη 
ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 


κϑ΄. 
᾿Εὰν ἐν ἀντικειμέναις εὐϑεῖα προσπίπτῃ διὰ τοῦ 
κέντρου πρὸς ὁποτέραν τῶν τομῶν, ἐκβαλλομένη τεμεῖ 
τὴν ἑτέραν τομήν. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος ἡ 4B, κέντρον 
δὲ τὸ D, καὶ ἡ TA τεμνέτω τὴν AA τομήν. λέγω, 
ὅτι καὶ τὴν ἑτέραν τομὴν teuei. 


1. KA] cvp, OK e corr. m 1 V. 9.ΒΗ]ς, B e corr. 

m. i V. 11 BAA] BAA V; corr. p (BA, 44). BAA] 

BAA V; corr. p Md BA, AA). 30. κϑ'] p, om. V, m. 2 v. 
21. διά] euan. V. 22. τέμει V; corr. p. 
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Κ A, et ponatur HM = 46, et rectae ordinate ductae 
parallela ducatur MN, et in directum producatur EH, 
r ut fiat HN. iam quoniam 
KA rectae MN, ΚΘ rectae 
HN parallela est, et AM 
una est recta, erit 
KOANHMN. 
ἵν et 40 = HM; quare 
KA = MN 
[Eucl. VI, 4]. quare etiam KA = ΜΝΣ. et quoniam 
A40 = HM, 40 = BH, et AB communis est, erit 
BA- AM. itaque erit 
BA» AA = AM >x< MB. 
quare 
BAX AA: K 4 — AM x MB: MN*. 
est autem ut B4»« 44 ad AKT, ita latus transuersum 
ad. latus rectum [prop. XXI] quare etiam ut 
AM »« ΜΒ: ΜΝ”, 
ita.latus transuersum ad latus rectum, ergo N in 
sectione est [ib]. ergo EZ producta cum sectione 
in N concurret. 
iam similiter demonstrabimus, eam etiam ad alte- 
ram partem productam cum sectione concurrere. 


XXIX. 


Si in oppositis recta per centrum ad utramuis sec- 
lionum adcidit, producta alteram sectionem secabit. 

sint oppositae, quarum diametrus sit 4B, centrum 
autem T, et I'4 sectionem 4.4 secet. dico, eam 
etiam alteram sectionem secaturam esse. 


90 ΚΩΝΙΚΟΝ α΄. 


τεταγμένως γὰρ κατήχϑω ἡ EA, καὶ τῇ AE ἴση 
κείσϑω ἡ ΒΖ, καὶ τεταγμένως 1390 ἡ ΖΗ, καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἡ EA τῇ ΒΖ, κοινὴ δὲ ἡ AB, ἴσον ἄρα 
τὸ ὑπὸ BEA τῷ ὑπὸ AZB. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ 
5 ὑπὸ BEA πρὸς τὸ ἀπὸ AE, ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν, ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ ὑπὸ AZB πρὸς τὸ ἀπὸ ZH, 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ BEA 
πρὸς τὸ ἀπὸ AE, οὕτως τὸ ὑπὸ AZB πρὸς τὸ ἀπὸ 
ZH. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ BEA τῷ ὑπὸ AZB' ἴσον ἄρα 
10 καὶ τὸ ἀπὸ Ed τῷ ἀπὸ ZH. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 
μὲν ΕΓ τῇ ΓΖ, ἡ δὲ AE τῇ ZH, καὶ εὐϑεῖά ἐστιν 
ἡ EZ, καὶ παράλληλος ἡ EA τῇ ZH, καὶ ἡ 4H ἄρα 
εὐϑεῖά ἐστι. καὶ ἡ T'A ἄρα teuet καὶ τὴν ἑτέραν τομήν. 


A. 

15 Ev ἐν ἐλλείψει ἢ ἀντικειμέναις εὐθεῖα ἀχϑῇ ἐφ᾽ 
ἑκάτερα τοῦ κέντρου συμπίπτουσα τῇ τομῇ, δίχα τμη- 
θήσεται κατὰ τὸ κέντρον. 

ἔστω ἔλλειψις T ἀντικείμεναι, διάμετρος δὲ αὐτῶν 
ἡ ΑΒ, κέντρον δὲ τὸ D, καὶ διὰ τοῦ Γ ἤχϑω τις 
90 εὐϑεῖα ἡ JIE. λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ, LZ τῇ ΓΕ. 


ἤχϑωσαν γὰρ τεταγμένως αἱ AZ, EH. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ BZA πρὸς τὸ ἀπὸ ZA, ἡ πλαγία 


6. ἀλλά — 1. ὀρϑίαν] om. V; corr. Memue; cfr. p. 92, 1. 
10. ἀπό] (pr.) ὑπό V; corr. p. 14. 4'] p, om. V, m. 2 v. 


CONICORUM LIBER I. 91 


ordinate enim ducatur EZ, et ponatur BZ = 4, 
ordinateque ducatur ZH. iam quoniam est EA = BZ, 
et 4B communis est, erit 
BE Xx EA = AZ Xx ZB. 
et quoniam est, ut 

BE» EA: 413, 
ita latus transuersum ad 
latus rectum, uerum etiam 
ut 4Z»« ZB: ZH?, ita latus transuersum ad latus 
rectum [prop. XXI], erit etiam 

BEX EA: AE! = AL ZB: ΖΗ". 
est autem BE x EA = AZ x< ZB. quare etiam 
E£ = ZR’ [Eucl. V, 9]. 

quoniam igitur est EI' = rZ, 4E = ZH, et EZ 
recta est, et EJ rectae ZH parallela, etiam 44H 
recta est [cfr. Eucl. VI, 32]. ergo etiam rA alteram 
quoque sectionem secabit. 


XXX. 


Si in ellipsi uel oppositis recta ducitur ad utram- 
que partem centri cum sectione concurrens, in centro 
in duas partes aequales secabitur. 

sint ellipsis uel oppositae, earumque diametrus 4 B, 
centrum autem T, et per T recta ducatur AIE. dico, 
esse Γ4ΞΞ ΓΕ. 

ordinate enim ducantur 42, EH. et quoniam 
est, ut BZ »« ZA : 24, ita latus transuersum ad 
latus rectum, uerum etiam ut 4H >< HB: ΗΕ}, ita 
latus itransuersum ad latus rectum [prop. XXI], erit 
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πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ ὑπὸ AHB πρὸς τὸ 
ἀπὸ HE, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ BZA πρὸς τὸ ἀπὸ ZA, οὕτως τὸ ὑπὸ AHB 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΕ. καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ BZA 
6 πρὸς τὸ ὑπὸ AHB, οὕτως τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΗΕ. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΕ, οὕτως τὸ 
ἀπὸ ZI πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΗ͂, ἐναλλὰξ ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ 
BZA πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΓ, οὕτως τὸ ὑπὸ AH B πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΗ. καὶ ὡς ἄρα ἐπὶ μὲν τῆς ἐλλείψεως συνϑέντι, 
10 ἐπὶ δὲ τῶν ἀντικειμένων ἀνάπαλιν καὶ ἀναστρέψαντι 
τὸ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ BI πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΓΗ: καὶ ἐναλλάξ. ἴσον δὲ τῷ ἀπὸ AT τὸ 
ἀπὸ ΓΒ' ἴσον ἄρα καὶ τῷ ἀπὸ ZI τὸ ἀπὸ ΓΗ. ἴση 
ἄρα ἡ ZI τῇ ΓΗ. καί εἰδι παράλληλοι αἱ 42, ΗΕ’ 
15 lon ἄρα καὶ ἡ AT τῇ ΓΕ. 
λα΄. 

Ἐὰν ὑπερβολῆς ἐπὶ τῆς πλαγίας πλευρᾶς τοῦ εἴδους 
ληφϑῇ τι σημεῖον μὴ ἐλάττονα ἀπολαμβάνον πρὸς τῇ 
κορυφῇ τῆς τομῆς τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τοῦ εἴδους 

90 πλευρᾶς, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ προσπέσῃ εὐϑεῖα πρὸς τὴν 
τομήν, προσεκβληθεῖσα ἐντὸς πεσεῖται τῆς τομῆς κατὰ 
τὰ ἑπόμενα μέρη τῆς τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἡ AB, καὶ εἰλήφϑω 
ἐπ᾽ ᾽αὐτῆς σημεῖον ὄν τι τὸ Γ᾽ μὴ ἐλάττονα ἐπολαμ- 

25 βάνον τὴν ΓΒ τῆς ἡμισείας τῆς AB, καὶ προσπιπτέτω 
τις εὐϑεῖα πρὸς τὴν τομὴν ἡ ΓΩ, λέγω, ὅτι ἡ rA 
ἐκβαλλομένη ἐντὸς πεσεῖται τῆς τομῆς. 

11. τό] (pr) ὡς τό V; corr. p. Ante AT del. 1 litt, m. 1 
V; AT cp. TITZ — 12. ἀπό (pr.] bis V; corr. vp. 12. καὶ 


ἐναλλάξ] om. p, del. Halley, 16. 4«'] p, om. V, m.2 v. 21. 
προσεκβληϑεῖσα] scripsi; ἡ προσβληθεῖσα V. 
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eliam BZ X ZA: ZZ! = AH»« HB: HE’. et per- 
mutando (Eucl. V, 16] 

BZ»«Z4:4H»« HB = 42: HE. 
est autem 

AZ? : HE? = ZT? : TH? [Εις]. VI, 4]. 
permutando igitur 
BZ»«Z4:ZI?e AH Xx ΗΒ: ΓΗ: [Eucl. V, 16]. 
quare etiam, in ellipsi componendo [Eucl. V, 18], in 
oppositis autem e contrario [Eucl. V, 7 coroll.] et con- 
uertendo [Eucl. V, 19 coroll.], 

4Γ:: TZ? = BI? : ΓΗΣ 

[Eucl. II, δ]; et permutando. est autem ΓΒ = AT”. 
quare etiam ΓΗΣ = ZI*?. itaque ZI --ΓΗ. et 
AZ, HE parallelae sunt. ergo etiam 4r = ΓΕ 
[Eucl. VI, 4]. 


XXXI. 


Si in hyperbola in latere transuerso figurae punctum 
sumitur ad uerticem sectionis rectam abscindens non 
minorem dimidio latere transuerso figurae, et ab eo 
recta ad sectionem adcidit, 
haec producta intra sectio- 
nem cadet ad partes eius 
sequentes. 

sit hyperbola, cuius dia- 
metrus sit ΑΒ, et in ea 
punctum aliquod I' sumatur 
abscindens ΓΒ non minorem dimidia ΔΒ, et ad 
sectionem adcidat recta Γ4. dico, I'7 productam 
intra sectionem cadere. 


b 
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εἰ γὰρ δυνατόν, ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς ως 7 
IAE, καὶ ἀπὸ τυχόντος σημείου τοῦ E τεταγμένως 
κατήχϑω ἡ EH, καὶ ἡ AO, καὶ ἔστω πρότερον ἴση 
ἡ AT τῇ ΓΒ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ EH πρὸς τὸ ἀπὸ 4Θ 
μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ 40, 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὶ ἀπὸ EH πρὸς τὸ ἀπὸ 4, οὕτως τὸ 
ἀπὸ ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ διὰ τὸ παράλληλον εἶναι 
τὴν EH τῇ JO, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ 40, 
οὕτως τὸ ὑπὸ AHB πρὸς τὸ ὑπὸ AOB διὰ τὴν τομήν, 
τὸ ἄρα ἀπὸ ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ μείζονα λόγον ἔχει 
ἤπερ τὸ υπο AHB πρὸς τὸ ὑπὸ AOB. ἐναλλὰξ ἄρα 
τὸ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AHB μείξονα λόγον ἔχει 
ἤπερ τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ὑπὲ AOB. διελόντι ἄρα 
τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ὑπὸ AHB μείξονα λόγον ἔχει 
ἤπερ τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ὑπὸ AOB: ὅπερ ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα ἡ ΓΔΕ ἐκτὸς πεσεῖται τῆς τομῆς: ἐντὸς 
ἄρα. καὶ διὰ τοῦτο ἡ ἀπό τινος τῶν ἐπὶ τῆς ΑΓ 
σημείων πολλῷ μᾶλλον ἐντὸς πεσεῖται, ἐπειδὴ καὶ τῆς 
Γ4 ἐντὸς πεσεῖται. 

AB". 

᾿Εὰν κώνου τομῆς διὰ τῆς κορυφῆς εὐϑεῖα παρὰ 
τεταγμένως κατηγμένην ἀχϑῇ, ἐφάπτεται τῆς τομῆς, 
καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τὲ κώνου τομῆς καὶ τῆς 
εὐθείας ἑτέρα εὐθεῖα οὐ παρεμπεσεῖται. 

ἔστω κώνου τομὴ πρότερον 7) καλουμένη παραβολή, 
ἧς διάμετρος ἡ AB, καὶ ἀπὸ τοῦ A παρατεταγμένως 
ἤχϑω ἡ AT. 

ὅτι μὲν οὖν ἐκτὸς πίπτει τῆς τομῆς, δέδεικται. 

δ. ἀπό] (alt) om. V; corr. p. . AHB] c, B e corr. 


m, 1 V. 11. τό] (pr) τὸ ὑπὲρ τό v? corr. p. A 6 B] c, 
B e corr. m. 1 V. — 20, 287] p, om. V, m. 2 v. 
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nam si fieri potest, extra sectionem cadat ut I'Z E, 
et a puncto aliquo Æ ordinate ducatur EH, et item 
ducatur 40, et prius sit AI — ΓΒ. quoniam igitur 
est 

EH?: 460? — ZH*: 465 [Eucl. V, 8], 
est autem 

ΕΗ’: 40 = ΗΓΣ:ΓΘ", 

quia EH, 40 parallelae sunt [Eucl. VT, 4], et 

ZH’: 40 = AH x HB: 40 »« 0B 
propter sectionem (prop. XXI], erit 

ΗΓ’: rO? > AH x HB: 40 Xx OB. 
permutando igitur 

ΓΗΣ: 4H x HB» ΓΘ: 460 x< 0B. 
dirimendo igitur ΓΒ: AH x HB ΓΕ’: 49 Xx 6B 
[u. Eutocius]; quod fieri non potest [Eucl. V, 8]. ergo 
TAE extra sectionem non cadet; intra igitur. qua 
de eausa recta a puncto aliquo rectae ΑΓ ducta 
multo magis intra sectionem cadet, quoniam etiam 
intra T'A cadet. 


XXXII. 


Si per uerticem sectionis coni recta rectae ordinate 
ductae parallela ducitur, sectionem contingit, nec in 
spatium inter sectionem coni et rectam positum alia 
recta incidet. 

prius coni sectio sit parabola, quae uocatur, cuius 
diametrus sit ΔΒ, et ab 4 rectae ordinate ductae 
parallela ducatur AT. 

iam eam extra sectionem cadere, demonstrauimus 
[prop. XVII]. dico igitur, in spatium inter rectam 
AT et sectionem positum nullam aliam rectam incidere. 
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λέγω δή, ὅτι καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς AT εὐϑείας 
καὶ τῆς τομῆς ἑτέρα εὐϑεῖα οὐ παρεμπεσεῖται. —— 
εἰ γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ὡς ἡ 44, καὶ 
εἰλήφθω τι σημεῖον ἐπ᾽ αὐτῆς τυχὸν τὸ A, καὶ τεταγ- 
5 µένως κατήχϑω 1 ΔΕ, καὶ ἔστω παρ᾽ ἣν δύνανται 
ai καταγόµεναι τεταγμένως 9 AZ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ 
JE πρὸς τὸ ἀπὸ EA μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 
ἀπὸ HE πρὸς τὸ ἀπὸ EA, τὸ δὲ ἀπὸ HE ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ ZAE, καὶ τὸ ἀπὸ JE ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ EA 
10 μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ὑπὸ ZAE πρὸς τὸ ἀπὸ 
EA, τουτέστιν ἡ ZA πρὸς AE. πεποιήσθω οὖν, ὡς 
τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ EA, οὕτως ἡ ZA πρὸς AO, 
καὶ διὰ τοῦ Θ παράλληλος ἤχϑω τῇ Ed ἡ OAK. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ EA, ἡ 
i15 ZA πρὸς ΔΘ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ZAO πρὸς τὸ ἀπὸ 
AG, καί ἐδτιν, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ EA, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς τὸ ἀπὸ QA, τῷ δὲ ὑπὸ ZAO 
ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ Θ 4, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς 
τὸ ἀπὸ Θ 4, οὕτως τὸ ἀπὸ AO πρὸς τὸ ἀπὸ Θ 4. ἴση 
90 ἄρα ἡ KO τῇ QA’ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα εἰς τὸν 
μεταξὺ τόπον τῆς AT εὐθείας καὶ τῆς τομῆς ἑτέρα 
εὐθεῖα παρεμπεσεῖται. 
ἔστω δὴ ἡ τομὴ ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου 
περιφέρεια, ἧς διάμετρος 7) AB, ὀρθία δὲ ἡ AZ, καὶ 
25 ἐπιζευχθεῖσα ἡ ΒΖ, ἐκβεβλήσϑω, καὶ ἀπὸ τοῦ A naga- 
τεταγμένως ἤχϑω ἢ AT. 
ὅτι μὲν οὖν ἐκτὸς πίπτει τῆς τομῆς, δέδεικται. 


7. μείξονα — 8. ΕΑ] om. V; corr, p (τῆς HE et τῆς EA). 

11. πεποιείσθω V; corr, p, 13. EJ] EO V; corr. p. 18. 

τό] (pr) τῷ V; corr. p. 23. ἢ} ἡ V; corr. p. η] ἡ V; 
corr. p. 
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nam si fieri potest, incidat ut 4 Z/, et in ea sumatur 
punctum aliquod Z, et ordinate ducatur 4 E, parametrus 
4 autem rectarum ordinate ductarum sit 
AZ. et quoniam est 
AE’: Ε4 T2 HE! : EA? [Βαο]. V, 8], 
et HE? = Z4 >X< AE [prop. XI], erit 
6 2’ etiam 
JE: E43 2» ZA AE: EL, 
hoc est 4Ε": EA > ZA: 4Ε. fiat 
igitur J E? : EA? — ZA: 40, et per Θ 
rectae EJ parallela ducatur 94 K. quoniam igitur est 
JE? : EAS = ZA: 40 — LA A0: A0, est autem 
(Eucl. VI, 4] ΙΕ: EZ! = KO? ; Θ 43, εἰ 
ZA >x< 46 = 6 μ᾽ [prop. XI], 
erit etiam KO? : 9 4? = 46? : 0 4*, quare KO — 6.4 
[Eucl. V, 9]; quod absurdum est. ergo in spatium inter 
rectam 4T εἰ, sectionem positum nulla recta alia incidet. 
iam sit sectio hyperbola uel ellipsis uel ambitus 
circuli, euius diametrus sit 4B, latus autem rectum 


4 


5 


AZ, et ducta BZ producatur, ab .4 autem rectae 


ordinate ductae parallela ducatur AT. 
Apollonius, ed, Heiberg. Ἴ 
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λέγω δή, ὅτι καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς AT εὐθείας 
καὶ τῆς τομῆς ἑτέρα εὐϑεῖα οὐ παρεμπεσεῖται. 
εἰ γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ὡς ἡ 44, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπ᾽ αὐτῆς τυχὸν τὸ 4, καὶ teray- 
μένως ἀπ᾽ αὐτοῦ κατήχϑω ἡ JE, καὶ διὰ τοῦ E τῇ 
AZ παράλληλος ἤχϑω ἡ EM. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ HE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AEM, πεποιήσϑω τῷ ἀπὸ 4E ἴσον 
τὸ ὑπὸ AEN, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ AN τεμνέτω τὴν 
ZM κατὰ τὸ E, καὶ διὰ μὲν τοῦ X τῇ ZA παράλ- 
10 ληλος ἤχϑω ἡ ΞΘ, διὰ δὲ τοῦ Θ τῇ AT ἡ OAK. 
ἐπεὶ οὖν τὸ ἀπὸ AJE ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπο AEN, ἔστιν 
ὡς ἡ ΝΕ πρὸς Ed, ἡ JE πρὸς Εά' καὶ ὡς ἄρα 
ἡ ΝΕ πρὸς EA, τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ EA. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἡ ΝΕ πρὸς EA, 7 ΞΘ πρὸς OA, ὡς δὲ τὸ 
16 ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ, τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΘΑ. ὡς ἄρα ἡ ΚΘ πρὸς ΘΑ, τὸ ἀπὸ ΚΘ προς τὸ 
ἀπὸ Θ4' μέση ἄρα ἀνάλογόν ἐστιν ἡ KO τῶν XO A. 
τὸ ἄρα ἀπὸ ΘΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AOH: ἔστι δὲ καὶ 
τὸ ἀπὸ 40 τῷ ὑπὸ AOF ἴσον διὰ τὴν τομήν: τὸ 
20 ἄρα ἀπὸ ΚΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ Θ 4: ὅπερ ἄτοπον. 
οὐκ ἄρα εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε AT εὐϑείας καὶ 
τῆς τομῆς ἑτέρα εὐθεῖα παρεμπεσεῖται. 
λγ΄. 
᾿Εὰν ἐν παραβολῇ ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ 
95 τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον καταχϑῇ, καὶ τῇ axo- 
λαμβανομένῃ ὑπ᾽ αὐτῆς ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ 
κορυφῇ τεϑῇ lon ἐπ᾿ εὐϑείας ἀπ᾿ ἄκρας αὐτῆς, ἡ ἀπὸ 
τοῦ γενομένου σημείου ἐπὶ τὸ ληφϑὲν σημεῖον ἐπι- 
ξευγνυμένη ἐφάψεται τῆς τομῆς. 


7. πεποιείσθω V; corr. p. τῷ] cvp, corr. ex τό m. 1 V. 
23. 1y'] p, om. V, m. 2 v. 
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iam igitur eam extra sectionem cadere, demonstratum 
est [prop. XVII; Eucl. IIT, 16]. dico etiam, in spatium 
inter rectam AT et sectionem positum nullam aliam 
rectam incidere. 

nam si fieri potest, incidat ut 44, et in ea punctum 
aliquod sumatur 4, et ab eo ordinate ducatur 4Ε, 
per E autem rectae ΑΖ, parallela ducatur EM. οἱ 
quoniam est HE? = AE >x< EM [prop. XII—XIII), 
fat AE Xx EN = AE?, et ducta AN rectam ZM 
in A secet, et per X rectae Ζ 4 parallela ducatur ΞΘ, 
per © autem rectae AT parallela 04K. quoniam 
igitur 4E? = AE Xx EN, erit NE: EAJ = AE: EA 
[Eucl. VI, 17]; quare etiam NE: EA = 4E’: EA. 
uerum NE: EA = 50: 04, 4E* : EA4* = ΚΘ}; α'' 
[Eucl VI, 4]. itaque 50: 9.4 = κ6:6 43, media 
igitur proportionalis est ΚΘ inter ΞΘ, ΘΑ. itaque 
[Eucl. VI, 17] 69K? = 40 x OG. est autem etiam 
propter sectionem [prop. XII—XIIT] 40° = 46 x 95. 
quare erit KO? — 46”: quod absurdum est. ergo in 
spatium inter rectam ÆTI et sectionem alia recta non 
incidet. 


XXXIII. 


Si in parabola punctum aliquod sumitur, et ab eo 
ad diametrum recta ordinate ducitur, et rectae ab ea 
de diametro ad uerticem abscisae aequalis recta a 
termino eius in directum ponitur, recta a puncto ita 
orto ad sumptum punctum ducta sectionem continget. 

sit parabola, cuius diametrus sit ΑΒ, et ordinate 
ducatur I'4, ponaturque AE = EZ, et ducatur AT. 


dico, AT productam extra sectionem cadere. 
1" 


b 


10 


15 


20 


25 
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ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ AB, καὶ κατήχθω 
τεταγμένως ἡ T'A, καὶ τῇ EA ἴση κείσϑω ἡ AE, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ AI. λέγω, ὅτι ἡ AT ἐκβαλλομένη ἐκτὸς 
πεσεῖται τῆς τομῆς. 
εἰ γὰρ δυνατόν, πιπτέτω ἐντὸς ὡς ἡ ΓΖ, καὶ 
τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΗΒ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ ΒΗ͂ 
πρὸς τὸ ἀπὸ T'A μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ZB 
πρὸς τὸ ἀπὸ D, ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ ZB πρὸς τὸ 
ἀπὸ TA, τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AA, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 
ΗΒ πρὸς τὸ ἀπὸ L4, ἡ ΒΕ πρὸς ΔΕ, ἡ ΒΕ ἄρα 
πρὸς EJ uslova λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ BA πρὸς 
τὸ ἀπὸ AJ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΒΕ πρὸς Ed, τὸ τετράκις 
ὑπὸ BEA πρὸς τὸ τετράκις ὑπὸ AEA καὶ τὸ τετράκις 
ἄρα ὑπὸ τῶν BEA πρὸς τὸ τετράκις ὑπὸ AEA μεί- 
ζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ Ad. 
ἐναλλὰξ ἄρα τὸ τετράκις ὑπὸ BEA πρὸς τὸ ἀπὸ AB 
μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ τετράκις ὑπὸ ΑΕ 4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΑΔ: ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον: ἴσης γὰρ οὔσης 
τῆς AE τῇ EJ τὸ τετράκις ὑπὸ AEJ τῷ ἀπὸ 44 
ἐστιν ἴσον, τὸ δὲ τετράκις ὑπὸ BEA τοῦ ἀπὸ BA 
ἐστιν ἔλασσον" τῆς γὰρ AB οὐκ ἔστι διχοτομία τὸ E 
δημεῖον. οὐκ ἄρα ἡ ΑΓ ἐντὸς πίπτει τῆς τομῆς᾽ 
ἐφάπτεται ἄρα. T 
Ἐὰν ἐπὶ ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου negi- 
φερείας ληφϑῇ τι σημεῖον, xal ἀπ᾽ αὐτοῦ καταχϑῇ 
εὐϑεῖα ἐπὶ τὴν διάμετρον τεταγμένως, καὶ ὃν ἔχουσι 
λόγον πρὸς ἀλλήλας αἱ ἀποτεμνόμεναι ὑπὸ τῆς xat- 
ηγμένης πρὸς τοῖς πέρασι τῆς πλαγίας τοῦ εἴδους 


12. τό] (alt.) om. V; corr. p. 14. ὑπό] (alt.) & ἄρα ὑπό V; 
corr. p. 30, τράκις V; corr, cp. — 22, ἐντός] ἐκτός V; corr. p. 
24. λδ΄] p, om. V, m. 9 v. 
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nam si fieri potest, cadat intra ut ΓΖ, et ordinate 
ducatur HB. et quoniam est BH”: ΓΔ» ZB”: ΓΩ" 


[Eucl V, 8], est autem Z B' : TF = BÆ: 44 
[Eucl. VI, 4, ΗΒ: TrA = ΒΕ: ΔΕ (prop. XX], erit 
BE: Ed > ΒΑ: 44. 

est autem 

BE: EJs =4BE Xx EA:AAE»« EA. 
quare etiam 

4BE X EA:4AE Xx Ed > Β 4: 44. 
permutando igitur 

4BE Xx EA: 4Β >4AEX ES: 443: 
quod fieri non potest; nam quoniam est AE = ES, 
erit 44 E»« E4 = 4 4; est autem 4 B EX EA — Bg 
[Eucl lI, 5]; neque enim E medium punctum est. 
itaque ÆT intra sectionem non cadit, ergo contingit. 


XXXIV. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel ambitu circuli 
punctum sumitur, et ab eo recta ordinate ad diametrum 
ducitur, et quam rationem habent inter se rectae ab 
ordinate ducta ad terminos lateris transuersi figurae 
abscisae, eam habent partes lateris transuersi, ita ut 
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πλευρᾶς, τοῦτον ἔχῃ τὰ τμήματα τῆς πλαγίας πλευρᾶς, 
ὥστε ὁμόλογα εἶναι τὰ πρὸς τῇ κορυφῇ τμήματα, ἡ 
τὸ ἐπὶ τῆς πλαγίας πλευρᾶς ληφϑὲν σημεῖον καὶ τὸ ἐπὶ 
τῆς τομῆς ἐπιξευγνύουσα εὐϑεῖα ἐφάψεται τῆς τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος ἡ AB, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ Γ, καὶ ἀπὸ 
τοῦ I τεταγμένως ἤχϑω 
ἡ TA, καὶ πεποιήσθω 
10 ὡς ἡ BA πρὸς JA, 
οὕτως ἡ ΒΕ πρὸς ΕΑ, i 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ EI. 
λέγω, ὅτι ἡ ΓΕ èp- 
ἅπτεται τῆς τομῆς. 

εἰ γὰρ δυνατόν, τεμνέτω ὡς ἢ ΕΓΖ, καὶ εἰλήφϑω 
τι σημεῖον ἐπ᾽ αὐτῆς τὸ Z, καὶ τεταγμένως κατήχϑω 
ἢ H ZO, καὶ ἤχθωσαν διὰ τῶν A, B τῇ ΕΓ παράλληλοι 
αἱ AA, BK, καὶ ἐπιζευχθεῖσαι αἱ AIT, ΒΓ, ΗΓ ἐκ- 
βεβλήσθωσαν ἐπὶ τὰ M, X, K σημεῖα. καὶ ἐπεί ἐστιν, 
90 ὡς ἡ Β πρὸς 4.4, οὕτως ἡ BE πρὸς EA, ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἡ Β 4 πρὸς 44, οὕτως ἡ ΒΚ πρὸς AN, ὡς δὲ 
ἡ ΒΕ πρὸς AE, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς ΓΈ, τουτέστιν ἡ 
BK πρὸς XN, ὡς ἄρα ἡ BK πρὸς AN, ἡ ΒΚ πρὸς NA 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ AN τῇ NE. τὸ ἄρα ὑπὸ ANA 
μεῖξόν ἐστι τοῦ ὑπὸ AOS. ἡ NA ἄρα πρὸς XO uel- 
ζονα λόγον ἔχει ἧπερ ἢ OA πρὸς AN. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΝΞ 
πρὺς XO, ἡ KB πρὸς BM: ἢ ΚΒ ἄρα πρὸς BM 
μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ OA πρὸς ΑΝ. τὸ ἄρα ὑπὸ 
ΚΒ, AN μεῖξόν ἐστι τοῦ ὑπὸ MB, AO. ὥστε τὸ 


σι 


— 
- 
- 
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e 


2 


ος 


δ. 4] ἡ V; corr. p. 7] ἡ V; corr. p. 9. πεποιείσθω V; 
cor. p. 11. ΗΖ6] HXO V; corr. Memus; OZH p. 
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partes ad uerticem positae inter se respondeant, recta 
punctum in latere transuerso sumptum punctumque 
in sectione sumptum coniungens sectionem continget. 

sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit ΑΒ, et in sectione punctum aliquod 
sumatur Γ, et a I ordinate ducatur T4, et fiat 
Bz4:44-——BE:EA, 
ducaturque ΕΓ. dico, 
I'E sectionem  con- 
tingere. 

nam si fieri potest, 
secet ut ΕΓΖ, et in ea punctum aliquod sumatur Z, 
ordinateque ducatur ΗΖΘ, et per 4, B rectae ET 
parallelae ducantur 44, ΒΚ, et ductae ZI, BI, HI 
ad puncta M, 5, K producantur. et quoniam est 

Bá:4A-— BE: EA, 
est autem etiam 
Β4:44-- ΒΚ: AN [Eucl. VI, 4], 

et [Eucl. VI, 2] 

BE: AE = BIT: TZ = BK: XN [Eua VI, 4], 
erit 


BK: AN = BK: NÄ. 
itaque 4Ν = NX [Eucl V, 9]. quare 
AN» NX 40 »« OX (Eucl. II, δ]. 
itaque NX: ΞΟ» O44: AN [u. Eutocius]. est autem 
ΝΕ: ΞΟ-- KB:BM [Eucl. VI, 4]. 
itaque KB: BM» 04: AN. quare 
KB» AN> MB» 40. 
itaque KB»« 4N:D'E*7- MB» 40:D'E? [Eucl. V,8]. 


19. K, X, M Halley. — 25. ἡ ΝΞ] ἦν £o V, sed o del. m. 1; 
corr, cp. 
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ὑπὸ ΚΒ, ΑΝ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ μείξονα λόγον ἔχει 
ἤπερ τὸ ὑπὸ MB, 40 πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
τὸ ὑπὸ ΚΒ, AN πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ BAA 
πρὸς τὸ ἀπὸ AE διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν BK, ETA, 
5 NAA τριγώνων, ὡς δὲ τὸ ὑπὸ MB, AO πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΓΕ, οὕτως ἐστὶ τὸ ὑπὸ BHA πρὸς τὸ ἀπὸ HE' τὸ 
ἄρα ὑπὸ BAA πρὸς τὸ ἀπὸ AE μείξονα λόγον ἔχει 
ἤπερ τὸ ὑπὸ ΒΗ 4 πρὸς τὸ ἀπὸ HE. ἐναλλὰξ τὸ 
ἄρα ὑπὸ B 4 4 πρὸς τὸ ὑπὸ 4Η, BH μείξονα λόγον ἔχει 
10 ἤπερ τὸ ἀπὸ ΔΕ πρὸς τὸ ἀπὸ EH. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 
ὑπὸ B 4 πρὸς τὸ ὑπὸ AHB, οὕτως τὸ ἀπὸ Γ4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΗΘ, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ἀπὸ EH, 
οὕτως τὸ ἀπὸ Γ4 πρὸς τὸ ἀπὸ ZH’ καὶ τὸ ἀπὸ ra 
ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 
16 ἀπὸ Γ4 πρὸς τὸ ἀπὸ ZH. ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ OH 
τῆς ZH: ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἡ ΕΓ τέμνει 
τὴν τομήν: ἐφάπτεται ἄρα. 
λε΄. 
᾿Εὰν παραβολῆς εὐϑεῖα ἐφάπτηται συμπίπτουσα τῇ 
90 διαμέτρῳ ἐκτὸς τῆς τομῆς, ἡ ἀπὸ τῆς ἁφῆς εὐϑεῖα 
ἀχϑεῖσα τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον ἴσην ἀπολήψε- 
ται ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς τῇ 
μεταξὺ αὐτῆς καὶ τῆς ἐφαπτομένης, καὶ εἰς τὸν μεταξὺ 
τόπον τῆς ἐφαπτομένης καὶ τῆς τομῆς οὐδεμία εὐϑεῖα 
25 παρεμπεσεῖται. 
ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ AB, καὶ τεταγμένως 
ἀνήχϑω ἡ BI, καὶ ἔστω ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ AT. 
λέγω, ὅτι ἡ AH ἴση ἐστὶ τῇ ΗΒ. 


18. ZH — 14. ἀπό] bis V; corr. p. 18. λε΄] p, om. V, 
m. 2 v. 38. αὐτῆς] αὐτὴ V; corr. p. 
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est autem propter similitudinem triangulorum B K Z, 
ET 4, NAA [α. Eutocius] 

KB» AN:T'E! = BIX 44: AE, 
et MB Xx 40: 'E! = BH»*« HA: ΗΕ’. itaque erit 
BA» 4A: AE! BHX HA: HE*.. permutando 


igitur BZ4»5« 44: BH»5X« HA AE! : ΕΗΣ est 
autem B4 >X< 44: BH»« HA-—I'4^:H6* [prop. XXI] 
οὐ 4 E? : EH? = Γον: ZH? [Eucl. VI, 4]. itaque etiam 
D4:0H*2ID4:ZH*. quare 9H < ZH (Eucl. V, 8]; 
quod fieri non potest. ergo ET sectionem non secat; 
contingit igitur. 


XXXV. 


Si parabolam recta contingit cum diametro extra 
sectionem concurrens, recta a puncto contactus ad 
diametrum ordinate ducta de diametro ad uerticem 
sectionis rectam abscindet aequalem rectae inter eum 
contingentemque positae, et in spatium inter contingen- 
iem et sectionem positum nulla recta incidet. 

sit parabola, cuius diametrus sit 4B, et ordinate 
ducatur BI contingatque sectionem ΑΓ. dico, esse 
AH = HB. 
nam si fieri potest, sit inaequalis, et ponatur H E = ΑΗ, 
ducaturque ordinate EZ, et ducatur AZ. AZ igitur 


106 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν α΄. 


εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ἄνιδος αὐτῇ, καὶ τῇ AH 
ἴση κείσθω η HE, καὶ τεταγμένως ἀνήχϑω ἡ EZ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AZ. ἡ AZ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπε- 
σεῖται τῇ AT εὐθείᾳ' ὅπερ ἀδύνατον: δυεῖν γὰρ 
ἔσται εὐϑειῶν τὰ αὐτὰ πέρατα. οὐκ ἄρα ἄνισός ἐστιν 
ἡ AH τῇ ΗΒ' ἴση ἄρα. 
λέγω δή, ὅτι εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε AT 
εὐϑείας καὶ τῆς τομῆς οὐδεμία εὐϑεῖα παρεμπεσεῖται. 
εἰ γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ἡ Γ᾽ 4, καὶ τῇ HA 
10 ἴση κείσθω ἡ HE, καὶ τεταγμένως ἀνήχϑω ἡ ΕΖ. ἡ 
ἄρα ἀπὸ τοῦ J ἐπὶ τὸ Z ἐπιζευγνυμένη εὐϑεῖα ἐφάπ- 
τεται τῆς τομῆς: ἐκβαλλομένη ἄρα ἐκτὸς πεσεῖται 
αὐτῆς. ὥστε συμπεσεῖται τῇ AT, καὶ δυεῖν εὐθειῶν 
ἔσται τὰ αὐτὰ πέρατα" ὗπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα εἰς 
15 τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε τομῆς καὶ τῆς AIT εὐθείας 
παρεμπεσεῖται εὐθεῖα. 


σι 


λς΄. 

Ἐὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
ἐφάπτηταέ τις εὐθεῖα συμπίπτουσα τῇ πλαγία τοῦ εἴδους 
πλευρᾷ, καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς καταχϑῇ εὐϑεῖα τεταγμένως 
ἐπὶ τὴν διάμετρον, ἔσται ὡς ἡ ἀπολαμβανομένη ὑπὸ 
τῆς ἐφαπτομένης πρὸς τῷ πέρατι τῆς πλαγίας πλευρᾶς 
πρὸς τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπὸ τῆς ἐφαπτομένης 
πρὸς τῷ ἑτέρῳ πέρατι τῆς πλευρᾶς, οὕτως ἡ ἀπολαμ- 
25 βανοµένη ὑπὸ τῆς κατηγμένης πρὸς τῷ πέρατι τῆς 

πλευρᾶς πρὸς τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπὸ τῆς κατηγ- 

μένης πρὸς τῷ ἑτέρῳ πέρατι τῆς πλευρᾶς, ὥστε τὰς 
ὁμολόγους συνεχεῖς εἶναι, καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον 
τῆς ἐφαπτομένης καὶ τῆς τοῦ κώνου τομῆς ἑτέρα εὐϑεῖα 
80 οὐ παρεμπεσεῖται. 
2. 7] (alt.) p, om. V. 11, 4s'] p, om. V, m. 2 v. 
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producta cum recta AT concurret [prop. XXXIII]; 
quod fieri non potest; ita enim duarum rectarum iidem 
termini erunt. itaque 4Η 
rectae H B inaequalis non 
est. ergo aequalis est. 

jam dico, in spatium 
inter rectam AT et sectio- 
nem positum nullam rec- 
lam incidere. 

nam si fieri potest, 
incidat I'Z, ponaturque 
ΗΕ = Η4, et ordinate ducatur EZ. recta igitur a 
4 ad Z ducta sectionem contingit [prop. XXXIII]; 
producta igitur extra eam cadet. quare cum 4Γ 
concurret, et duarum rectarum iidem termini erunt; 
quod absurdum est. ergo in spatium inter sectionem 
et rectam ÆT positum nulla recta incidet. 


7; 


XXXVI. 


Si hyperbolam uel ellipsim uel ambitum circuli 
recta contingit cum latere transuerso figurae con- 
currens, et a puncto contactus ad diametrum ordinate 
ducitur recta, erit, ut recta a contingenti ad terminum 
lateris transuersi abscisa ad rectam a contingenti ad 
alterum terminum lateris iransuersi abscisam, ita 
recta ab ordinate ducta ad terminum lateris abscisa 
ad rectam ab ordinate ducta ad alterum terminum 
lateris abscisam, ita ut rectae inter se correspondentes 
continuae sint, et in spatium inter contingentem et 
sectionem coni positum alia recta non incidet. 


5 


10 


15 


20 
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ἔστω υπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ AB, ἐφαπτομένη δὲ ἔστω ἡ I4, καὶ 
τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΓΕ. λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΕ 
πρὸς EA, οὕτως ἡ BA πρὸς AA. 

εἰ γὰρ μή ἐστιν, ἔστω ὡς ἡ BA πρὸς 44, ἡ BH 
προς HA, καὶ τεταγμένως ἀνήχϑω ἡ HZ' ἡ ἄρα 
ἀπὸ τοῦ «4 ἐπὶ τὸ Z ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα ἐφάψεται 
τῆς τομῆς: ἐκβαλλομένη ἄρα συμπεσεῖται τῇ T'A. 
δυεῖν ἄρα εὐθειῶν τὰ αὐτὰ πέρατά ἐστιν: Öreg 
ἄτοπον. 

λέγω, ὅτι μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς TA εὐϑείας 
οὐδεμία εὐϑεῖα παρεμπεσεῖται. 

εἰ γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ὡς ἡ ΓΘ, καὶ 
πεποιήσθω ὡς ἡ ΒΘ πρὸς OA, ἡ BH πρὸς HA, καὶ 
τεταγμένως ἀνήχϑω ἡ HZ' ἡ ἄρα ἀπὸ τοῦ © ἐπὶ τὸ 
Z ἐπιζευγνυμένη εὐθεῖα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ 
OI. δυεῖν ἄρα εὐθειῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἔσται' ὅπερ 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε τομῆς 
καὶ τῆς T'A εὐθείας παρεμπεσεῖται εὐθεῖα. 


AL. 

Ἐὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ τῆς 
ἁφῆς ἐπὶ τὴν διάμετρον καταχϑῇ εὐϑεῖα τεταγμένως, 
ἡ ἀπολαμβανομένη εὐϑεῖα ὑπὸ τῆς κατηγμένης πρὸς τῷ 


25 κέντρῳ τῆς τομῆς μετὰ μὲν τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπὸ 


τῆς ἐφαπτομένης πρὸς τῷ κέντρῳ τῆς τομῆς ἴσον περιέξει 
τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τῆς τομῆς, μετὰ δὲ τῆς 


6. HZ] HE ον εἰ αἱ uidetur V; corr. p. 14. πεποιείσοθω V 
corr. p. 16. ἡ] (alt.) om. V; corr. p. 17. ΘΓ] dr V 
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sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4B, contingat autem I'4, et ordinate 
ducatur ΓΕ, dico, esse BE: EA = BA: 4.4. 

nam si minus, sit B Z: 214 = BH:H 4A, et ordinate 
ducatur HZ. itaque recta a 4 ad Z ducta sectionem 
continget [ρτορ. XXXIV]; producta igitur cum Γ4 
concurret, itaque duarum rectarum iidem termini 
erunt; quod absurdum est. 

dico, inter sectionem et rectam I'Z nullam rectam 
incidere. 

nam si fieri potest, incidat ut ΓΘ, et fiat 

B0:04 = BH: HA, 

ordinateque ducatur HZ; recta igitur a & ad Z ducta 


PA p 
B 4 6 αἵ 4 Ó 4 


producta concurret cum ΘΓ. itaque duarum rectarum 
lidem termini erunt; quod fieri non potest. ergo in 
spatium inter sectionem et rectam I'7/ nulla recta 
incidet. 

XXXVII. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum 
circuli contingens cum diametro concurrit, οἱ a puncto 
contaetus ad diametrum recta ordinate ducitur, recta 
ab ordinate ducta ad centrum sectionis abscisa cum 
recta a contingenti ad centrum sectionis abscisa spatium 


corr. p. 30. 1ζΊ] p, om. V, m.2 v. 22. συμπίπτει V; corr. 
m, 1. 2, τοῦ] cp, corr. ex τῆς m. 1 V. 


σι 
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15 
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μεταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τῆς ἐφαπτομένης περιέξει 
χωρίον λόγον ἔχον προς τὸ ἀπὸ τῆς κατηγμένης 
τετράγωνον, ὃν ἡ πλαγία πλευρὰ πρὸς την ὀρϑίαν. 

ἔστω ὑπερβολὲ 7 ἔλλειψις 7, κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ AB, καὶ ἐφαπτομένη ἤχϑω ἡ rA, 
καὶ κατήχϑω τεταγμένως ἡ ΓΕ, κέντρον δὲ ἔστω τὸ 
Z. λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ AZE τῷ ἀπὸ ΖΒ, 
καὶ ὡς τὸ ὑπὸ AEZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ, ἡ πλαγία προς 
τὴν ὀρϑίαν. 

ἐπεὶ γὰρ ἐφάπτεται 7 TA τῆς τομῆς, καὶ teray- 
μένως κατῆκται ἡ ΓΕ, ἔσται, ὡς ἡ AA πρὸς AB, ἡ 
ΑΕ πρὸς ΕΒ. συνϑέντι ἄρα ἐστίν, ὡς συναμφότερος 
ἡ Ad, 4B πρὸς AB, οὕτως συναμφότερος ἡ AE, EB 
πρὸς ΕΒ. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ ἡμίση' ἐπὶ μὲν 
τῆς ὑπερβολῆς ἐροῦμεν: ἀλλὰ συναμφοτέρου μὲν τῆς 
AE, EB ἡμίσειά ἐστιν ἡ ΖΕ, τῆς δὲ AB ἡ ZB: 
ὡς ἄρα 7, ΖΕ πρὸς EB, ἡ ZB πρὸς ΒΘ. ἀναστρέ- 
ψαντι ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ ΕΖ πρὸς ZB, ἡ ZB πρὸς Za: 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ EZA τῷ ἀπὸ ZB. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς 7] ΖΕ πρὸς ΕΒ, ἡ ΖΒ πρὸς BA, τουτέστιν 
ἡ AZ πρὸς AB, ἐναλλάξ, ὡς ἡ AZ πρὸς ΖΕ, ἡ AB 
πρὸς ΒΕ’ συνϑέντι, ὡς ἢ AE πρὸς EZ, ἡ AE πρὸς 
EB: ὥστε τὸ ὑπὸ AEB ἴδον τῷ ὑπὸ ZEA. ἔστι 
δὲ ὡς τὸ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, ἡ πλαγία πρὸς 
τὴν ὀρθίαν' καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ZEA πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΓΕ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τοῦ κύκλου: ἀλλὰ συναμφοτέρου μὲν τῆς AA, AB 
ἡμίσειά ἐστιν ἡ AZ, τῆς δὲ AB ἡμίσειά ἐστιν ἡ 

8. JEZ] EAZ V; corr. Memus. 11. DE] E V; corr. 


Memus. 13. 44 — AE] om. V; corr. Memus. 14. pér} 
scr, μὲν οὐ». 
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comprehendet aequale quadrato radii sectionis, cum 
recta autem inter ordinate ductam et contingentem 
posita spatium comprehendet, quod ad quadratum 
ordinate ductae rationem habet, 
quam latus itransuersum ad 
rectum. 

sit hyperbola uel ellipsis 
uel ambitus circuli, cuius dia- 
metrus sit ΑΒ, et contingens 
ducatur I'4, ducaturque ordinate ΓΕ, centrum autem 
sib Z. dico, esse ZZ >x< ZE = 28", et ut 

AE x EZ: ΕΓ", 


ita latus transuersum ad rectum. 


nam quoniam I'< sectionem contingit, et ΓΕ ordinate 
ducta est, erit AA: 4B = AE: EB [prop. XXXVI]. 
componendo igitur 471 + 4B: 4AB = AE-|- EB: EB 
[Eucl V, 18] et praecedentium dimidia sumantur 
[Eucl V, 15]. in hyperbola igitur sic ratiocinabimur: 
est autem Z E= (AE + EB), ZB = ΣΑΒ. itaque 
ZE: EB = ZB: 4B. conuertendo igitur [Eucl, V, 19 
coroll.) EZ:ZB-ZB:Z.A. itaque [Eucl, VI, 11] 
EZ >< ZA = ZB. οἱ quoniam est 

ZE: EB — ZB: 4B = AZ: AB, 

permutando est (Eucl V, 16] 4Z:ZE = 48: BE. 
et componendo 4E: EZ = 4E: ΕΒ [Euc. V, 18]. 
quare 4 E >X< EB = Z E Xx E d [(Eucl. VI, 16]. estautem 
ut AE >X< EB: ΓΕ’, ita latus transuersum ad rectum 
[prop. XXI] quare etiam ut ZE Xx E4:TE?, ita 
latus transuersum ad rectum. 
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ΖΒ' ὡς ἄρα ἡ Z4 πρὸς AB, ἡ ZB πρὸς BE. ἀνα- 
στρέψαντι ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ AZ πρὸς ΖΒ, { ΒΖ 
πρὸς ZE. ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ AZE τῷ ἀπὸ ΒΖ. 

6 ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ AZE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AEZ 
καὶ τῷ ἀπὸ ΖΕ, τὸ δὲ 
ἀπὸ BZ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AEB μετὰ τοῦ ἀπὸ ΖΕ. 
κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ ΕΖ: λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ 

10 JEZ λοιπῷ τῷ ὑπὸ AEB ἴσον ἔσται. ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ AEZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ AEB πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΓΕ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ AEZ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. 


£ 


4 2 


, 


15 n. 
᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ δευτέρᾳ διαμέτρῳ, 
καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς εὐϑεῖα καταχϑῇ ἐπὶ τὴν αὐτὴν 
διάμετρον παράλληλος τῇ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ, ἡ ἀπολαμ- 
20 βανομένη εὐϑεῖα ὑπὸ τῆς κατηγμένης πρὸς τῷ κέντρῳ 
τῆς τομῆς μετὰ μὲν τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπὸ τῆς 
ἐφαπτομένης πρὸς τῷ κέντρῳ τῆς τομῆς ἴσον περιέξει 
τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς δευτέρας διαμέτρου τετρα- 
γώνῳ, μετὰ δὲ τῆς μεταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τῆς 
25 ἐφαπτομένης περιέξει χωρίον λόγον ἔχον πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς κατηγμένης, ὃν ἔχει ἡ ὀρϑία τοῦ εἴδους πλευρὰ 
πρὸς τὴν πλαγίαν. 


8. ἴσον ἄρα ἐστί] c; euan. V, rep. mg. m. rec. 4. τῷ 
ἀπό] c; euan. V, rep. mg. m. rec. 10, λοιπῷ — 11. 4 EZ) 


om. V; corr. Halley. 15. 27] p, om. V, m. 2 v. 21. μετὰ 
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in ellipsi autem et circulo sic: est autem 
47 = i1(444- 4B), ZB = ΣΑΒ. 
erit igitur Z4: 4B = ZB: BE. conuertendo igitur 
est [Eucl. V, 19 coroll] 42:28 = BZ; ZE. itaque 
[Eucl. VI, 17] ZZ Xx ZE = BZ?, est autem 
JAZ XZE = AEX EZ + ZE? 
[Eucl. II, 3] et BZ? = AE »« EB + ZE? [Eucl. H, 5]. 
auferatur, quod commune est, EZ?. itaque erit 
AE x EZ = AE Xx EB. 
erit igitur 4E X EZ: (E? = 4E Xx EB:DE! 
[Eucl V, 7] uerum ut AE >X< EB:TE?, ita latus 
transuersum ad rectum [prop. XXI]. ergo ut 
JE Xx EZ: EI*, 


ita latus transuersum ad rectum. 


XXXVIII. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum circuli 
contingens cum altera diametro concurrit, et a puncto 
contactus recta ad eandem diametrum ducitur alteri 
diametro parallela, recta a recta ita ducta ad centrum 
sectionis abscisa cum recta a contingenti ad centrum 
sectionis abscisa spatium comprehendet aequale quadrato 
dimidiae alterius diametri, cum recta autem inter 
rectam ad diametrum ductam et contingentem posita 
spatium comprehendet, quod ad quadratum rectae ad 
diametrum ductae eam rationem habet, quam habet 
latus rectum figurae ad transuersum. 


μέν] c; cuan, V, rep. mg. m. rec. 22. ἐφαπτομένης] cv; 
ἐφαπτο euan., rep. mg. m. rec, V; νης om, in extr. pag. 
Apollonius, ed. Heiberg. 8 
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ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια. 
ἧς διάμετρος ἡ AH B, δευτέρα δὲ διάμετρος ἡ THA, 
ἐφαπτομένη δὲ ἔστω τῆς τομῆς ἡ EAZ συμπίπτουσα 
τῇ Γ4 κατὰ τὸ Z, παράλληλος δὲ ἔστω τῇ AB ἡ 
δΘΕ. λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ ZHO τῷ ἀπὸ HT ἐστιν ἴσον, 
καί ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ HOZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΕ, ἡ ὀρϑία 
πρὸς τὴν πλαγίαν. 
ἤχϑω τεταγμένως ἡ ΜΕ' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ 
HMA πρὸς τὶ ἀπὸ ME, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρθίαν. 
10 ἀλλ᾽ ἔστιν ὡς 7] πλαγία ἡ BA πρὸς IL, ἡ T'A πρὸς 
τὴν ὀρθίαν' καὶ ὡς ἄρα 7 πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ Γ4" καὶ τὰ τέταρτα, tovt- 
έστι τὸ ἀπὸ HA πρὸς τὸ ἀπὸ HI" καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ HMA πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΕ, τὸ ἀπὸ HA πρὸς τὸ 
16 ἀπὸ HI. τὸ δὲ ὑπὸ HMA πρὸς τὸ ἀπὸ ME τὸν 
συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ HM πρὸς 
ME, τουτέστι πρὸς HO, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ AM 
πρὸς ΜΕ. ἀνάπαλιν ἄρα ὁ τοῦ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΗΑ λόγος συνῆπται ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ EM πρὸς 
20 MH, τουτέστιν ἡ ΘΗ πρὸς HM, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει 
ἣ ΕΜ πρὸς Μή, τουτέστιν ἡ ZH πρὸς HA. τὸ ἄρα 
ἀπὸ ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ HA τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ OH πρὸς ΗΜ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ ΖΗ πρὸς HA, ὃς ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ 
95 ΖΗΘ πρὸς τὸ ὑπὸ MHA. ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΖΗΘ 
πρὸς τὸ ὑπὸ MHA, τὸ ἀπὶ ΓΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΑ. 
καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ ΖΗΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 


8. EAZ] AZ V; corr. Comm. 6. τό] (pr) cv, ins. 
m. 1 V. 10. 7 BA) scripsi, BA V. πρὸς Dd] om. V; 
corr. Memus. 14. ὑπό] ἀπό V; corr. p. 11. ἐκ τοῦ] scripsi, 
ἐξ οὗ V. 18, τοῦ] om. V; corr. p. τό] om. V; corr. p. 
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sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4HB, altera autem diametrus ΓΗ 4, 
et sectionem contingat EAZ cum T'A in Z concurrens, 
et ΘΕ rectae 4B parallela sit. dico, esse 

ZH x H0 = HI’, 

et ut HO »« OZ: 0 E?, ita latus rectum ad transuersum, 

ordinate ducatur ME. erit igitur [prop. XXXVII] 
ut HM» MA: ME?, ita latus transuersum ad rectum. 
est autem, ut latus transuersum B4 ad Γ4, ita I'z 


Ζ 
E 


Z zi 
ad latus rectum [def. alt. 3]. quare etiam, ut latus 
iransuersum ad latus rectum, ita 4 B* : ΓΔ; [Eucl. V 
def, 9]; et partes quartae quoque [Eucl. V, 15], h. e. 
ΗΔ: ΗΓ, quare etiam 
HM x MA: ME? = H£: HP. 
est autem 
HM x MA: ME! = (HM: ME) x (4M: ME) 
= (HM : HO) x (AM: ΜΕ) [Eucl. I, 34]. itaque e 
contrario ΓΗΣ: HÆ =(EM:MH)Xx(EM:M 4) 
= (©H : HM) Xx (ZH : HA) [Ῥαε]. VI, 4]. est autem 
(ΘΗ: HM) x (ZH: HA) = ZH x HG: MH» H A. 
erit igitur ZH >x HO: MH x HA = ΓΗ": ΗΔ". οἱ 
permutando [Eucl V, 16] igitur 
ZH» H0: TH? = MH» HA: ΗΔ", 


90. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; com.Ha!ley. 23. ἐκ τοῦ] (alt.) scripsi; 
ἐξ οὗ V. 
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ΓΗ͂, τὸ ὑπὸ MHA πρὸς τὸ ἀπὸ HA. ἴσον δὲ τὶ 
ὑπὸ MHA τῷ ἀπὸ HA’ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΖΗΘ 
τῷ ἀπὸ HT. 
πάλιν ἐπεί ἐστιν, ὡς ἢ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, 
6 τὸ ἀπὸ EM πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΜ, καὶ τὸ ἀπὸ EM 
πρὸς τὸ ὑπὸ HMA τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε 
τοῦ ὃν ἔχει ἡ EM πρὸς ΗΜ, τουτέστιν ἡ ΘΗ πρὸς 
ΘΕ, καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ EM πρὸς MA, τουτέστιν ἡ 
ZH πρὸς Η A, τουτέστιν ἡ ZO πρὸς ΘΕ, ὅς ἐστιν ὁ 
10 αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ZOH πρὸς τὸ ἀπὸ OE, 
ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ZOH πρὸς τὸ ἀπὸ OR, ἡ ὀρθία πρὸς 
τὴν πλαγίαν. 
Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων δεικτέον, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ 
μεταξὺ τῆς ἐφαπτομένης καὶ τοῦ πέρατος τῆς διαμέτρου 
15 ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῇ κατηγμένῃ πρὸς τὴν μεταξὺ τῆς ἐφαπ- 
τοµένης καὶ τῆς δευτέρας διαμέτρου, ἢ μεταξὺ τοῦ 
ἑτέρου πέρατος καὶ τῆς κατηγμένης πρὸς τὴν μεταξὺ 
τοῦ ἑτέρου πέρατος καὶ τῆς κατηγμένης. 
ἐπεὶ γὰρ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΖΗΘ τῷ ἀπὸ ΗΓ, 
90 τουτέστι τῷ ὑπὸ ΓΗ͂ Δ: ἴση γὰρ ἡ ΓΗ τῇ HA’ τὸ 
ἄρα ὑπὸ ZHO ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΓΗ͂: ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ ZH πρὸς HZ, η ΓΗ πρὸς ΗΘ. καὶ ἀναστρέ- 
ψαντι, ὡς ἡ ΗΖ πρὸς 24, ἡ ΗΓ πρὸς ΓΘ. καὶ τὰ 
διπλᾶ τῶν ἡγουμένων: ἔστι δὲ διπλασία τῆς ΗΖ 
o5 συναμφότερος ἡ ΓΖ, ZA διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν ΓΗ͂ 
τῇ HA, τῆς δὲ ΗΓ διπλασία ἡ ΓΔ: ὡς ἄρα συναμ- 
φύτερος ἡ TZA πρὸς Z4, ἡ AI πρὸς ΓΘ. καὶ 
διελόντι ὡς ἡ ΓΖ πρὸς Zd, ἡ 409 πρὸς OI” ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


δ. καὶ τό — 6. ΗΜ 4] om. V; corr. Memus. 19. ZH6] 
26Η V; cor. Memus. 23. HZ] p, Z V ZH c. 25. Ante 


CONICORUM LIBER I. 117 


est autem MH »« HA = H£ [prop. XXXVII]. ergo 
eliam ZH Xx HO = HI". 

rursus quoniam est, ut latus rectum ad transuer- 
sum, ita EM?: HM»« MA, et EM? : HM XxX MA 
-—(EM:HM)»(EM:MA)—(0H:0E)»«(ZH:H 4A) 
= (OH : OE) x (Z0 : OE) 

[Eucl. VI, 4] = ZO x ΘΗ : 0P’, 

erit, ut ZO x 9H: OE*, ita latus rectum ad trans- 
uersum. 

lisdem suppositis demonstrandum, quam rationem 
habeat recta inter contingentem et terminum diametri 
ad easdem partes uersus posita, in quibus est recta 
ordinate ducta, ad rectam inter contingentem et alteram 
diametrum positam, eam habere rectam inter alterum 
terminum et rectam ordinate ductam positam ad rectam 
inter alterum terminum et rectam ordinate ductam 
positam. 

nam quoniam est ZH »« HO = HI* [u. lin. 2], 
h. e ZH» H0 — lH» H4 (nam ΓΗ — H 4f 
erit [Eucl. VI, 16] ZH: H4 = ΓΗ: HO. et conuer- 
tendo [Eucl. V, 19 coroll] ZH:Zz = ΗΓ: ΓΘ. et 
praecedentium dupla sumantur [Eucl. V, 15]; est autem 
TZ + Z4 = 2HZ, quia ΓΗ = HA, et L4 —2HT. 
itaque P'Z--Z24:Z24- 4Γ:Γ6. et dirimendo 
[Eucl. V, 17) TZ: Ze = 40 : OT; quod erat demon- 
strandum. 

Corollarium. 
manifestum igitur ex iis, quae diximus, rectam EZ 

sectionem contingere, siue sit ZH Xx HO = HT”, 


διά interponitur in extr. lin. -V- in V, cui signo nihil nunc 
respondet. 26. ἡ ΓΔ] HA V; corr. p. 
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φανερὸν δὴ ἐκ τῶν εἰρημένων, ὅτι ἡ ΕΖ, ἐφάπτεται 
τῆς τομῆς, ἐάν τε ἴσον ᾗ τὸ ὑπὸ ΖΗΘ τῷ ἀπὸ τῆς 
HT, ἐάν τε λόγον ἔχῃ τὸ ὑπὸ ZOH πρὸς τὸ ἀπὸ OE 
τὸν εἰρημένον: δειχϑήσεται γὰρ ἀντιστρόφως. 
b Λ9’, 
᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ 
τῆς ἁφῆς καταχϑῇ εὐϑεῖα ἐπὶ τὴν διάμετρον τεταγ- 
μένως, ἥτις ἄν ληφθῇ τῶν δύο εὐθειῶν, ὧν ἐστιν ἡ 
10 μὲν μεταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τοῦ κέντρου τῆς τομῆς, 
ἡ δὲ μεταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τῆς ἐφαπτομένης, 
ἕξει πρὸς αὐτὴν ἡ κατηγµένη τὸν συγκείμενον λόγον 
ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ἑτέρα τῶν δύο εὐϑειῶν πρὸς 
τὴν κατηγμένην, καὶ ἐκ τοῦ òv ἔχει 3. τοῦ εἴδους ὀρϑία 
15 πλευρὰ πρὸς τὴν πλαγίαν. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἢ AB, κέντρον δὲ αὐτῆς τὸ Z, καὶ 
ἐφαπτομένη ἤχθω τῆς τομῆς 9 D, καὶ τεταγμένως 
κατήχϑω ἡ DE. λέγω, ὅτι ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ἑτέραν 
20 τῶν ΖΕ, EAJ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ 
ὃν ἔχει ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ ἑτέρα τῶν ΖΕ, EJ πρὸς τὴν EI. 
ἔστω γὰρ ἴσον τὸ ὑπὸ ΖΕ 4 τῷ ὑπὸ ET, H. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ ὑπὸ ZEA πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, ἡ 
25 πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ἴσον δέ ἐστι τὸ ὑπὸ ZEA 
τῷ ὑπὸ ΓΕ, Η͂, ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΓΕ, Η πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΓΕ, τουτέστιν ἡ Η πρὸς ΕΓ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
9. ΖΘΗ] ZHO V; corr, Memus, 5. 297] p, om. V, m.2 v. 
9, δύο] p, β Vc. 18. ὄν] ορ, o 9 corr. m. 1 V. — 14. ἐκ 


τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 21, ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. 
Halley. 36, τῷ ὑπό ΓΕ, H] om. V; corr. p (τῶν £y ἢ). 
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siue ZO xX OH ad ΘΕ’ rationem habeat, quam dixi- 
mus; e contrario enim demonstrabitur. 


XXXIX. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
culi contingens cum diametro concurrit, et a puncto 
contactus ad diametrum recta ordinate ducitur, utra- 
cunque recta sumpta erit, aut quae inter rectam ordi- 
nate ductam centrumque sectionis posita est, aut quae 
inter ordinate ductam contingentemque, recta ordinate 
ducta ad eam rationem habebit compositam ex ea, 
quam habet altera rectarum illarum ad ordinate duc- 
tam, eaque, quam habet latus rectum figurae ad trans- 
uersum, 

sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4 B, centrum autem eius sit Z, et duca- 
tur sectionem contingens l'4, ordinateque ducatur ΓΕ. 


r 
H 


dico, ΓΕ ad alterutram rectarum ZE, EZ rationem 
habere compositam ex ea, quam habet latus rectum 
ad transuersum, eaque, quam habet altera rectarum Z E, 
Ed ad ΕΓ 

sit enim ZE x Ed = Er x H. et quoniam est 
[prop. XXXVII], ut ZE Xx Ε4: ΓΕ", ita latus trans- 
uersum ad rectum, et ZE »« EZ — ΓΕ »« H, erit 
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ὀρθίαν. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ ZEA τῷ ὑπο 
ΓΕ, H, ἔστιν ὡς ἡ ΕΖ πρὸς ΕΓ, ἡ H πρὸς EJ. 
καὶ ἐπεὶ ἡ ΓΕ πρὸς EA τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΓΕ πρὸς Η καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 
H πρὸς EA, ἀλλ᾽ ἔστιν ὡς μὲν ἡ ΓΕ πρὸς H, ἡ 
ὀρθία πρὸς τὴν πλαγίαν, ὡς δὲ ἡ H πρὸς AE, ἡ 
ZE πρὸς ET, * ΓΕ ἄρα πρὸς EA τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν 
καὶ ἡ ΖΕ πρὸς ET. 


10 μ΄. 


σι 


Ἐὰν υπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ «τῇ δευτέρα διαμέτρῳ, 
καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς καταχϑῇ εὐϑεῖα ἐπὶ τὴν αὐτὴν διά- 
µετρον παράλληλος τῇ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ, ἥτις ἂν ληφϑῇ 

15 τῶν δύο εὐθειῶν, ὧν ἐστιν ἡ μὲν μεταξὺ τῆς κατηγ- 
μένης καὶ τοῦ κέντρου τῆς τομῆς, ἡ δὲ μεταξὺ τῆς 
κατηγμένης καὶ τῆς ἐφαπτομένης, ἕξει πρὸς αὐτὴν ἡ 
κατηγμένη τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ἑτέρα 

20 τῶν δύο εὐϑειῶν πρὸς τὴν κατηγμένην. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ 
AB, διάμετρος δὲ αὐτῆς ἡ ΒΖΓ, δευτέρα δὲ ἡ AZE, 
καὶ ἐφαπτομένη ἤχϑω ἡ OAA, καὶ τῇ ΒΓ παράλληλος 
ἡ AH. λέγω, ὅτι ἡ AH πρὸς τὴν ἑτέραν τῶν ΘΗ, ZH 

25 τὸν συγκείµενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ πλα- 
γία πρὸς τὴν ὀρϑίαν καὶ ἡ ἑτέρα τῶν ΘΗ, ΖΗ͂ πρὸς 
τὴν ΗΑ. 

9, H] (pr) 4 V; cor. p. 6.4Ε] AJET uel JEA V, 
4Ε4 c; corr, p. 10, 5 ]p,om.V,m.2 v. 11. ἔξει] om, V; 


com, Memus, 19. ἐκ τοῦ] scripsi; ἐξ οὗ V. 23. ΒΓ] AT V; 
corr, p (B e corr.). 
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ut TE x< Η: ΓΕ", h. e. ut H: ΕΓ, ita latus trans- 
uersum ad rectum. et quoniam est 
ZE»Ed-rE»H, 

erit [Eucl. VI, 16] EZ: ET =— H: Ez. et quoniam 

est ΓΕ: E4 = (CE: H) Xx (H: ΚΔ, et est, ut 

TE: H, ita latus rectum ad transuersum, et 
H:AE-—ZE:ET, 

ΓΕ: Κά rationem habet compositam ex ea, quam 

habet latus rectum ad transuersum, eaque, quam habet 

ZE ad ET. 


XL. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
culi contingens cum altera diametro concurrit, et a 
puncto contactus recta ad eandem diametrum ducitur 
alteri diametro parallela, utracunque recta sumpta erit, 
aut quae inter rectam ad diametrum ductam centrum- 
que sectionis posita est, aut quae inter rectam illam 
contingentemque est, ad eam recta ad diametrum 
ducta rationem habebit compositam ex ea, quam 
habet latus transuersum ad rectum, eaque, quam habet 
altera rectarum illarum ad rectam ad diametrum ductam. 


4 
“4 
rT 
ΣΥ Ζ 


sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli 4B, 
diametrus autem eius BZT et diametrus altera ZZE, 
duceaturque contingens Θ 44 et rectae BI parallela 
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ἔστω τῷ ὑπὸ OHZ ἴσον τὸ ὑπὸ HA, K. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ὑπὸ ΘΗ͂Ζ 
πρὸς τὸ ἀπὸ HA, τῷ δὲ ὑπὸ OHZ ἴσον τὸ ὑπὸ 
ΗΑ, K, καὶ τὸ ὑπὸ HA, K ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ HA, 
δ τουτέστιν ἡ K πρὸς AH, ἔστιν ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν 
πλαγίαν. καὶ ἐπεὶ ἡ AH πρὸς HZ τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ AH πρὸς K καὶ ἐκ 
τοῦ ὃν ἔχει ἡ K πρὸς ΗΖ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ HA πρὸς 
K, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ὡς δὲ ἡ K πρὸς HZ, 
10 ἡ 6H πρὸς ΗΑ διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ὑπὸ ΘΗΖ τῷ 
ὑπὸ AH, K, ἡ AH ἄρα πρὶς HZ τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ HO πρὸς ΗΑ. 


, 


μα΄. 

15 ᾿Εὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
εὐθεῖα καταχϑῇ τεταγμένως ἐπὶ τῆν διάμετρον, καὶ 
ἀπό τε τῆς τεταγμένης καὶ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου &va- 
γραφῇ εἴδη παραλληλόγραμμα ἰσογώνια, ἔχῃ δὲ ἡ 
κατηγμένη πλευρὰ πρὸς τὴν λοιπὴν τοῦ εἴδους πλευρὰν 
90 τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει .ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου πρὸς τὴν λοιπὴν τοῦ εἴδους πλευράν, καὶ ἐκ 
τοῦ ὃν ἔχει ἢ τοῦ εἴδους τῆς τομῆς ὀρθία πλευρὰ 
πρὸς τῆν πλαγίαν, τὸ ἀπὸ τῆς μεταξυ τοῦ κέντρου 
καὶ τῆς κατηγμένης εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ ἀπὶ τῆς ἐκ 
95 τοῦ κέντρου εἴδει ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖξόν ἐστι 
τοῦ ἀπὸ τῆς κατηγμένης εἴδους τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ 
κέντρου εἴδει, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τῆς τοῦ κύκλου 


1. © HZ] ΘΖΗΥ͂; corr. p ce 6H, HZ). T. ἐκ τοῦ] 
ἐξ οὗ V; pen Halley. 13. ἐκ τοῦ] it οὗ V; corr. Halley. 

14. μα΄ om.V, m.2v. 21. τήν] p, om. V. λοιπὴν τήν c. 
ἐκ τοῦ] lg οὗ V; corr. Halley. 
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AH. dico, AH ad alterutram rectarum 68H, ZH 
rationem habere compositam ex ea, quam habet latus 
transuersum ad rectum, eaque, quam habet altera rec- 
tarum 6Η, ZH ad HA. 

sit HA x K = ØH X< HZ. et quoniam est, ut 
latus rectum ad transuersum, ita 6Η Xx HZ: ΗΔ 
[prop. XXXVIII], et HA x K = OH x HZ, erit 
etiam, ut HA »« K: HÆ, h. e. ut K: ΔΗ, ita latus 
rectum ad transuersum. et quoniam est 

AH: HZ = (AH: K) x (K: ΗΖ), 

et ut HA : K, ita latus transuersum ad rectum, et 
K: HZ = OH: H4, quia 9H » HZ = AH» K 
[Eucl. VI, 16], 4Η: HZ rationem habet compositam 
ex ea, quam habet latus transuersum ad rectum, eaque, 
quam habet HO ad HA. 


XLI. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel ambitu circuli recta 
ad diametrum ordinate ducitur, et in recta ordinate 
ducta radioque figurae parallelogrammae aequiangulae 
describuntur, latus autem ordinate ductum ad reliquum 
latus figurae rationem habet compositam ex ea, quam 
habet radius ad reliquum latus figurae, eaque, quam 
habet latus rectum figurae sectionis ad transuersum, 
figura in recta inter centrum rectamque ordinate duc- 
tam posita descripta similis figurae in radio descriptae 
in hyperbola excedit figuram in ordinate ducta de- 
scriptam figura in radio descripta, in ellipsi uero 
ambituque circuli adiuncta figura in ordinate ducta 
descripta aequalis est figurae in radio descriptae. 
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περιφερείας μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς κατηγμένης εἴδους ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου εἴδει. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος ἡ AB, κέντρον δὲ τὸ E, καὶ τεταγμένως 
5 κατήχϑω ἡ Γ4, καὶ ἀπὸ τῶν EA, TA ἰσογώνια εἴδη 
ἀναγεγράφθω τὰ AZ, AH, καὶ ἡ Γ4 πρὸς τὴν ΓΗ͂ 
τὸν συγκείμενον ἐχέτω λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ AE 
πρὸς EZ, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ù ὀρϑία πρὸς τὴν πλα- 
γίαν. λέγω, ὅτι ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΘ 
10 εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ AZ ἴσον ἐστὶ τοῖς AZ, HA, ἐπὶ 
δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλου τὸ ἀπὸ τῆς EZ 
ὅμοιον τῷ AZ μετὰ τοῦ HA ἴσον ἐστὶ τῷ AZ. 
πεποιήσθω γάρ, ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, 
ἡ AT πρὸς ΓΘ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AIT πρὸς ΓΘ, 
15 ἡ ὀρθία πρὸς τὴν πλαγίαν, ἀλλ᾽ ὡς ἡ AT πρὸς ΓΘ, 
τὸ ἀπὸ τῆς AI πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ATO, ὡς δὲ ἡ 
ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ἀπὸ AIT πρὸς τὸ ὑπὸ 
BAA, ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ BAA τῷ ὑπὸ 40. καὶ 
ἐπεὶ ἡ AIT πρὸς ΓΗ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ 
90 τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ AE πρὸς EZ καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 
ὀρθία πρὸς τὴν πλαγίαν, τουτέστιν ἡ JAI πρὸς ΓΘ, 
ἔτι δὲ 5$ AD πρὸς ΓΗ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ AI πρὸς ΓΘ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ ΘΓ πρὸς ΓΗ͂, ὁ ἄρα συγκείμενος λόγος ἔκ τε τοῦ 
25 ὃν ἔχει ἣ AE πρὸς EZ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ Ar 
πρὸς ΓΘ ὁ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ λόγῳ ἔκ τε τοῦ 
ὃν ἔχει ἡ AI πρὸς TO καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΓ 
πρὸς ΓΗ. κοινὸς ἀφῃρήσθω ὁ τῆς Γ4 πρὸς rO: 
8. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr, Halley. 13. πεποιείσϑω V; 


corr. p. 93. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 25. ἐκ τοῦ] 
ἐξ οὗ V; corr. Halley. — 27. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ 5 corr. Halley. 
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sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4B, centrum autem E, et ordinate duca- 
tur D 4, et in EA, I'4 figurae aequiangulae descri- 
bantur ΚΖ, 4Η, rationemque habeat Γ4: ΓΗ com- 
positam ex ea, quam habet AE: EZ, eaque, quam 


habet latus rectum ad iransuersum. dico, in hyperbola 
figuram in EJ descriptam similem figurae AZ aequa- 
lem esse figuris 47 + HA, in ellipsi autem et cir- 
culo figuram in EA descriptam figurae AZ similem 
adiuncta figura H4 aequalem esse figurae ΔΖ. 

fiat enim, ut latus rectum ad transuersum, ita 4Γ 
ad ΓΘ. et quoniam est, ut 4Γ: ΓΘ, ita latus rectum 
ad transuersum, est autem 4 I: rO = 41?: Ar »« ΓΘ, 
et ut latus rectum ad transuersum, ita 4A T° ad BA »« 44 
[prop. XXI], erit B 41 x 44 — AT xT ΓΘ [Eucl. V, 9]. 
et quoniam «Γ᾽: ΓΗ rationem habet compositam ex 
ea, quam habet 4E: EZ, eaque, quam habet latus 
rectum ad transuersum, h, e. Γ᾽: ΓΘ, et praeterea 
est AT: TH = (4T : TO) Xx (6D: ΓΗ), erit 
(4E: EZ) »« (4D: ΓΘ) = (4I: ΓΘ) x (ΘΓ: ΓΗ). 
auferatur, quae communis est, ratio 41: ΓΘ, itaque 
AE;EZ-—OD:LDH. εδ autem 


ΘΓ:ΓΗ--ΘΓΣ«Γ4:ΗΓΣ«Γ4, 
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λοιπὸς ἄρα ὁ τῆς ΑΕ πρὸς ΕΖ, λόγος λοιπῷ τῷ τῆς 

OT πρὸς ΓΗ λόγῳ ἐστὶν ὁ αὐτός. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΘΓ 

πρὸς ΓΗ, τὸ ὑπὸ Θά πρὸς τὸ ὑπὸ HI, ὡς δὲ 

ἡ AE πρὸς ΕΖ, τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ὑπὸ AEZ: ὡς 

ἄρα τὸ ὑπὸ ΘΓ πρὸς τὸ ὑπὸ HIA, τὸ ἀπὸ EA 

πρὸς τὸ ὑπὸ AEZ. τὸ δὲ ὑπὸ OI ἴσον ἐδείχϑη τῷ 
ὑπὸ Β 44: ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ BAA πρὸς τὸ ὑπὸ HIA, 
τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ὑπὸ AEZ. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ 

ΒΔΑ πρὸς τὸ ἀπὸ AE, τὸ ὑπὸ HI'A πρὸς τὸ ὑπὸ 

10 AEZ. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ HITA πρὸς τὸ ὑπὺ AEZ, τὸ AH 
παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ 7.4" ἰσογώνια γάρ ἐστι 
καὶ λύγον ἔχει τὸν συγκείμενον ix τῶν πλευρῶν τῆς 
ΗΓ πρὸς AE καὶ τῆς Γ4 πρὸς ΕΖ' καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ BAA πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ, τὸ HA πρὸς AZ. 

15 λεκτέον τοίνυν ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς' [ὡς πάντα 
πρὸς πάντα, ἓν πρὸς ἕν] ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ BAA μετὰ 
τοῦ ἀπὸ ΑΕ πρὸς τὸ ἀπὸ AE, τουτέστι τὸ ἀπὸ AE 
πρὸς τὸ ἀπὸ EA, οὕτως τὰ ΗΘ, AZ πρὸς τὸ AZ. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ ἀπὸ EA, οὕτως τὸ ἀπὸ EA 

90 εἶδος τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένον τῷ AZ 
πρὸς τὸ 42. ὡς ἄρα τὰ HA, AZ πρὸς τὸ AZ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ EA εἶδος ὅμοιον τῷ AZ πρὸς τὸ AZ. τὸ 
ἀπὸ EJ ἄρα εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ AZ ἴσον ἐστὶ τοῖς 
HA, 47. 

25 ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τῆς τοῦ κύκλου περι- 
φερείας ἐροῦμεν' ἐπεὶ οὖν ὡς hov ἐστὶ τὸ ἀπὸ AE 
πρὸς ὅλον τὸ AZ, οὕτως ἀφαιρεθὲν τὸ ὑπὸ AAB 
πρὸς ἀφαιρεθὲν τὸ AH, καὶ λοιπόν ἐστι πρὸς λοιπόν, 
ὡς ὅλον πρὸς ὅλον. ἀπὸ δὲ τοῦ ἀπὸ EA ἐὰν ἀφ- 


τι 


15. ὡς πάντα — 16. fv] falsa sunt; debuit enim συνϑ΄έντι 
dici; del. Comm. in notis fol. 30”. 17. τουτέστι — 18, E A4] 
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AE:EZ-—AE:A4EP EZ. itaque erit 
ΘΓ»ςΓΔ;:ΗΓ»ςΓ 4 --- ΕΑ: “Ενς EZ. 
demonstrauimus autem, esse OI x< rs — Bzt»« 44. 
erit igitur BA Xx AA: HT XTA = AE! : AEX EZ. 

permutando [Eucl. V, 16] 
BA Xx 44: AE? = HI» L4: AE EZ. 


est autem. HIT »« ΓΘ: AE X EZ = AH : ZA 
[Eucl. VI, 23]; nam parallelogramma aequiangula sunt 
et rationem habent ex lateribus compositam HI': AE 
et l4: EZ. quare etiam B4 Xx 44: E£ — H4: AZ. 

dicendum igitur in hyperbola: 

BAX JA + AE: AE? = HA + 42: AZ 
[Eucl. V, 18], h. e. [Eucl. II, 6] 

AE! : E£ — HA +4 42: AZ. 

est autem, ut. E στ: ΕΑ", ita figura in EA similis et 
similiter descripta figurae AZ ad 47 [Eucl. VI, 20 
coroll]. itaque ut H4 + AZ: AZ, ita figura in EZ 
descripta figurae AZ similis ad £Z. ergo figura in 
EZ descripta figurae AZ similis figuris H 4 + AZ 
aequalis est. 

in ellipsi uero et ambitu circuli dicemus: quoniam 
est AE? : AZ = AA XxX 4B: 4H (Eucl. V, 16], erit 
etiam, ut totum ad totum, ita reliquum ad reliquum 
[Eucl. V, 19]. sin ab ΕΑ7 aufertur B 4 >x< 44, relin- 
quitur 4E? [Eucl. II, δ]. itaque 

4E?! : AZ- AH = AE? : AZ. 

est autem, ut AE? : AZ, ita JE? ad figuram in ΔΕ 


bis V (altero loco Es pro sE); corr. p. 23. EZ] EZ V; 
corr. p (τῆς Ε 4). 
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αιρεϑῇ τὸ ὑπὸ BAA, λοιπόν ἐστι τὸ ἀπὸ AE' ὡς 
ἄρα τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὴν ὑπεροχήν, ἣν ὑπερέχει τὸ 
AZ τοῦ AH, οὕτως τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ AZ. ἀλλ᾽ 
ὡς τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ AZ, οὕτως τὸ ἀπὸ JE πρὸς 
5 τὸ ἀπὸ AE εἶδος ὅμοιον τῷ 42' ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AE 
πρὸς τὴν ὑπεροχήν, ἣν ὑπερέχει τὸ AZ τοῦ AH, 
οὕτως τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ AE εἶδος τὸ ὅμοιον 
τῷ AZ. ἴσον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AE εἶδος ὅμοιον τῷ 
AZ τῇ ὑπεροχῇ, ἣν ὑπερέχει τὸ AZ τοῦ AH. μετὰ 
10 τοῦ «4Η ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ AZ. 


μβ΄. 

Ἐὰν παραβολῆς εὐϑεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ 
διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς εὐϑεῖα καταχϑῇ ἐπὶ τὴν 
διάμετρον τεταγμένως, ληφϑέντος δέτινος ἐπὶ τῆς τομῆς 

16 σημείου καταχϑῶσιν ἐπὶ τὴν διάμετρον δύο εὐϑεῖαι, 
καὶ η μὲν αὐτῶν παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, 7, δὲ παρὰ τὴν 
ἀπὸ τῆς ἁφῆς κατηγμένην, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν τρί- 
γωνον ἴσον ἐστὶ τῷ περιεχομένῳ παραλληλογράμμῳ ὑπό 
τε τῆς ἀπὸ τῆς ἁφῆς κατηγμένης καὶ τῆς ἀπολαμβανο- 

20 μένης ὑπὸ τῆς παραλλήλου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ AB, καὶ ἤχθω 
ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ AT, καὶ τεταγμένως κατήχθω 
ἡ ΓΘ, καὶ ἀπό τινος σημείου τυχόντος κατήχϑω ἡ 44, 
καὶ διὰ μὲν τοῦ 4 τῇ ΑΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ 4E, 

25 διὰ δὲ τοῦ Γ τῇ ΒΖ ἡ ΓΗ, διὰ δὲ τοῦ B τῇ ΘΓ 
ἡ ΒΗ. λέγω, ὅτι τὸ 4 EZ τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ HZ 
παραλληλογράμμῳ. 

ἐπεὶ γὰρ τῆς τομῆς ἐφάπτεται ἡ AT, καὶ τεταγμένως 

9. ἄρα] ἄρα οὖν V; corr. Halley. à p, Halley. 8. τό] 
(pr) τοῦ V; corr. p. AZ] cv, « af V, mg. α m, rec. 
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descriptam figurae 47 similem [Eucl. VI, 20 coroll.; 
V, 16]. quare ut 4E? :; AZ -τ- AH, ita ΔΕ} ad 
figuram in AE descriptam figurae AZ similem. ita- 
que figura in 4 E descripta figurae 42, similis aequa- 
lis est differentiae 47 --- AH [Eucl. V, 9]. ergo ad- 
iuncta figura AH figurae AZ aequalis est. 


XLII. 


Si recta parabolam contingens cum diametro con- 
currit, et à puncto contactus recta ad diametrum ordi- 
nate ducitur, sumpto autem in sectione puncto aliquo 
ad diametrum ducuntur duae rectae, altera contingenti, 
altera rectae a puncto contactus ordinate ductae par- 
allela, triangulus ab his effectus aequalis est parallelo- 
grammo comprehenso recta a puncto contactus ordi- 
nate ducta rectaque a parallela ad uerticem sectionis 
abscisa. 

sit parabola, cuius diametrus sit AB, et sectionem 
contingens ducatur AT, ordinateque ducatur ΓΘ, οἱ 
a puncto aliquo ducatur 47, 
ducaturque per 4 rectae AT par- 
allela JE, per I' autem rectae 
BZ parallela I'H, per B autem 
A E Bi 8 rectae GI' parallela ΒΗ. dico, 

esse J EZ = HZ. 
nam quoniam AI sectionem 
contingit, et ΓΘ ordinate ducta est, erit (prop. XXXV] 
AB = ΒΘ. itaque 40 = 26Β. quare 49T' = BI 
6. j Halley. 9. j p, Halley. 10. ἄρα] addidi; om. V; 
ante µετά lin. 9 add. τὸ ἄρα ἀπὸ 4E εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ AZ 


Halley cum Memo. 11. uf'] p, om. V, m. 2 v. 12. παρα- 
βολῇ V; corr. Halley. 14. ἐπὶ τῆς] c, insert. m. 1 V. 


Apollonius, ed, Heiberg. 9 
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κατῆκται ἡ ΓΘ, ἴση ἐστὶν ἢ AB τῇ ΒΘ' διπλασία 
ἄρα ἐστὶν ἡ AO τῆς ΘΒ. τὸ AOT ἄρα τρίγωνον 
τῷ ΒΓ παραλληλογράμμῳ ἐστὶν ἴσον. καὶ ἐπεί ἐστιν, 
ὡς τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 47, ἡ ΘΒ πρὸς ΒΖ διὰ 
δ τὴν τομήν, ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 42, 
τὸ ATO τρίγωνον πρὸς τὸ EAZ τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ 
ΘΒ πρὸς ΒΖ, τὸ ΗΘ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ HZ 
παραλληλόγραμμον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ATO τρίγωνον 
πρὸς τὸ EAZ τρίγωνον, τὸ QH παραλληλόγραμμον 
10 πρὸς τὸ ZH παραλληλόγραμμον. ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν, 
ὡς τὸ AOF τρίγωνον πρὸς τὸ BI" παραλληλόγραμμον, 
τὸ EAZ τρίγωνον πρὸς τὸ ΗΖ παραλληλόγραμμον. 
ἴσον δὲ τὸ ATO τρίγωνον τῷ HO παραλληλογράμμῳ" 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ EAZ τρίγωνον τῷ HZ παραλληλο- 


1δ γράμμῳ. 
uy. 

Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐϑεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ τῆς 
ἁφῆς καταχϑῇ εὐϑεῖα τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον, 

90 καὶ ταύτῃ διὰ τῆς κορυφῆς παράλληλος ἀχϑῇ ovu- 
πίπτουσα τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένῃ 
εὐϑεία, ληφϑέντος δέ τινος σημείου ἐπὶ τῆς τομῆς 
ἀχϑῶσι δύο εὐϑεῖαι ἐπὶ τὴν διάμετρον, ὧν ἡ μὲν 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν ἀπὸ τῆς ἁφῆς 
κατηγμένην, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν τρίγωνον ἐπὶ τῆς 
ὑπερβολῆς, οὗ ἀποτέμνει τριγώνου ἡ διὰ τοῦ κέντρου 
καὶ τῆς ἁφῆς, ἔλασσον ἔσται τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τῷ ὁμοίῳ τῷ ἀποτεμνομένω, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τῆς τοῦ κύκλου περιφερείας μετὰ τοῦ ἀποτεμνο- 


2 


e 


2. ΘΗ] 198 V; corr. p. 7. πρὸς τὸ HZ παραλληλόγραμ- 
pov] om, V; corr. p. 10. πρός] τῆς πρός V; corr. p. 
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[Eucl I, 41]. et quoniam est ΓΘ: AZ? = 6B: ΒΖ 
proper sectionem [prop. XX], et 
ro: AZ? = ATO: Ε.42 [Eucl. VI, 19], 

ΘΒ: BZ = ΗΘ: HZ [Eucl. VI, 1], 
zi ATO: EAZ = 6H: 2Η. 
permutando igitur [Eucl. V, 16] 

AOT: BT = EAZ:HZ. 

est autem ATO == HO. ergo EAZ = HZ. 


XLIII. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
culi contingens cum diametro concurrit, et a puncto 
contactus recta ad diametrum ordinate ducitur, per 
uerticem autem huic parallela ducitur recta cum” recta 
per punctum contactus centrumque ducta concurrens, 
el sumpto in sectione puncto aliquo duae rectae ad 
diametrum ducuntur, quarum altera rectae contingenti, 
altera rectae a puncto contactus ordinate ductae par- 
allela est, triangulus ab his effectus in hyperbola trian- 
gulo a recta per centrum punctumque contactus ducta 
absciso minor erit triangulo in radio descripto simili 
triangulo illi absciso, in ellipsi autem ambituque cir- 
culi adiuncto triangulo ad centrum absciso aequalis 
erit triangulo in radio descripto simili triangulo illi 
absciso. 


12. τό (pr) — E ποκα ο χμάωτο om. V; corr. p (οὕτω τό). 
16. μγ΄] p, om. V, m. 2 v ἡ] ἢ V; corr. p. 27. τῷ] 
τοῦ V; corr, p (,,ei* Mamno). 
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μένου πρὸς τῷ κέντρῳ τριγώνου ἴδον ἔσται τῷ ἀπὸ 
τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τριγώνῳ ὁμοίῳ τῷ ἀποτεμνομένῳ. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος ἡ AB, κέντρον δὲ τὸ T, καὶ ἤχϑω ἐφαπτο- 
5 μένη τῆς τομῆς ἡ AE, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΕ, καὶ 
τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΕΖ, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον 
ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ Η, καὶ τῇ. ἐφαπτομένῃ παράλληλος 
ἤχϑω ἡ ΗΘ, καὶ τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΗΚ, διὰ δὲ 
τοῦ B τεταγμένως ἀνήχϑω ἢ BA. λέγω, ὅτι τὸ KMT 
10 τρίγωνον τοῦ I'4B τριγώνου διαφέρει τῷ HKO τρι- 
γώνῳ. 
ἐπεὶ γὰρ ἐφάπτεται μὲν ἡ ΕΔ, κατηγμένη δέ ἐστιν 
ἡ ΕΖ, ἡ ΕΖ πρὺς Z4 τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ τῆς ΓΖ πρὸς ΖΕ καὶ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὴν 
15 πλαγίαν. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ EZ πρὸς Zd, ἢ HK πρὸς 
KO, ὡς δὲ ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ, ἡ ΓΒ πρὸς Β 4: ἕξει 
ἄρα ἡ ΗΚ πρὸς ΚΘ τὸν συγκείμενον λόγον ἐκ τοῦ 
τῆς ΒΓ πρὸς BA καὶ τῆς ὀρθίας πρὸς τὴν πλαγίαν. 
καὶ διὰ τὰ δεδειγμένα ἐν τῷ τεσσαρακοστῷ πρετῷ 
20 ϑεωρήματι τὸ ΓΚΜ τρίγωνον τοῦ BIA τριγώνου 
διαφέρει τῷ HO K^ καὶ γὰρ ἐπὶ τῶν διπλασίων αὐτῶν 
παραλληλογράμμων τὰ αὐτὰ δέδεικται. 


μδ΄. 
Εὰν μιᾶς τῶν ἀντικειμένων εὐθεῖα ἐπιψαύουσα 
95 συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς καταχϑῇ τις 
εὐϑεῖα τεταγμένως ἐπὶ την διάμετρον, καὶ ταύτῃ διὰ 


8. HK] scripsi; HKM V, ΚΗΜΡ. 10. τῷ] Š sequente 

macula (fort. littera » macula obscurata) V, τῶν v; τῷ Ρο, 

22. zá om, V; corr. Mamus. 23. uà'] p, om. V, m. 2 v. 
35. ἀπό] c, corr. ex ὑπό m. 1 V. «d c, σ euan, V. 
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sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit ΑΒ, centrum autem I, et sectionem con- 
tingens ducatur 4Ε, ducaturque ΓΕ, et ordinate duca- 


tur EZ, sumatur autem in sectione punctum aliquod 
H, et contingenti parallela ducatur HO, ordinateque 
ducatur HK, per B autem ordinate ducatur Β 4, dico, 
triangulum KMT a triangulo I4B differre triangulo 
HKO. 

nam quoniam EA contingit, EZ autem ordinate 
ducta est, EZ: ZA rationem habet compositam e 
ratione ΓΖ; ΖΕ eaque, quam habet latus rectum ad 
transuersum [prop. XXXIX]. est autem 

EZ:Z4-HK:KOo 
[Eucl VI, 4] et ΓΖ:2ΕΞ ΓΕ: Β 4 [ib]. itaque 
HK: KO rationem habebit compositam ex ratione 
BI': B.A eaque, quam habet latus rectum ad transuer- 
sum. et propter ea, quae in propositione XLI demon- 
strata sunt, triangulus ΓΚ M a triangulo BI'A differt 
triangulo ΗΘΚ; nam etiam de parallelogrammis, 
quae iis duplo maiora sunt, eadem demonstrata sunt 
[u. Eutocius]. 
XLIV. 

Si recta alterutram oppositarum contingens cum 

diametro concurrit, et a puncto contactus recta ad 


e 
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τῆς κορυφῆς τῆς ἑτέρας τομῆς παράλληλος ἀχϑῇ ovu- 
πίπτουσα τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένῃ 
εὐϑείᾳ, ληφϑέντος δὲ ἐπὶ τῆς τομῆς, οὗ ἔτυχε σημείου, 
καταχϑῶσιν εὐϑεῖαι ἐπὶ τὴν διάμετρον, ὧν ἡ μὲν 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν κατηγμένην 
ἀπὸ τῆς ἁφῆς τεταγμένως, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν 
τρίγωνον, οὗ ἀποτέμνει τριγώνου ἢ κατηγμένη πρὸς 
τῷ κέντρῳ τῆς τομῆς, ἔλασσον ἔσται τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ 
τοῦ κέντρου τριγώνῳ ὁμοίῳ τῷ ἀποτεμνομένῳ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι al ΑΖ, ΒΕ, διάμετρος δὲ 
αὐτῶν ἡ AB, κέντρον δὲ τὸ ΥΓ, καὶ ἀπό τινος oy- 
µείου τῶν ἐπὶ τῆς ZA τομῆς τοῦ Z ἐφαπτομένη ἤχθω 
τῆς τομῆς ἡ ZH, τεταγμένως δὲ ἡ ZO, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ΓΖ καὶ ἐκβεβλήσθω ὡς ἡ ΓΕ, καὶ διὰ τοῦ B τῇ ZO 
παράλληλος ἡ BA, καὶ σημεῖόν τι ἐπὶ τῆς ΒΕ τομῆς 
τὸ N, καὶ ἀπὸ τοῦ Ν τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΝΘ, τῇ 
δὲ ZH παράλληλος ἤχϑω 7 NK. λέγω, ὅτι τὸ ΘΚΝ 
τρίγωνον τοῦ Γ ΜΘ τριγώνου ἔλασσόν ἐστι τῷ ΓΒ 4 
τριγώνῳ. 

διὰ γὰρ τοῦ Ε τῆς ΒΕ τομῆς ἐφαπτομένη ἤχϑω 
ἡ Ed, τεταγμένως δὲ η EX. ἐπεὶ οὖν ἀντικείμεναί 
εἰσιν al ZA, BE, ὧν διάμετρος ἡ AB, ἢ δὲ διὰ τοῦ 
κέντρου ἡ ΖΓΕ, καὶ ἐφαπτόμεναι τῶν τομῶν at ZH, EA, 
τῇ ZH παράλληλός ἐστιν ἡ AE. ἢ δὲ NK. παράλληλός 
ἐστι τῇ Z H^ καὶ τῇ EJ ἄρα παράλληλός ἐστιν η NK, 
ἡ δὲ ΜΘ τῇ BA. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ ΒΕ, 


8. ἐκ τοῦ] om. V; corr. p. 14. ἡ ΓΖ καὶ ἐκβεβιήσθω] 
bis V; corr. p. 15. καί] καὶ εἰλήφθω Halley praeeunte Com- 
mandino λα sit^ Memue). 11. OK N] p, OK V. 


91. ΕΞ] EZ V; cor. p, 23. ZTE] p, MR ZEr V. 
25. ἄρα] p; om. V. NK] pvc; in V pro certo legi non 
potest. 
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diametrum ordinate ducitur, huic autem parallela per 
uerticem alterius sectionis ducitur recta cum recta per 
punctum contactus centrumque ducta concurrens, 
sumpto autem in sectione puncto aliquo ad diametrum 
rectae ducuntur, quarum altera contingenti, altera rec- 
tae a puncto contactus ordinate ductae parallela est, 
triangulus ab his effectus triangulo, quem recta ordi- 
nate ducta ad centrum sectionis abscindit, minor erit 
triangulo in radio deseripto simili triangulo absciso. 
sint oppositae 4Z, BE, diametrus autem earum 
AB, centrum autem I, et a Z puncto aliquo sectionis 
ZA sectionem contin- 
gens ducatur ZH, or- 
dinate autem ZO, et 
zi ducatur I'Z produca- 
turque, ut fiat ΓΕ, et 
per B rectae ZO par- 
allela ducatur Β 4, in 
sectione autem BE punctum aliquod sit N, et ab Ν 
ordinate ducatur NO, rectae autem ZH parallela du- 
catur NK. dico, esse NOK = I'M0 ~- I'B A. 
per E enim sectionem B E contingens ducatur E 4, 
ordinate autem ΕΞ. quoniam igitur Z4, B E oppo- 
sitae sunt, quarum diametrus est 4Β, recta autem 
per centrum ducta ZI'E, sectionesque contingentes 
ZH, EJ, rectae ZH parallela est SE [u. Eutocius]. 
est autem NK rectae ZH parallela; quare etiam rec- 
tae E. parallela est NK [Eucl. I, 30], ΜΘ autem 
rectae BA parallela. quoniam igitur hyperbola est 
BE, ruius diametrus est 4B, centrum autem T, sec- 
tionem autem contingens JE et ordinate ducta ΕΒ, 
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ἧς διάμετρος ἡ AB, κέντρον δὲ τὸ T, ἐφαπτομένη δὲ 
τῆς τομῆς ἡ JE, τεταγμένως δὲ ἡ ΕΞ, καὶ τῇ ΕΞ 
παράλληλός ἐστιν ἡ BA, καὶ εἴληπται ἐπὶ τῆς τομῆς 
σημεῖον τὸ N, ἀφ᾿ οὗ τεταγμένως μὲν κατῆκται ἡ NO, 
παράλληλος δὲ ἦκται τῇ AE ἡ ΚΝ, τὸ ἄρα NOK 
τρίγωνον τοῦ ΘΜΙ τριγώνου ἔλασσόν ἐστι τῷ BIA 
τριγώνφ' τοῦτο γὰρ ἐν τῷ uy ϑεωρήματι δέδεικται. 


με’. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως T κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ δευτέρα διαμέτρῳ, 
καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς καταχϑῇ τις εὐθεῖα ἐπὶ τὴν αὐτὴν 
διάμετρον παράλληλος τῇ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ, καὶ διὰ τῆς 
ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ, ληφϑέντος δέ, 
οὗ ἔτυχεν, ἐπὶ τῆς τομῆς σημείου ἀχϑῶσι δύο εὐϑεῖαι 
ἐπὶ τὴν δευτέραν διάμετρον, ὧν ἡ μὲν παρὰ τὴν ἐφ- 
απτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν κατηγμένην, τὸ γινόμενον 
ὑπ᾽ αὐτῶν τρίγωνον, οὗ ἀποτέμνει τριγώνου ἡ κατ- 
ηγμένη πρὸς τῷ κέντρῳ, ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖζον 
ἔσται τῷ τριγώνῳ, οὗ βάσις μὲν ἡ ἐφαπτομένη, κορυφὴ 
δὲ τὸ κέντρον τῆς τομῆς, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ 
τοῦ κύκλου μετὰ τοῦ ἀποτεμνομένου ἴσον ἔσται τῷ 
τριγώνῳ, οὗ βάσις μὲν ἡ ἐφαπτομένη, κορυφὴ δὲ τὸ 
κέντρον τῆς τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ 
ΑΒΓ, ἧς διάμετρος μὲν ἡ ΑΘ, δευτέρα δὲ ἡ O A, 
κέντρον δὲ τὸ O, καὶ ἡ μὲν TMA ἐφαπτέσϑω κατὰ 
τὸ D, ἡ δὲ D4 ἤχθω παρὰ τὴν 46, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 
ἡ OT ἐκβεβλήσθω, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς τυχὸν 


6. ΒΓΑ BIA V; corr, p. 8. με] p, om. V, m. 2 v. 
10. τῇ δευτέρᾳ] bis V (in extr. et prima pag.); corr. cvp. 
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BA autem rectae EX parallela est, et in sectione 
sumptum est punctum N, a quo ordinate ducta est 
ΝΘ, rectae autem 4E parallela KN, erit 

NOK = OMT — ΒΓ; 
hoc enim in propositione XLIII demonstratum est. 


XLV. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
culi contingens cum altera diametro concurrit, et a 
puncto contactus recta ad eandem diametrum alteri 
diametro parallela ducitur, per punctum autem con- 
tactus centrumque recta producitur, et sumpto in sec- 
tione puncto aliquo duae rectae ad alteram diametrum 
ducuntur, quarum altera contingenti, altera rectae ordi- 
nate ductae parallela est, triangulus ab his effectus 
triangulo, quem recta ordinate ducta ad centrum ab- 
scindit, in hyperbola maior erit triangulo, cuius basis 
est recta contingens, uertex autem centrum sectionis, 
in ellipsi autem circuloque adiuncto triangulo absciso 
aequalis erit triangulo, cuius basis est recta contingens, 
uertex autem centrum sectionis. 

sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli 4ΒΓΙ 
cuius diametrus sit ΔΘ, altera autem 64, centrum 
autem Θ, et I'M.4 in T contingat, rA autem rectae 
446 parallela ducatur, et ducta € I' producatur, suma- 
tur autem in sectione punctum aliquod B, et a B rec- 
tis AT, TrA parallelae ducantur BE, BZ, dico, esse 


17. ον] ΔΙ V (h.e. 2). 35. ἡ] (αἱ{) ο, om. V. 64] 
4Θ 4 Halley. 
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σημεῖον tò B, καὶ ἀπὸ τοῦ B ἤχϑωσαν αἱ BE, BZ 
παρὰ τὰς AT, I4. λέγω, ὅτι ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς 
τὸ BEZ τρίγωνον τοῦ HOZ μεῖξόν ἐστι τῷ ATO, 
ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλου μετὰ τοῦ ΖΗ͂Θ 

5 ἴσον ἐστὶ τῷ 140. 
ἤχϑωσαν γὰρ «( ΓΚ, ΒΝ παρὰ τὴν 4Θ. ἐπεὶ οὖν 
ἐφάπτεται ἡ ΓΜ, κατῆκται δὲ ἡ ΓΚ, ἡ ΓΚ πρὸς KO 
τὸν συγκείμενον λύγον ἔχει ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΜΚ 
πρὸς KI, καὶ τοῦ Ov ἔχει τοῦ εἴδους ἡ ὀρϑία πλευρὰ 
10 πρὸς τὴν πλαγίαν: ὡς δὲ ἡ MK πρὸς ΚΓ, ἡ ra 
πρὸς 4 4. ἡ ΓΚ ἄρα πρὸς ΚΘ λόγον ἔχει τὸν ovy- 
κείµενον ἐκ τοῦ τῆς TA πρὸς AA καὶ τῆς ὀρϑίας 
πρὸς τὴν πλαγίαν. καί ἐστι τὸ TAA τρίγωνον τὸ ἀπὸ 
τῆς ΚΘ εἶδος, τὸ δὲ ΓΚΘ, τουτέστι τὸ 40, τὸ ἀπὸ 
15 τῆς ΓΚ, τουτέστι τῆς 40* τὸ TAA ἄρα τρίγωνον 
τοῦ ΓΚΘ ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖζόν ἐστι τῷ ἀπὸ 
τῆς AO τριγώνῳ ὁμοίῳ τῷ TAA, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τοῦ κύκλου τὸ TAO μετὰ τοῦ TAA ἴσον ἐστὶ τῷ 
αὐτῷ" καὶ γὰρ ἐπὶ τῶν διπλασίων αὐτῶν τοῦτο ἐδείχϑη 
20 ἐν τῷ τεσσαρακοστῷ πρώτῳ ϑεωρήματι. ἐπεὶ οὖν τὸ 
TJA τρίγωνον τοῦ ΓΚΘ ἤτοι τοῦ 140 διαφέρει 


I 


A 


τῷ ἀπὸ τῆς AO τριγώνῳ ὁμοίῳ τῷ TAA, διαφέρει 
δὲ καὶ τῷ ΓΘ 4 τριγώνω, ἴσον ἄρα τὸ ΓΘ 4 τρίγωνον 
Fig. priorem bis hab. V. 
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in hyperbola BEZ = HOZ + ATO, in ellipsi autem 
et circulo BEZ 4+ ZHO = T40. 

ducantur enim rectae 2/0 parallelae ΓΚ, BN. 
quoniam igitur I'M contingit, I'K autem ordinate 
ducta est, ΓΚ: ΚΘ rationem habebit compositam ex 


ratione, quam habet MK: KT, eaque, quam habet 
latus rectum figurae ad transuersum [prop. XXXIX). 
est autem [Eucl. VI, 4] MK: KT'— Γ4: 44. quare 
ΓΚ: ΚΘ rationem habet compositam ex ratione 
Γ4: 4.4 eaque, quam habet latus rectum ad trans- 
uersum. et triangulus Γ᾽! 4 figura est in ΚΘ descripta, 
TKO autem siue ΓΘ figura in ΓΚ siue 40 descripta. 
itaque in hyperbola ΙΓ4 4 triangulus triangulo ΓΚΘ 


A 


M B 


maior est triangulo in 46 descripto simili triangulo 
I'A A, in ellipsi autem circuloque ΓΘ adiuncto I4 4 


Fig. primam bis V. 


σι 


10 


1 


[A] 
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τῷ ἀπὸ τῆς AO ὁμοίῳ τῷ Γ4 4 τριγώνῳ. ἐπεὶ οὖν 
τὸ μὲν ΒΖΕ τρίγωνον ὅμοιόν ἐστι τῷ Γ4 4, τὸ δὲ 
ΗΖΘ và T40, τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει. καί ἐστι 
τὸ μὲν ΒΖΕ τὸ ἀπὸ τῆς ΝΘ μεταξὺ τῆς κατηγμένης 
καὶ τοῦ κέντρου, τὸ δὲ HZO τὸ ἀπὺ τῆς ΒΝ κατ- 
ηγμένης, τουτέστι τῆς 26: καὶ διὰ τὰ δεδειγμένα 
πρότερον τὸ BZE τοῦ HOZ διαφέρει τῷ ἀπὸ τῆς AO 
ὁμοίῳ τῷ TAA: ὥστε καὶ τῷ TAO, 
μβ΄. 

Ἐὰν παραβολῆς εὐϑεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ 
διαμέτρῳ, ἡ διὰ τῆς ἁφῆς παράλληλος ἀγομένη τῇ 
διαμέτρῳ ἐπὶ ταὐτὰ τῇ τομῇ τὰς ἀγομένας ἐν τῇ τομῇ 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην δίχα τέμνει. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ ABA, καὶ ἐφ- 
απτέσϑω τῆς τομῆς ἡ AT, διὰ δὲ τοῦ Γ᾽ τῇ 44 
παράλληλος ἤχϑω ἡ Θ I'M, 
καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς f 
τυχὸν σημεῖον τὸ A, καὶ 
ἤχϑω τῇ AD παράλληλος 
ἡ ANZE. λέγω, ὅτι ἐστὶν E F4 
ἴση ἡ AN τῇ NZ. 

ἤχθωσαν τεταγμένως «t 
ΒΘ, KZH, AMA. ἐπεὶ 
οὖν διὰ τὰ δεδειγμένα ἐν τῷ τεσσαρακοστῷ δευτέρῳ 
ϑεωρήματι ἴσον ἐστὶ τὸ EAA τρίγωνον τῷ ΒΜ παρ- 
αλληλογράμμῳ, τὸ δὲ ΕΖΗ τῷ BK, λοιπὸν ἄρα τὸ 


4. τό] (alt.) om. V; corr. Halley. N er N incertum est 

in V. 8. 44] Tda V; corr. p. 9. p, om. V, m. 2 v. 

12. ταὐτά] ταῦτα V; corr. p. 38. KZH ZHK V; corr. p. 
AMA) AM V; corr. Comm. 
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eidem aequalis est; nam in figuris, quae iis duplo 
maiores sunt, hoc demonstratum est in propositione 
XLI. quoniam igitur triangulus L4 a ΓΚΘ siue 
T40 differt triangulo in ΛΘ descripto simili trian- 
gulo I'4 4, uerum etiam triangulo ΓΘ 4 differt, trian- 
gulus Γ64 triangulo in ΔΘ descripto simili trian- 
gulo Γ4 4 aequalis est, quoniam igitur triangulus 
BZE triangulo r4 A similis est [Eucl. I, 29] et HZ& 
triangulo ΓΘ, eandem rationem habent!) et BZE 
in ΝΘ descriptus est inter rectam ordinatam centrum- 
que, HZO autem in BN ordinate ducta siue ΖΘ; et 
propter ea, quae antea demonstrata sunt [prop. XLI], 
BZE ab HOZ differt triangulo in ΔΘ descripto simili 
triangulo I'4.4. ergo etiam triangulo I'4O differt. 


XLVI. 


Si recta parabolam contingens cum diametro con- 
currit, recta per punctum contactus diametro parallela 
ducta ad partes sectionis uersus rectas in sectione 
contingenti parallelas ductas in binas partes aequales 
secabit. 

sit parabola, cuius diametrus sit ΑΒ 4, et sectio- 
nem contingat ÆT, per I' autem rectae 44 parallela 
ducatur GI'M, et in sectione sumatur punctum ali- 
quod 4, ducaturque rectae AI parallela 4NZE. 
dico, esse AN = NZ. 

ducantur ordinate BO, HZK, AMA. quoniam 
igitur propter ea, quae in propositione XLII demon- 
D» "Hoc est: latera eandem inter se rationem habent 
(Eucl. VI, Δ); itaque in proportione ΓΚ: KO cet. substitui 


possunt rationes laterum qua BZE, ΗΖΘ, ita ut con- 
dicioni propositionis 41 salis fiat. 
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HM παραλληλόγραμμον λοιπῷ τῷ 42 Η 4 τετραπλεύρῳ 

ἐστὶν ἴσον, κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ MAHZN πεντά- 

πλευρον' λοιπὸν ἄρα τὸ KZN τρίγωνον τῷ AMN 

ἴσον ἐστί. καί ἐστι παράλληλος ἡ KZ τῇ AM: ἴση 
5 ἄρα ἡ ΖΝ τῇ AN. 


ut. 

Ἐὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ 
τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου εὐϑεῖα ἀχϑῇ ἐπὶ ταὐτὰ τῇ 

10 τομῇ, δίχα τεμεῖ τὰς ἀγομένας ἐν τῇ τομῇ παρὰ τὴν 
ἐφαπτομένην. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος μὲν ἡ AB, κέντρον δὲ τὸ T, καὶ ἐφαπτομένη 


τῆς τομῆς ἤχϑω ἢ JE, καὶ ἐπεξεύχϑω 7 ΓΕ καὶ èx- 

15 βεβλήσϑω, καὶ εἰλήφϑω τυχὸν ἐπὶ τῆς τομῆς σημεῖον 

τὸ N, καὶ διὰ τοῦ Ν παράλληλος ἤχϑω ἡ ΘΝΟΗ. 
λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΝΟ τῇ OH. 

κατήχθωσαν γὰρ τεταγμένως at &NZ, BA, HMK. 

διὰ τὰ δεδειγμένα ἄρα ἐν τῷ μγ΄ ϑεωρήματι ἴσον ἐστὶ 

30 τὸ μὲν ΘΝΖ τρίγωνον τῷ ABZA τετραπλεύρῳ, τὸ 


2. ΜΔΗΖΗ cv et, ut uidetur, V; corr. p. 4. AM] 
AN Vi; cor.p. 6. μξἼ]ργ, ου. V, m.2v. 9. ταὐτά] ταῦτα V; 
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strata sunt, EAA = BM et EZH = BK, erit 
HM = AZH A. 

auferatur, quod commune est, pentagonum MAHZN; 

itaque KZN == AMN. est autem KZ rectae AM 

parallela. ergo ZN = AN [Eucl. VI, 22 εοτο]].]. 


XLVII. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
culi contingens cum diametro concurrit, et per punc- 
tum contactus centrumque recta ad partes sectionis 
uersus ducitur, rectas in sectione contingenti parallelas 
ductas in binas partes aequales secabit. 

sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4B, centrum autem T, et sectionem 


contingens ducatur 4E, ducaturque ΓΕ et producatur, 
et in sectione sumatur punctum aliquod N, et per N 
parallela ducatur 9 NOH. dico, esse NO = OH. 
ordinate enim ducantur ΞΝΖ, BA, HMK. itaque 
propter ea, quae in propositione XLIII demonstrata 
sunt, erit 9 NZ = ABZ, HOK = ABKM. quare 
etian NHKZ = MKZE. auferatur, quod commune 


corr. p. 16. 9NOH A V; corr. p. 20. ONZ] BNZ V; 
corr. p. 4857 V; corr. p. 
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δὲ ΗΘΚ τρίγωνον τῷ ABKM: καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ 
NHKZ τετράπλευρον λοιπῷ τῷ ΜΚΖΞ ἐστιν ἴσον. 
κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ΟΝΖ ΚΜ πεντάπλευρον' λοιπὸν 
ἄρα τὸ OMH τρίγωνον λοιπῷ τῷ ΝΑΞΟ ἐστιν ἴσον. 
καί ἐδτι παράλληλος ἡ MH τῇ NE’ ἴση ἄρα ἡ NO 
τῇ ΟΗ. 


σι 


μη΄. 
'"Ekv μιᾶς τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖα ἐπιψαύουσα 

συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ 
10 κέντρου εὐϑεῖα ἐκβληϑεῖσα τέμῃ τὴν ἑτέραν τομήν, 
ἥτις ἂν ἀχϑῇ ἐν τῇ ἑτέρα τομῇ παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, 
δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς ἐκβληθείσης. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος μὲν ù AB, 
κέντρον δὲ τὸ IT, καὶ τῆς A τομῆς ἐφαπτέσϑω ἡ KA, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AT καὶ ἐκβεβλήσϑω, καὶ εἰλήφϑω τι 
σημεῖον ἐπὶ τῆς B τομῆς τὸ Ν, καὶ διὰ τοῦ Ν τῇ AK 
παράλληλος ἤχϑω ἡ NH. λέγω, ὅτι ἡ NO τῇ OH 
ἐστιν ἴση. 

ἤχθω γαρ διὰ τοῦ E ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ EA 
20 ἥ EJ ἄρα τῇ AK παράλληλός ἐστιν. ὥστε καὶ τῇ 

ΝΗ. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ ΒΝΗ͂, ἧς κέντρον 

τὸ D, καὶ ἐφαπτομένη ἡ AE, καὶ ἐπέξευκται ἡ ΓΕ, 

καὶ εἴληπται ἐπὶ τῆς τομῆς σημεῖον τὸ Ν, καὶ δι 

αὐτοῦ παράλληλος τῇ AE ἦκται ἡ ΝΗ, διὰ τὸ προ- 
25 δεδειγμένον ἐπὶ τῆς ὑπερβολῆς ἴση ἐστὶν ἡ ΝΟ 

τῇ OH. 


1 


en 


------------------------ > 


2. MK EZ V; corr. Comm. 4, ΝΞΟ] ON EO Yi am p. 
6. OH] ZH V; corr, p. 7. μη'] p, om. V, m. 
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est, pentagonum ONZK M. erit igitur OMH = ΝΑΞΟ. 
εἰ MH rectae NX parallela est; ergo est NO = OH 
[Eucl. VI, 22 coroll.]. 


XLVIII. 


Si recta alterutram oppositarum contingens cum 
diametro concurrit, et per punctum contactus centrum- 
que producta recta alteram sectionem secat, quaecun- 
que recta in altera sectione ducitur contingenti par- 
allela, a recta illa producta in duas partes aequales 
secabitur. 

sint oppositae, quarum diametrus sit 4B, centrum 
autem ΙΟ, et sectionem .4 contingat K 4, ducaturque 
AT et producatur, in B autem sectione punctum ali- 
quod sumatur N, et per N rectae AK parallela duca- 
tur NH. dico, esse NO — OH. 

ducatur enim per E sectionem contingens E; 
EZ igitur rectae AK parallela est [u. Eutocius ad 

prop. XLIV]. quare 

etiam rectae N.H [Eucl. 

P 1, 30]. quoniam igitur 

7D Y BNH hyperbola est, 

cuius centrum est T, et 

contingit J E, et ducta 

est ΓΕ, in sectione 

autem sumptum est 

punctum N, et per id rectae AE parallela ducta est 

NH, propter id, quod de hyperbola antea demon- 
stratum est [prop. XLVII], erit NO = OH. 


Apollonius, ed, Heiberg. 10 
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μθ. 
᾿Κὰν παραβολῆς εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ 
διαμέτρω, καὶ διὰ μὲν τῆς ἁφῆς ἀχϑῇ παράλληλος τῇ 
διαμέτρω, ἀπὺ δὲ τῆς κορυφῆς ἀχϑῇ παρὰ τεταγμένως 
κατηγμένην, καὶ ποιηϑῇ, ὡς τὸ τμῆμα τῆς ἐφαπτο- 
μένης τὸ μεταξὺ τῆς ἀνηγμένης καὶ τῆς ἁφῆς πρὸς τὸ 
τμῆμα τῆς παραλλήλου τὸ μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς 
ἀνηγμένης, οὕτως εὐϑεῖά τις πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 
ἐφαπτομένης, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν 
διὰ τῆς ἁφῆς ἠγμένην εὐϑεῖαν παράλληλον τῇ δια- 
μέτρῳ, δυνήσεται τὸ περιεχόμενον ὀρθογώνιον ὑπὸ 
τῆς πεπορισμένης εὐθείας καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης 
ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ ἁφῇ. 
ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ MBT, ἐφαπτομένη 
15 δὲ ἡ T4, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ ΒΓ παράλληλος ἤχϑω 
ἡ ZAN, τεταγμένως δὲ ἀνήχϑω ἡ ZB, καὶ πεποιήσθω 
ὡς ἡ Ez πρὸς AZ, εὐθεῖά τις ἡ H πρὸς τὴν δι- 
πλασίαν τῆς TA, καὶ εἰλήφθω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ K, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ K τῇ rA παράλληλος 
20 ἡ ΚΑΠ. λέγω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς KA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
τῆς H καὶ τῆς AA, τουτέστιν ὅτι διαμέτρου οὔσης 
τῆς 44 ὀρϑία ἐστὶν ἡ H. 
κατήχϑωσαν γὰρ τεταγμένως «i 45, KNM. καὶ 
ἐπεὶ ἡ TA ἐφάπτεται τῆς τομῆς, τεταγμένως δὲ xuat- 
25 ἤκται 7 AF, ἴση ἐστὶν ἡ ΓΒ τῇ ΒΞ. ἡ δὲ ΒΞ τῇ 
ZA ἴση ἐστί’ καὶ ἡ ΓΒ ἄρα τῇ ZA ἐστιν ἴση. ὥστε 
καὶ τὸ ΕΓΒ τρίγωνον τῷ EZA τριγώνῳ. κοινὸν 
προσκείσθω τὸ 4ΕΒΜΝ σχῆμα τὸ ἄρα 4ΓΜΝ 


e 


1 


e 


1. u9'] p, om. V, m. 9 v. 5. κατηγμένη V; corr. Halley. 
9. Hic alicubi desiderari παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, iam Memus 
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XLIX. 


Si recta parabolam contingens cum diametro con- 
currit, per contactum autem recta diametro parallela 
ducitur, a uertice autem recta ordinate ductae par- 
allela, et fit, ut pars contingentis inter ordinate ductam 
punctumque contactus posita ad partem parallelae inter 
punctum contactus etordinate ductam positam, ita recta 
aliqua ad duplam contingentis, quaecunque recta a 
sectione [contingenti parallela] ad rectam per punctum 
contactus diametro parallelam ductam ducitur, qua- 
drata aequalis est rectangulo comprehenso recta ad- 
sumpta rectaque ab illa ad punctum contactus abscisa. 

sit parabola, cuius diametrus sit MBT, contingens 
autem Γ«Ί, et per 4 rectae BI parallela ducatur Z 4N, 
ordinate autem duca- 
tur ZB, et fiat 
E4:4Z = Η:2Γ4, 
sumaturque punctum 
aliquod K in sectione, 
per K autem rectae 
I'4 parallela ducatur 
ΚΑΠ. dico, esse 
KA*-—H»44, h.e. si AA diametrus sit, latus 
rectum esse H [prop. XI]. 

ordinate enim ducantur 4, KNM. et quoniam 
T4 contingit sectionem, 4Ξ autem ordinate ducta 
est, erit I'B — B [prop. XXXV]. est autem ΒΒ = Z4 
[Eucl. I, 34]; itaque etiam ΓΕ = Z4. quare etiam 


senserat, 16. πεποιείσθω V; corr p. 27. EZ 4] E Z 
corr. ex J m. 1 V. 28. προσκείσϑω] p; προκείσθω V. 
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τετράπλευρον τῷ ΖΜ παραλληλογράμμῳ ἐσεὶν ἴσον, 
τουτέστι τῷ ΚΠΜ τριγώνῳ. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ 
AIIMN τετράπλευρον' λοιπὸν ἄρα τὸ KAN τρίγωνον 
τῷ AT παραλληλογράμμῳ ἐστὶν ἴσον. καί ἐστιν ἴση 
ἡ ὑπὸ AAI γωνία τῇ ὑπὸ K AN* διπλάσιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ KAN τοῦ ὑπὸ AAT. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 
EA πρὸς AZ, ἡ H πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς TA, ἔστι 
δὲ καὶ ὡς ἡ EA πρὸς AZ, Κ΄ πρὸς AN, καὶ ὡς 
ἄρα ἡ H πρὸς την διπλασίαν τῆς D, ἡ Κ πρὸς 
AN. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ KA πρὸς AN, τὸ ἀπὸ KA πρὸς 
τὸ ὑπὸ KAN, ὡς δὲ ἡ H πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AT, 
τὸ ὑπὸ H, AA πρὸς τὸ δὶς ὑπὸ L'A: às ἄρα τὸ ἀπὸ 
KA πρὸς τὸ ὑπὸ KAN, τὸ ὑπὸ H, AA πρὸς τὸ δὶς 
ὑπὸ TAA. καὶ ἐναλλάξ ἴσον δέ ἐστι τὸ ὑπὸ KAN 
τῷ δὶς ὑπὸ TAA’ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ KA τῷ 
ὑπὸ H, 44. 


, 


ν΄. 

Ἐὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐϑεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ 
τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ, ἀπὸ δὲ 
τῆς κορυφῆς ἀναχϑεῖσα εὐϑεῖα παρὰ τεταγμένως κατ- 
ηγμένην συμπίπτῃ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου 
ἡγμένῃ εὐϑεία, καὶ xodi, ὡς τὸ τμῆμα τῆς ἐφαπτο- 
μένης τὸ μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς ἀνηγμένης πρὸς τὸ 
τμῆμα τῆς ἠγμένης διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου τὸ 
μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς ἀνηγμένης, εὐϑεῖά τις πρὸς 
τὴν διπλασίαν τῆς ἐφαπτομένης, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς 
ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένην 

6. τοῦ] p, corr. εχ τό m. 1 V, τῇ ο. 14. καί — 15. Γ4 4] 


rij 
bis V; corr. p. 11. ν΄] p, om. V, m.2 v. 21. κατηγμένη Vj 
corr, p. 
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ETB = EZZ4 [Eucl. VI, 19]. communis adiiciatur 
figura AEB MN; erit igitur AIMN = ZM = KIM 
(prop. XLII]. auferatur, quod commune est, quadran- 
gulum AIMN. erit igitur KAN = AT. est autem 
L AAT = L KAN [Eucl.I, 15]. itaque erit [u. Euto- 
cius] KA Xx AN — 244 Xx AT. et quoniam est 
EZ4:4Z = Η:2Γ4, est autem etiam [Eucl. VI, 4] 
EA4:4Z-- KA: AN, erit etiam H:2D4 = K 4: AN. 
uerum KA: AN = K P: KA»« AN, 


H:2I'4-—H»« 44:204» 44. 


itaque KÆ : KAX AN — H»« 44:2D4» 44. 
el permutando [Eucl. V, 16]; est autem 


KA» AN = 2?2r4 x 44. 
ergo etiam KÆ = H x 44. 


L. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum circuli 
contingens cum diametro concurrit, et per punctum 
contactus centrumque recta producitur, a uertice autem 
recta ordinate ductae parallela cum recta per punctum 
contactus centrumque ducta concurrit, et fit, ut pars 
contingentis inter punctum contactus et ordinate ductam 
posita ad partem rectae per punctum contactus centrum- 
que ductae inter punctum contactus et ordinate ductam 
positam, ita recta aliqua ad duplam contingentis, quae- 
cunque recta a seclione ad rectam per punctum con- 
tactus centrumque ductam contingenti parallela ducitur, 
quadrata aequalis erit spatio rectangulo rectae adsumptae 
adplicato latitudinem habenti rectam ab illa ad punctum 
contactus abscisam, in hyperbola figura excedenti simili 


150 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


εὐϑεῖαν παράλληλος τῇ ἐφαπτομένῃ, δυνήσεταί τι χωρίον 
ὀρϑογώνιον παρακείμενον παρὰ τὴν πορισθεῖσαν πλά- 
τος ἔχον τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ 
ἁφῇ ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ 
δ τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῆς διπλασίας τῆς μεταξὺ τοῦ 
κέντρου καὶ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς πορισϑείσης εὐϑείας, 
ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλου ἐλλεῖπον. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ AB, κέντρον δὲ τὸ I, ἐφαπτομένη δὲ 
10 ἡ AE, καὶ ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἡ ΓΕ 
ἐκβεβλήσϑω ἐφ᾽ 
ἑκάτερα, καὶ κεί- 
σθω τῇ ΕΓ ἴση 
15 ἡ ΓΚ, καὶ διὰ τοῦ 
B τεταγμένως ἀν- 
ήχϑω ἡ ΒΖΗ, 
διὰ δὲ τοῦ Ε τῇ 
ΕΓ πρὸς ὀρϑὰς 
20 ἤχϑω ἡ EO, καὶ 
γινέσϑω, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς EH, οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς την 
διπλασίαν τῆς EA, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἢ OK ἐκβεβλήσϑω, 
καὶ εἰλήφθω τι ἐπὶ τῆς τομῆς σημεῖον τὸ A, καὶ δι᾽ 
αὐτοῦ τῇ EA παράλληλος ἤχϑω ἡ AME, τῇ δὲ BH 
25 ἡ APN, τῇ δὲ EO ἡ ΜΠ. λέγω, ὅτι τὸ ἀπὸ AM 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΕΜΠ. 
ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Γ τῇ ΚΠ παράλληλος ἡ TEO. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ET τῇ ΓΚ, ὡς δὲ ἡ ΕΓ πρὸς 
KI, ἡ ΕΣ πρὸς ΣΘ, ἴση ἄρα καὶ ἡ ΕΣ τῇ ΣΘ. 


31. ZE] ; ΞΕ Vv; corr. postea V. EH] p; H Vv; 
corr. postea v. 
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spatio comprehenso dupla rectae inter centrum punctum- 
que contactus positae et recta adsumpia, in ellipsi 
autem circuloque eadem deficienti. 

sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit ΑΒ, centrum autem I, contingatque 
4Ε, et ducta ΓΕ producatur in utramque partem, 
ponaturque ΓΚ — ET, et per B ordinate ducatur 
BZH, per E autem ad ET perpendicularis ducatur 
ΕΘ, et fiat ZE: EH = EO:2EZ, ductaque ΘΚ 
producatur, sumatur autem in sectione punctum aliquod 


4, et per id rectae E parallela ducatur 4 ΜΞ, rectae 
BH autem parallela APN, et rectae ΕΘ parallela MII. 
dico, esse AM? = EM Xx ΜΠ. 

per I' enim rectae KII parallela ducatur ΓΣΟ. 
et quoniam est Er = TK, et ET: KT = EZ: Ze 
[Eucl. VI, 2], erit etiam EZ — ZO. et quoniam est 
ΖΕ:ΕΗ--ΘΕ:2Ε4, οἱ EX = ΕΘ, erit 

ZE: EH = ΣΕ: EJ. 
est autem 
ZE: EH = AM: ΜΡ [Eucl. VI, 4); 
itaque AM: MP = ΣΕ:Ε-4. et quoniam demon- 
strauimus [prop. XLIII], esse in hyperbola 
PNT = HBT 4 ANA, 
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καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς EH, ἡ ΘΕ πρὸς τὴν 
διπλασίαν τῆς Ed, καί ἐστι τῆς ΕΘ ἡμίσεια ἡ ΕΣ, 
ἔστιν ἄρα, ὡς η ΖΕ πρὸς ΕΗ, ἡ ΣΕ πρὸς ΕΔ. ὡς 
δὲ ἡ ΖΕ πρὸς ΕΗ, ἡ AM πρὸς MP" ὡς ἄρα ἡ AM 
δ πρὸς MP, ἡ ΣΕ πρὸς EA. καὶ ἐπεὶ τὸ PNT τρί- 
yovov τοῦ ΗΒΓ τριγώνου, τουτέστι τοῦ TAE, ἐπὶ 
μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖξον ἐδείχϑη, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τοῦ κύκλου ἔλασσον τῷ ANE, κοινῶν ἀφαιρεϑέν- 
των ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς τοῦ τε ΕΓ τριγώνου 
10 καὶ τοῦ NPMA τετραπλεύρου, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τοῦ κύκλου τοῦ MAT τριγώνου, τὸ AMP τρί- 
yovov τῷ MEAR τετραπλεύρῳ ἐστὶν ἴσον. καί ἐστι 
παράλληλος ἡ ΜΞ τῇ ΔΕ, ἡ δὲ ὑπὸ AMP τῇ ὑπὸ 
EMA ἐστιν ἴση: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ AMP τῷ 
15 ὑπὸ τῆς EM καὶ συναμφοτέρου τῆς EA, ΜΒ. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ MT πρὸς ΓΕ, ἤ τε ΜΒ πρὸς EA 
καὶ ἡ MO πρὸς ΕΣ, ὡς ἄρα ἡ MO πρὸς ΕΣ, ἡ ΜΞ 
πρὸς AE. καὶ συνϑέντι, ὡς συναμφότερος ἡ MO, ΣΕ 
πρὸς ΕΣ, οὕτως συναμφότερος ἡ ΜΞ, EA πρὸς Ef: 
90 ἐναλλάξ, ὡς συναμφότερος ἡ MO, ΣΕ πρὸς συναμφό- 
τερον τὴν ΞΜ, Ez, ἡ ΣΕ πρὸς EZ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
συναμφότερος ἡ MO, ΕΣ πρὸς συναμφότερον τὴν 
ΜΞ, 4 E, τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς MO, ΕΣ καὶ τῆς 
ΕΜ πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς MA, EAJ καὶ 
25 τῆς ΕΜ, ὡς δὲ ἡ ΣΕ πρὸς Ed, ἡ ΖΕ πρὸς EH, 
τουτέστιν ἡ AM πρὸς MP, τουτέστι τὸ ἀπὸ AM πρὸς 
τὸ ὑπὸ 4ΜΡ' ὡς ἄρα τὸ ὑπὶ συναμφοτέρου τῆς 
ΜΟ, ΕΣ καὶ τῆς ΜΕ πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου 
τῆς ΜΞ, EA καὶ τῆς EM, τὸ ἀπὸ AM πρὸς τὸ ὑπὸ 


3. ἐστι] ἐστιν V; corr. pe. 19, τῷ] τό V; corr. p. 
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h.e. PNT' =T 4E -4 ANS [u. Eutocius ad prop. XLIII), 
in ellipsi autem cireuloque PNT = ΗΒΓ.-- ANS, 
h. e. [α. ibidem] PNT + 4NAX = ΓΑΕ, ablatis, quae 
communia sunt, in hyperbola Ers εἰ NPM5, in 
ellipsi autem cireuloque MAT, erit AMP = MEZ X. 
est autem MA rectae AE parallela, et 
L AMP = EMX [Eucl. I, 15]; 

itaque erit [u. Eutocius ad prop. XLIX] 

AM »« MP — EMX (EA + MX). 
et quoniam est 

MT:TE = MÄ: E4, ΜΓ:ΓΕ-Ξ MO: ΕΣ 
[Eucl. VI, 4], erit 
MO: EE = MÄ: AE. 

et componendo [Eucl. V, 18] 

MO + ZE: EE = Mä +4 EZ:EZA,; 
permutando [Eucl. V, 16] 

MO 4+ £E: M 4+ Ed = ZE: EJ. 
est autem 

MO + EZ: ΜΕ -- AE = (MO + ΕΣ) 
" x EM:(ME-- Ε4})»ς EM, 
ZE:EA4-—ZE:EH = AM: MP [Εις], VI, 4] 
= 4M*: AM Xx MP; 
itaque erit 
(MO + EZ) Xx ME:(M -+4 E4) x EM 
^ = AM?: AM Xx MP. 
et permutando 
(MO + EE) x ME: Μ 43 

= (M4 EJ)xXME:AMXx MP [Euc V, 16]. 


10 


— 
[^] 


20 


25 
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AMP. καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 
MO, ΕΣ καὶ τῆς ΜΕ πρὸς τὸ ἀπὸ MA, οὕτως τὸ 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΜΞ, EA καὶ τῆς ΜΕ πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΜΡ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ AMP τῷ ὑπὸ τῆς ME 
καὶ συναμφοτέρου τῆς ΜΞ, ΕΔ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ 
AM τῷ ὑπὸ EM καὶ συναμφοτέρου τῆς MO, EZ. καί 
ἐστιν ἡ μὲν ΣΕ τῇ ZO ἴση, ἡ δὲ XO τῇ ΟΠ: ἴσον 
ἄρα τὸ ἀπὸ AM τῷ ὑπὸ ΕΜΠ. 


, 


να. 


Εὰν ὁποτερασοῦν τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖα ἐπι- 
ψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ μὲν τῆς ἁφῆς 
καὶ τοῦ κέντρου ἐκβληϑῇ τις εὐϑεῖα ἕως τῆς ἑτέρας 
τομῆς, ἀπὸ δὲ τῆς κορυφῆς εὐϑεῖα ἀναχϑῇ παρὰ τε- 
ταγμένως κατηγμένην καὶ συμπίπτῃ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς 
καὶ τοῦ κέντρου ἡγμένῃ εὐθεία, καὶ γενηϑῇ, ὡς τὸ 
τμῆμα τῆς ἐφαπτομένης τὸ μεταξὺ τῆς ἀνηγμένης καὶ 
τῆς ἁφῆς πρὸς τὸ τμῆμα τῆς ἡγμένης διὰ τῆς ἁφῆς 
καὶ τοῦ κέντρου τὸ μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς ἀν- 
ηγμένης, εὐϑεῖά τις πρὺς τὴν διπλασίαν τῆς ἐφαπτο- 
μένης, ἥτις ἂν ἐν τῇ ἑτέρα τῶν τομῶν ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν 
διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένην εὐϑεῖαν παρ- 
άλλήηλος τῇ ἐφαπτομένῃ, δυνήσεται τὸ παρακείμενον 
ὀρϑογώνιον παρὰ τὴν προσπορισθεῖσαν πλάτος ἔχον 
τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ ἁφῇ ὑπερ- 
βάλλον εἴδει ὁμοίῳ τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῆς μεταξὺ 
τῶν ἀντικειμένων καὶ τῆς προσπορισϑείσης εὐθείας. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διέμετρος ἡ AB, κέντρον 


2. ἀπό] ὑπό V; corr. p (ἀπὸ τῆς). 9. va'] p, om. V, 
m. 2 v, 14, κατηγμένη V; corr, p. 23. προσπορισϑεῖσαν} 
scripsi; προπορισϑεῖσαν 
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est autem 
AM» MP = MEX (M 4+ Ed); 
quare etiam 
AM? = EM >x (MO + EZ). 
et EE = Z0, ZO = OI [Eucl. I, 34]. ergo 
AM? = EM Xx MII. 


LI. 


Si recta alterutram oppositarum contingens cum 
diametro concurrit, et per punctum contactus centrum- 
que recta usque ad alteram sectionem producitur, a uer- 
tice autem recta ordinate ductae parallela ducitur et cum 
recta per punctum contactus centrumque ducta con- 
currit, et fit, ut pars contingentis inter ordinate ductam 
punctumque contactus posita ad partem rectae per 
punctum contactus centrumque ductae inter punctum 
contactus et ordinate ductam positam, ita recta aliqua ad 
duplam contingentis, quaecunque recta in alterutra 
sectione ad rectam per punctum contactus centrumque 
ductam contingenti parallela ducitur, quadrata aequalis 
erit rectangulo rectae adsumptae adplicato latitudinem 
habenti rectam ab illa ad punctum contactus abscisam 
excedenti figura simili spatio comprehenso recta inter 
oppositas posita rectaque adsumpta. 

sint oppositae, quarum diametrus sit ΑΒ, centrum 
autem E, et sectionem B contingens ducatur T'A, 
ducaturque I'E et producatur, ordinate autem ducatur 
BAH, et fiat 4D: I'H = Κ:2ΙΓ4. iam rectas in 
sectione BI'rectae T'A parallelas ad Er productam 
ductas quadratas aequales esse spatiis rectae K ad- 
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δὲ τὸ E, καὶ ἤχϑω τῆς B τομῆς ἐφαπτομένη ἡ rA, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΕ καὶ ἐκβεβλήσϑω, καὶ ἤχϑω τε- 
ταγμένως ἡ BAH, καὶ πεποιήσϑω, ὡς ἡ AT πρὸς ΓΗ, 
εὐθεῖά τις ἡ K πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς D. 

5 ὅτι μὲν οὖν al ἐν τῇ ΒΓ τομῇ παράλληλοι τῇ D 
ἐπὶ τὴν ἐπ᾽ εὐθείας τῇ ΕΓ δύνανται τὰ παρὰ τὴν K 
παρακείμενα χωρία πλάτη ἔχοντα την ἀπολαμβανομένην 
ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς τῇ ἁφῇ ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ τῷ 
ὑπὸ ΓΖ, K, φανερόν’ διπλασία γάρ ἐστιν ἡ ZI" τῆς ΓΕ. 

10 λέγω δή, ὅτι καὶ ἐν τῇ ZA τομῇ τὸ αὐτὸ συμ- 
βήσεται. 
ἤχθω γὰρ διὰ τοῦ Ζ ἐφαπτομένη τῆς AZ τομῆς 
ἣ MZ, καὶ τεταγμένως ἀνήχϑω 7 ASN. καὶ ἐπεὶ 
ἀντικείμεναί εἶσιν αἱ BI, 42, ἐφαπτόμεναι δὲ αὐτῶν 
15 αἱ I1, ΜΖ, ἴση ἄρα καὶ παράλληλός ἐστιν ἡ TrA 
τῇ MZ. ἴση δὲ καὶ ἡ ΓΕ τῇ ΕΖ' καὶ ἡ EA ἄρα 
τῇ ΕΜ ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AT πρὸς ΓΗ, 
ἡ K πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς Γ4, τουτέστι τῆς ΜΖ, 
καὶ ὡς ἄρα 7 ΞΖ, πρὸς ΖΝ, ἡ K πρὸς τὴν διπλασίαν 
90 τῆς MZ. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ AZ, ἧς διάμετρος 
ἡ AB, ἐφαπτομένη δὲ ἡ MZ, καὶ τεταγμένως ἦκται 
ù ΑΝ, καί ἐστιν, ὡς ἡ ΞΖ πρὸς ΖΝ, ἡ K πρὸς τὴν 
διπλασίαν τῆς Z M, ὅσαι ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς παράλληλοι 
τῇ ZM ἀχϑῶσιν ἐπὶ τὴν ἐπ᾽ εὐθείας τῇ EZ, δυνήσονται 
τὸ περιεχόμενον ὀρθογώνιον ὑπὸ τῆς K εὐϑείας καὶ 
τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς τῷ Z σημείῳ 
ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ ΓΖ, Κ. 


οι 


3. ο. V; corr. p. 18. AAN] ANA V; corr. p. 

18. ἡ K] HK V; corr. V, 22. 7 K] cp, HK V, 'ged corr. 
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plicatis latitudines habentibus rectas ab ipsis ad 
punctum contactus abscisas excedentibus figura simili 
spatio ΓΖ >< K, manifestum est [prop. L]; nam 
ZT = 2ΓΕ [prop. XXX]. 
dico igitur, idem etiam in sectione Z.4 adcidere. 
per Z enim sectionem 42 contingens ducatur MZ, 
ordinateque ducatur ΔΞΝ. et quoniam oppositae sunt 
AK BI, 47, contingunt au- 
tem eas l'J, MZ, aequa- 
les et parallelae erunt 
ΔΑ rd, MZ [uv Eutocius 
ad prop. XLIV]. uerum 
etiam ΓΕ — EZ; quare 
£z eliam 54 = EM [Eucl. 
1,4]. et quoniam est 4D: IH = K:2r4 = K:2 MZ, 
erit etiam [Eucl. VI, 4] SZ: ZN = K:2MZ. quon- 
iam igitur 4Z hyperbola est, cuius diametrus est 4 B, 
contingens autem MZ, et ordinate ducta est AN, est 
autem 
BZ:IZN =K:2ZM, 
quaecunque rectae a sectione ad EZ productam rectae 
ZM parallelae ducuntur, quadratae aequales erunt 
rectangulo comprehenso recta K rectisque ab ipsis ad 
Z punctum abscisis excedenti figura simili spatio 
IZ >x< K [prop. L]. 


1) Uerba ἴση δέ lin. 16 — ἐστιν ἴση lin. 17 prorsus in- 
utilia sunt, 
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4εδειγμένων δὲ τούτων συμφανές, ὅτι ἐν μὲν τῇ 
παραβολῇ ἑκάστη τῶν παρὰ τὴν ἐκ τῆς γενέσεως διά- 
µετρον ἐπαγομένων εὐθειῶν διάμετρός ἐστιν, ἐν δὲ 
τῇ ὑπερβολῇ καὶ τῇ ἐλλείψει καὶ ταῖς ἀντικειμέναις 
5 ἑκάστη τῶν διὰ τοῦ κέντρου ἀγομένων εὐϑειῶν, καὶ 
διότι ἐν μὲν τῇ παραβολῇ, al καταγόµεναι ἐφ᾽ ἑκάστην 
τῶν διαμέτρων παρὰ τὰς ἐφαπτομένας τὰ παρὰ τὴν 
αὐτὴν παρακείμενα ὀρϑογώνια δυνήσονται, ἐν δὲ τῇ 
ὑπερβολῇ καὶ ταῖς ἀντικειμέναις τὰ παρὰ τὴν αὐτὴν 
10 παρακείμενα χωρία καὶ ὑπερβάλλοντα τῷ αὐτῷ εἴδει, 
ἐν δὲ τῇ ἐλλείψει τὰ παρὰ τὴν αὐτὴν παρακείμενα 
καὶ ἐλλείποντα τῷ αὐτῷ εἴδει, καὶ διότι πάντα, ὅσα 
προδέδεικται περὶ τὰς τομὰς συμβαίνοντα συμπαρα- 
βαλλομένων τῶν ἀρχικῶν διαμέτρων, καὶ τῶν ἄλλων 
15 διαμέτρων παραλαμβανομένων τὰ αὐτὰ συμβήσεται. 


νβ΄. 

Εὐϑείας δοθείσης ἐν ἐπιπέδῳ καθ ἓν σημεῖον 
πεπερασμένης εὑρεῖν ἐν τῷ ἐπιπέδῳ κώνου τομὴν τὴν 
καλουμένην παραβολήν, ἧς διάμετρος ἡ δοϑεῖσα εὐϑεῖα, 

90 κορυφὴ δὲ τὸ πέρας τῆς εὐϑείας, ἥτις δὲ ἂν ἀπὸ τῆς 
τομῆς καταχϑῇ ἐπὶ τὴν διάμετρον ἐν δοϑείσῃ γωνία, 
δυνήσεται τὸ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ὑπό τε τῆς ἀπο- 
λαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς 
καὶ ἑτέρας τινὸς δοθείσης εὐϑείας. 

οὗ ἔστω θέσει δεδομένη εὐθεῖα ἡ AB πεπερασμένη 
κατὰ τὸ A, ἑτέρα δὲ ἡ TA τῷ μεγέθει, ἡ δὲ δοθεῖσα 
γωνία ἔστω πρότερον ὀρθή' δεῖ δὴ εὑρεῖν ἐν τῷ vxo- 


1. πόρισμα add, p. 8. ἀγομένων p. 18. συµπαρα- 
βαλλομένων] συμπαραλαμβανομένων Halley, 16. v8'] p, om. V, 
m. 2 v. 38, αὐτῆς] Cp, αὐτῆ supra scripto ο m. 1 V. 
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His autem demonstratis simul adparet, in parabola 
omnes rectas diametro originali parallelas diametros 
esse [prop. XLVI], in hyperbola autem et ellipsi et 
oppositis omnes rectas per centrum ductas [prop. 
XLVII—XLVIII], et in parabola rectas ad singulas 
diametros contingentibus parallelas ductas quadratas 
aequales esse rectangulis adplicatis eidem rectae 
[prop. XLIX], in hyperbola autem oppositisque spatiis 
eidem rectae adplicatis et eadem figura excedentibus 
[prop. L—LI], in ellipsi autem spatiis eidem rectae 
adplieatis et eadem figura deficientibus [prop. L], et 
omnia, quae antea demonstrauimus in sectionibus ad- 
cidere adhibitis diametris principalibus, etiam ceteris 
diametris adsumptis eadem adcidere. 


LII. 


Data in plano recta in uno puncto terminata in plano 
inuenire coni sectionem, parabola quae uocatur, ita ut eius 
diametrus sit data recta, uertex autem terminus rectae, et 
quaecunque recta a sectione in dato angulo ad diametrum 
ducitur, quadrata aequalis sit rectangulo comprehenso 
recta ab ea ad uerticem sectionis abscisa aliaque recta data. 

positione data sit recta 4 B in A terminata, magni- 
tudine autem alia 1.4, angulus autem datus prius sit 
rectus. oportet igitur in plano subiacenti parabolam 
inuenire, ita ut eius diametrus sit 4 B, uertex autem 4, 
latus autem rectum I'Z, et rectae ordinate ductae in 
recto angulo ducantur, h. e. ita ut 4Β axis sit. 

producatur ΑΒ ad E, et sumatur ΓΗ = iA, 


εἰ sit EA ΓΗ, sumatur autem ®© media rectarum 
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κειμένῳ ἐπιπέδῳ παραβολήν, ἧς διάμετρος μὲν ἡ AB, 
κορυφὴ δὲ τὸ A, ὀρθία δὲ ἡ TA, αἱ δὲ καταγόμεναι 
τεταγμένως ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχϑήσονται, τουτέστιν 
ἵνα ἄξων ᾖ ἡ AB. 

5 ἐκβεβλήσθω ἡ AB ἐπὶ τὸ E, καὶ εἰλήφθω τῆς TA 
τέταρτον μέρος 7] ΓΗ, τῆς δὲ ΓΗ μείζων ἔστω ἡ E A, 
καὶ τῶν D4, ΕΑ μέση ἀνάλογον εἰλήφϑω ἡ O. ἔστιν 
ἄρα ὡς 7 TA πρὸς Ε, τὸ ἀπο Θ πρὸς τὸ ἀπὸ E A. 
ἡ δὲ Γ4 τῆς EA ἐλάττων ἐστὶν ἢ τετραπλασία" καὶ 

10 τὸ ἀπὸ Θ ἄρα τοῦ ἀπὸ EA ἔλαττόν ἐστιν ἢ τετρα- 
πλάσιον. 17 Θ ἄρα τῆς EA ἐλάττων ἐστὶν ἢ διπλῆ 
ὥστε δύο «l EA τῆς © μείξονές εἰσι. δυνατὸν ἄρα 
ἐστὶν ἐκ τῆς © καὶ δύο τῶν EA τρίγωνον συστήσασθαι. 
συνεστάτω τοίνυν ἐπὶ τῆς EA τρίγωνον τὸ EAZ 

15 ὀρϑὸν πρὸς τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον ὥστε ἴσην εἶναι 
τὴν μὲν EA τῇ AZ, τὴν δὲ Θ τῇ ΖΕ, καὶ ἤχϑω τῇ 
μὲν ΖΕ παράλληλος ἡ AK, τῇ δὲ EA ἡ ΖΚ, καὶ 
νοείσθω κῶνος, οὗ κορυφὴ τὸ Z σημεῖον, βάσις δὲ ὁ 
περὶ διάμετρον τὴν KA κύκλος ὀρϑὸς ὦν πρὸς τὸ διὰ 

90 τῶν AZK ἐπίπεδον. ἔσται δὴ ὀρθὸς ὁ κῶνος' ἴση 
γὰρ ἡ AZ τῇ ΖΚ. τετμήσϑω δὲ ὁ κῶνος ἐπιπέδῳ 
παραλλήλῳ τῷ KA κύκλῳ, καὶ ποιείτω τομὴν τὸν ΜΝΞ 
κύκλον, ὀρθὸν δηλονότι πρὸς τὸ διὰ τῶν MZN ἐπί- 
πεδον, καὶ ἔστω τοῦ MNA κύκλου καὶ τοῦ MZN 

95 τριγώνου κοινὴ τομὴ ἢ ΜΝ: διάμετρος ἄρα ἐστὶ τοῦ 
κύκλου. ἔστω δὲ τοῦ ὑποκειμένου ἐπιπέδου καὶ τοῦ 
κύκλου κοινὴ τομὴ ἡ ZA. ἐπεὶ οὖν ὁ MNA κύκλος 
ὀρϑός ἐστι πρὸς τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον, ὀρϑὸς δέ 
ἐστι καὶ πρὸς τὸ MZN τρίγωνον, ἡ κοινὴ ἄρα αὐτῶν 


10. ἄρα] scripsi; 4 V. ἔλαττον] ἐλάττων V; corr. Halley. 
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Γ4, EA proportionalis, itaque Γ4:Ε4 = 09? : ΕΑ" 
[Eucl. V .def. 9]. est autem Γ4 — 4E 4; quare etiam 
Θ᾽ < AE 45; itaque Θ < 2E 4; quare EA + EA 0. 
itaque fieri potest, ut ex Θ et duabus ΕΑ triangulus 
construatur [Eucl. I, 22]. construatur igitur in EA 
triangulus EAZ ad planum subiacens perpendicularis, 


A 


ud 


N 
ita ut sit EA = AZ et O — ZE, et ducatur AK 
rectae ZE, ZK autem rectae Ε 4 parallela, et fingatur 
conus, cuius uertex sit punctum Z, basis autem cir- 
culus circum KA diametrum descriptus ad planum 
per rectas 47, ZK perpendicularis. hic igitur conus 
rectus erit [def. 3]; nam 4Z = ZK. secetur autem 
conus plano circulo KA parallelo, quod sectionem 
efficiat circulum MN [prop. IV), perpendicularem 
scilicet ad planum rectarum ΜΖ, ZN, et circuli MNA 
itriangulique MZN communis sectio sit MN; diametrus 
igitur erit circuli. communis autem sectio plani 
subiacentis circulique sit 54. quoniam igitur MNẸ 
circulus ad planum subiacens perpendicularis!) est, 


1) Hoc quidem falsum est; neque enim MN X aà planum 
subiacens perpendicularis esse potest. hoc intellegens Halleius 
scripsit lin. 28 sq.: ὀρθός ἐστι πρὸς τὸ MZN τρίγωνον, ὀρϑὸν 

Apollonius, ed. Heiberg. 11 
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τομὴ ἡ ZA ὀρθή ἐστι πρὸς τὸ MZN τρίγωνον, tovt- 
dote τὸ KZA καὶ πρὸς πάσας ἄρα τὰς ἁπτομένας 
αὐτῆς εὐθείας καὶ οὔδας ἐν τῷ τριγώνῳ ὀρθή ἐστιν" 
ὥστε καὶ πρὸς ἑκατέραν τῶν MN, AB. πάλιν ἐπεὶ 
ὕ κῶνος, οὗ βάσις μὲν ὁ ΜΝ/Ξ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Z 
σημεῖον, τέτμηται ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ πρὸς τὸ MZN τρί- 
γωνον, καὶ ποιεῖ τομὴν τὸν MNA κύκλον, τέτμηται 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τῷ ὑποκειμένῳ τέμνοντι τὴν 
βάσιν τοῦ κώνου xav εὐθεῖαν τὴν E 4 πρὸς ὀρϑὰς 
10 οὖσαν τῇ MN, ἢ κοινή ἐστι τομὴ τοῦ τε MN X κύκλου 
καὶ τοῦ MZN τριγώνου, ἡ δὲ κοινῇ τομὴ τοῦ vxo- 
κδιμένου ἐπιπέδου καὶ τοῦ MZN τριγώνου ἡ AB 
παράλληλός ἐστι τῇ ZK M πλευρᾷ τοῦ κώνου, ἡ ἄρα 
γινομένη ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ τομὴ τοῦ κώνου 
16 παραβολή ἐστι, διάμετρος δὲ αὐτῆς ἡ ΑΒ, αἱ δὲ xar- 
αγόμεναι ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ τὴν AB τεταγμένως ἐν 
ὀρϑῇ καταχθήσονται γωνίᾳ: παράλληλοι γάρ εἶσι τῇ 
AKA πρὸς ὀρϑὰς οὔσῃ τῇ AB. καὶ ἐπεὶ af τρεῖς dva- 
λογόν εἶσιν αἱ Γ4, O, ΕΑ, ἴση δὲ ἡ μὲν EA τῇ AZ 
30 καὶ τῇ ΖΚ, ἡ δὲ Θ τῇ EZ καὶ τῇ AK, ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ TA πρὸς AK, ἡ ΑΚ πρὸς AZ. καὶ ὡς ἄρα ἡ 
Γ4 πρὸς AZ, τὸ ἀπὸ AK πρὸς τὸ ἀπὸ AZ, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ AZK. ὀρϑία ἄρα ἐστὶν ἡ TA τῆς τομῆς' 
τοῦτο γὰρ δέδεικται ἐν τῷ ια΄ ϑεωρήματι. 
25 vy’. 
Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων μὴ ἔστω ἡ δοθεῖσα γωνία 
ὀρθή, καὶ κείσϑω αὐτῇ ἴση ἡ ὑπὸ Θ AE, καὶ τῆς ΓΘ 


I. ie γωνίαι V (qui alibi fere ı omittit, raro ad- 
scriptum habet); corr. p. 24. ια΄] à: Vv; corr p. 25. 
sy] cum Eutocio, om. V; »y mg. p. 
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idem autem ad triangulum MZN perpendicularis est, 
communis eorum sectio A perpendicularis est ad 
triangulum MZN [Eucl. ΧΙ, 19], h. e. ad KZ 4; quare 
etiam ad omnes rectas eam tangentes et in triangulo 
positas perpendicularis est [Eucl. XI def. 3]. itaque 
eliam ad utramque MN, AB perpendicularis est. 
rursus quoniam conus, cuius basis est MNA circulus, 
uertex autem Z punctum, plano sectus est ad trian- 
gulum MZN perpendiculari, quod sectionem efficit 
circulum M.N,S, uerum etiam alio plano sectus est, 
subiacenti scilicet, basim coni secundum rectam. 4 
secanti perpendicularem ad MN, quae communis est 
sectio circuli MN 5 triangulique MZN, et 4 Β commu- 
nis sectio plani subiacentis triangulique MZN lateri 
coni ZKM parallela est, sectio coni in plano subia- 
centi orta parabola est, diametrus autem eius 4B 
[prop. XI], et rectae a sectione ad 4 B ordinate ductae 
in angulo recto ducentur; nam parallelae sunt rectae X 4 
ad 4 Β perpendiculari. et quoniam est 7:0 — 6: E A4, 
et EA = AZ = ZK, 0 = EZ = AK, erit 
I4: AK = AK: AZ. 

quare etiam Γ4: AZ = AK? : AZ? [Eucl. V def. 9] 
= AK? : AZ >X< ZK. ergo I'Z latus rectum sectionis 
est; hoc enim in propositione XI demonstratum est. 


LIH. 
lisdem suppositis ne sit rectus datus angulus, 
eique aequalis ponatur L 9.4 E, sit autem 46 = 4 IZ, 


δὲ καὶ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον πρὸς τὸ MZN τρέγωνον (prae- 
eunte Memo). quae mutatio cum parum probabilis sit, prae- 
tulerim uerba ἐπεὶ οὖν lin. 27 — ερίγωνον lin. 29 delere; sed 
fortasse interpolatio peius etiam grassata est. etiam uerba rovr- 
έστι τὸ KZ A p. 162 lin. 1—2 inutilia sunt. 

113 
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ἔστω ἡμίσεια ἡ AO, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ τὴν AE 
κάθετος ἤχϑω ἡ OE, καὶ διὰ τοῦ E τῇ ΒΘ παρά;- 
ληλος ἡ EA, καὶ ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὴν EA κάθετος 
7490 7 AA, καὶ τετμήσϑω ἡ EA δίχα κατὰ τὸ K, 
5 καὶ ἀπὸ τοῦ K τῇ EA πρὸς ὀρθὰς ἤχϑω ἡ KM καὶ 
ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὰ Z, H, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AA ἴσον 
ἔστω τὸ ὑπὸ AKM. καὶ δύο δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν 
AK, ΚΜ, τῆς μὲν KA θέσει πεπερασμένης κατὰ τὸ 
K, τῆς δὲ ΚΜ μεγέθει, καὶ γωνίας ὀρϑῆς γεγράφϑω 
10 παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ KA, κορυφὴ δὲ τὸ K, 
ὀρθία δὲ ἡ KM, ὡς προδέδεικται' ἥξει δὲ διὰ τοῦ 
4 διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ἀπὸ 4.4 τῷ ὑπὸ AKM, καὶ 
ἐφάψεται τῆς τομῆς ἡ EA διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν EK 
τῇ ΚΛ. καί ἐστιν ἡ OQA τῇ EKA παράλληλος: ἡ 
15 Θ ΔΒ διάμετρος ἄρα ἐστὶ τῆς τομῆς, al δὲ ἐπ᾽ αὐτὴν 
ἀπὸ τῆς τομῆς καταγόμεναι παράλληλοι τῇ 4Ε δίχα 
τμηϑήσονται ὑπὸ τῆς AB. καταχϑήσονται δὲ ἐν γω- 
vig τῇ ὑπὸ QAE. καὶ ἐπεὶ ἴσῃ ἐστὶν ἡ ὑπὸ AEO 
γωνία τῇ ὑπὸ AHZ, κοινὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ A, ὅμοιον 
20 ἄρα ἐστὶ τὸ AQE τρίγωνον τῷ AHZ. ὡς ἄρα ἡ 
OA πρὸς EA, ἡ ZA πρὸς AH: ὡς ἄρα ἡ διπλασία 
τῆς AO πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΑΕ, ἡ ZA πρὸς 
AH. ἡ δὲ L4 τῆς ΘΑ διπλῆ: ὡς ἄρα ἡ ZA 
πρὸς AH, ἡ ΙΓ. πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AE. 
25 διὰ δη τὰ δεδειγµένα ἐν τῷ u9' ϑεωρήματι ὀρϑία ἐστὶν 
ἡ rA. 


, 11 δέ] (alt) fort. δή. 13. EK] EKT V; corr. p. 15. 
ἄρα διάµετρος p, Halley. 18. 694 E — 19. τῇ ὑπό] bis V; 
corr. p. 
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et a € ad AE perpendicularis ducatur ΘΕ, per E 
autem rectae ΒΘ parallela EA, et ab 4 ad EA 
perpendicularis ducatur 44, EA autem in K in duas 
partes aequales sece- 
ai 6 B iur, et à K ad EA 
perpendicularis duca- 
tur K M producaturque 
ad Z, H, et sit 
AK Xx KM = A 4. 
datis autem duabus 
2 rectis AK, KM, qua- 
rum KA positione 
data est ad K termi- 
nata, KM autem ma- 
gnitudine, et angulo recto describatur parabola, cuius 
diametrus sit K 4, uertex autem K, et latus rectum K M, 
ita ut supra demonstratum est [prop. LII]; per 4 igitur 
ueniet, quia AK >x< KM = 4 [prop. XI], οἱ EA 
sectionem continget, quia EK = K A [prop. XXXIII]. 
et QA rectae EKA parallela est; itaque 6.4 B dia- 
inetrus sectionis est, et rectae a sectione ad eam ductae 
rectae AE parallelae ab 4B in binas partes aequales 
secabuntur [prop. XLVI]. ducentur autem in angulo 
QAE [Eucl. I, 29]. et quoniam est / AEO = ΑΗ͂Ζ, 
communis autem angulus ad Α΄ positus, erit 
AOE AHZ. 
quare [Eucl. VT, 4] 94: E4 — 24: ΑΗ. itaque 
240:24E-2ZA4:4H [Eucl V, 15]. est autem 
Γ4-264; itaque Z4: 4H -—D4:24E. ergo 
propter ea, quae in propositione XLIX demonstrata 
sunt, T4 latus rectum est. 


4 
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νδ΄. 

Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρθὰς 
ἀλλήλαις τῆς ἑτέρας ἐκβαλλομένης ἐπὶ ταὐτὰ τῇ ὀρϑῇ 
γωνίᾳ εὑρεῖν ἐπὶ τῆς προσεκβληϑείσης κώνου τομὴν 

ὅ τὴν καλουμένην ὑπερβολὴν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ταῖς 
εὐϑείαις, ὅπως ἡ μὲν προσεκβληϑεῖσα διάμετρος εἴη 
τῆς τομῆς, κορυφὴ δὲ τὸ πρὸς τῇ γωνία σημεῖον, 
ἥτις δὲ ἂν καταχϑῇ ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ τὴν διάμετρον 
γωνίαν ποιοῦσα ἴσην τῇ δοθείσῃ, δυνήσεται παρα- 

10 κείμενον ὀρθογώνιον παρὰ τὴν ἑτέραν εὐϑεῖαν πλάτος 
ἔχον τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπὸ τῆς κατηγμένης πρὸς 
τῇ κορυφῇ ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ καὶ ὁμοίως κειμένῳ 
τῷ ὑπὸ τῶν ἐξ ἀρχῆς εὐϑειῶν. 

ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι δύο εὐϑεῖαι πεπερασμέναι 

16 πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις αἱ AB, ΒΓ, καὶ ἐκβεβλήσθω ἡ 
ΑΒ ἐπὶ τὸ 4: δεῖ δὴ εὑρεῖν ἐν τῷ διὰ τῶν ΑΒΓ 
ἐπιπέδῳ ὑπερβολήν, ἧς διάμετρος μὲν ἔσται ἡ ABA, 
κορυφὴ δὲ τὸ B, ὀρϑία δὲ ἡ ΒΓ, al δὲ καταγόμεναι 
ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ τὴν BA ἐν τῇ δοϑείσῃ γωνία 

90 δυνύσονται τὰ παρὰ τὴν ΒΓ παρακείμενα πλάτη 
ἔχοντα τὰς ἀπολαμβανομένας ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς τῷ B 
ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ 
ὑπὸ τῶν ABI. 

ἔστω ἡ δοϑεῖσα γωνία πρότερον ὀρϑή, καὶ ἀνε- 

25 στάτω ἀπὸ τῆς 4 B ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὸ ὑποκείμενον 
ἐπίπεδον, καὶ ἐν αὐτῷ περὶ τὴν AB κύκλος γεγράφθω 
ὁ AEBZ, ὥστε τὸ τμῆμα τῆς διαμέτρου τοῦ κύκλου 
τὸ ἐν τῷ AEB τμήματι πρὸς τὸ τμῆμα τῆς διαμέτρου 


1. »à'f p, om. V. 8. ταύτα] ταῦτα V; corr. e 4. ἐπὶ 
τῆς προσεκβληϑείσης] superuacua uidebantur Commandino 


CONICORUM LIBER I. 101 


LIV. 


Datis duabus rectis terminatis inter se perpendi- 
cularibus altera ad angulum rectum uersus producta 
in recta producta sectionem coni inuenire, hyperbola 
quae uocatur, in plano rectarum posita, ita ut recta 
producta diametrus sectionis sit, uertex autem punctum 
ad angulum positum, et quaecunque recta a sectione 
ad diametrum ducitur angulum efficiens dato aequalem, 
quadrata aequalis sit rectangulo alteri rectae adplicato 
latitudinem habenti rectam ab ordinate ducta ad 
uerticem abscisam excedenti figura simili similiterque 
posita figurae rectis a principio datis comprehensae. 

sint datae duae rectae terminatae inter se perpen- 
diculares 4B, BI, producaturque 48 ad «ο. oportet 
igitur in plano rectarum 4B, BI'hyperbolam inuenire, 
cuius diametrus sit 4Β4, uertex autem B, latus 
rectum autem BT, et rectae a sectione ad BA in 
dato angulo ductae quadratae aequales sint spatiis 
rectae BI adplicatis latitudines habentibus rectas ab 
iis ad B abscisas excedentibus figura simili similiter- 
que posita rectangulo 4B »« BI: 

prius igitur angulus datus rectus sit, et in ΑΒ 
planum ad planum subiacens perpendiculare erigatur, 
et in eo circum .4B circulus describatur 4EBZ, ita 
ut pars diametri circuli in segmento ΔΕΒ posita ad 
partem diametri in 4ZB positam maiorem rationem 
non habeat quam 4B: ΒΓ Τα, Eutocius], et AEB 
in puncto E in duas partes aequales secetur, ab E 


fol 847. 6. εἴη] 7 p. 13. τῷ] om, V; corr, p. 19, τῆς] 
cvp, in V litt. σ in ras. est m. 1. 21. τῷ] E V; corr. p. 
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τὸ ἐν τῷ AZB μὴ μείζονα λόγον ἔχειν τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ AB πρὸς BI, καὶ τετμήσϑω 5 AEB δίχα κατὰ 
τὸ E, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν AB κάϑετος ἡ 
ΕΚ καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ A διάμετρος ἄρα ἐστὶν 
57 ΕΑ. εἰ μὲν οὖν ἐστιν, ὡς ἡ ΑΒ πρὸς ΒΓ, ἡ EK 
πρὸς KA, τῷ A ἂν ἐχρησάμεδα, εἰ δὲ μή, γινέσϑω 
ὡς ἡ AB πρὸς BI, ἡ ΕΚ πρὸς ἐλάσσονα τῆς KA 
τὴν KM, καὶ διὰ τοῦ M τῇ ΑΒ παράλληλος ἤχθω 
ἡ MZ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al AZ, EZ, ZB, καὶ διὰ 
10 τοῦ Β τῇ ΖΕ παράλληλος ἡ ΒΞ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ AZE γωνία τῇ ὑπὸ EZB, ἀλλ᾽ ἡ μὲν ὑπὸ 
AZE τῇ ὑπὸ AFB ἐστιν ἴδη, ἡ δὲ ὑπὸ EZB τῇ 
ὑπὸ. ΞΒΖ ἐστιν ἴση, καὶ ἡ ὑπὸ ΞΒΖ ἄρα τῇ ὑπὸ 
238 ἐστιν lony ἴση ἄρα καὶ ἡ ZB τῇ ΖΞ. νοείσθω 
15 κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ Z σημεῖον, βάσις δὲ ὁ περὶ 
τὴν ΒΞ διάμετρον κύκλος ὀρϑὸς ὧν πρὸς τὸ BZA 
τρίγωνον" ἔσται δὴ ὁ κῶνος ὀρϑός: ἴση γὰρ ἡ ZB 
τῇ ΖΞ. ἐκβεβλήσθωσαν δὴ αἱ ΒΖ, ΖΞ, MZ, καὶ 
τετμήσϑω ὁ κῶνος ἐπιπέδῳ παραλλήλῳ τῷ ΒΒ κύκλῳ" 
90 ἔσται δὴ ἡ τομὴ κύκλος. ἔστω ὁ HIP: ὥστε διά- 
µετρος ἔσται τοῦ κύκλου ἡ HO. κοινὴ δὲ τομὴ τοῦ 
ΗΘ κύκλου καὶ τοῦ ὑποκειμένου ἐπιπέδου ἔστω ἡ 
HAP: ἔσται δὴ ἡ IAP πρὸς ἑκατέραν τῶν HO, AB 
ὀρθή" ἑκάτερος γὰρ τῶν EB, ΘΗ κύκλος ὀρθός ἐστι 
25 πρὸς τὸ ΖΗΘ τρίγωνον, ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑποκείμενον 
ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὸ ΖΗΘ’ καὶ ἡ κοινὴ ἄρα 
αὐτῶν τομὴ ἡ MHAP ὀρθή ἐστι πρὸς τὸ ΖΗ͂Θ' καὶ 
πρὸς πάσας ἄρα τὰς ἁπτομένας αὐτῆς εὐθείας καὶ 
οὔσας ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ὀρϑὰς ποιεῖ γωνίας. καὶ 


1. μείζονα λόγον] p, μεῖξον ἀνάλογον V; corr. v (in : 
circumflexus in acutum mut, m, 1), 17. ZB] c, B e corr, 
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autem ad ΑΒ perpendicularis ducatur EK producatur- 
que ad 4; EA igitur diametrus est [Eucl. III, 1]. 
iam si sit 4B: BI = EK: K 4, puncto 4 utamur; 
sin minus, fiat 4B: BI'— EK: KM minorem quam 
KA, et per M rectae ΑΔΒ parallela ducatur MZ, 
ducanturque 4Z, EZ, ZB, et per B rectae ΖΕ 
parallela ducatur ΒΞ. quoniam igitur est 
L AZE = L EZB [Eucl. III, 21], 

est autem |, AZE = L AXB, L EZB = L BZ 
[Eucl. I, 29], erit etiam L 5 BZ — L ZEB; quare etiam 
ZB = 7,5 [Eucl. I, 6]. fingatur conus, cuius uertex 
sit Z punctum, basis autem circulus circum ΒΞ 
diametrum descriptus ad triangulum BZ% perpendi- 
= cularis. is conus igitur 
rectus erit [def. 3]; nam 
28 -- 2. producan- 
tur igitur BZ, Z5, MZ, 
conusque plano circulo 
4 ΒΞ parallelo secetur; 
? sectio igitur circulus erit 
// [prop. IV]. sit HIIP. 
^ HO igitur diametrus 

cireuli erit [prop. IV 
coroll]. communis autem sectio circuli ΗΘ planique 
subiacentis sit ITAP; erit igitur IIAP ad utramque 
ΗΘ, 4 Β perpendicularis; nam uterque circulus 5B, 9 H 
ad triangulum ΖΗΘ perpendicularis est, planum autem 
subiacens et ipsum ad ΖΗΘ perpendiculare est; itaque 


H 


g* ο 
— MA 
NIEN 


m. 1 V. 18. ZÆ] (pr) c, Æ e corr. m. 1 V. 24. ἑκάτερος 
— 29. γωνίας] mihi suspecta, 
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ἐπεὶ κῶνος, οὗ βάσις uiv ὁ HO κύκλος, κορυφὴ δὲ 
τὸ Z, τέτμηται ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ πρὸς τὸ Z HO τρίγωνον, 
τέτμηται δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τῷ ὑποκειμένῳ κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν HAP πρὸς ὀρθὰς τῇ H40, ἡ δὲ κοινὴ 
5 τομὴ τοῦ τὲ ὑποκειμένου ἐπιπέδου καὶ τοῦ ΗΖΘ, 
τουτέστιν ἡ AB, ἐκβαλλομένη ἐπὶ τὸ B συμπίπτει τῇ 
ΗΖ κατὰ τὸ 4, ὑπερβολὴ ἄρα ἔσται 7) τομὴ διὰ τὰ 
προδεδειγµένα ἡ IIBP, ἧς κορυφὴ μέν ἐστι τὸ B 
σημεῖον, αἱ δὲ καταγόµεναι ἐπὶ τὴν BA τεταγμένως 
10 ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχθήσονται' παράλληλοι γάρ εἰσι 
τῇ IAP.. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς ΒΓ, ἡ EK 
πρὸς ΚΜ, ὡς δὲ ἡ ΕΚ πρὸς ΚΜ, ἡ ΕΝ πρὸς ΝΖ, 
τουτέστι τὸ ὑπὸ ΕΝΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ, ὡς ἄρα ἡ 
AB πρὸς ΒΓ, τὸ ὑπὸ ENZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ. ἴσον 
15 δὲ τὸ ὑπὸ ENZ τῷ ὑπὸ ANB' ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς 
ΓΒ, τὸ ὑπὸ ANB πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ. τὸ δὲ ὑπὸ 
ANB πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ τῆς AN πρὸς ΝΖ καὶ τῆς ΒΝ πρὸς ΝΖ" 
ἀλλ᾽ ὡς 'μὲν ἡ AN πρὸς ΝΖ, ἑ 4.4 πρὸς AH καὶ 
20 7 ZO πρὸς OH, ὡς δὲ ἡ ΒΝ πρὸς ΝΖ, η ZO πρὸς 
OO: ἡ ἄρα AB πρὸς BI τὺν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ ὃν ἔχει 7 ZO πρὸς OH καὶ ἡ ZO πρὸς OO, 
τουτέστι τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ὑπὸ HOO. ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ ΑΒ πρὸς ΒΓ, τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ὑπὸ HOO. 
25 καί ἐστι παράλληλος t ZO τῇ 4.4 πλαγία μὲν ἄρα 
πλευρά ἐστιν ἢ AB, ὀρθία δὲ ἡ ΒΓ' ταῦτα γὰρ ἐν 
τῷ ιβ΄ ϑεωφήματι δέδεικται. j 
2, ἐπιπέδῳ — 3. τέτμηται] om. V; addidi praeeuntibus 


Memo et Halleio (qui praeterea addunt καὶ ποιεῖ τομὴν τὸν 
ΗΠΘΡ κύκλον, cfr. p. 162, 6sq., et lin. 3 post ape p e 


uerba τέµνονει τὴν βάσιν τοῦ κώνου), 27. τῷ ιβ] ὦ β΄ Vi 
corr. p. 
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etiam communis eorum sectio JI 4 P ad ΖΗΘ perpen- 
dicularis est [Eucl. XT, 19]; quare etiam ad omnes rectas 
eam tangentes et in eodem plano positas rectos an- 
gulos efficit [Eucl. XI def, 3). et quoniam conus, cuius 
basis est ΗΘ circulus, uertex autem Z, plano sectus 
est ad triangulum ZH perpendiculari, uerum etiam 
alio plano sectus est, subiacenti scilicet, secundum 
rectam MAP ad ΗΘ perpendicularem, et communis 
sectio plani subiacentis triangulique HZ6O, hoc est 
4B, ad B uersus producta cum HZ in 4 concurrit, 
propter ea, quae antea demonstrauimus: [prop. XII], 
hyperbola erit ΠΒΡ, cuius uertex est B punctum, 
rectae autem ad BA ordinate ductae in recto angulo 
ducentur; nam rectae Π 4 P parallelae erunt, et quoniam 
est 4B: BIr = EK: KM, et EK: KM = EN: NZ 
[Eucl. VI, 2] = EN x NZ: NZ, erit 
AB: BIr = EN Xx NZ: NZ. 
est autem 
EN x NZ = AN >x< NB [Εαε]. III, 35). 


quare 
ΑΒ:ΓΒ-ΞΑΝ»ΕΝΒ:ΝΖ'. 


est autem 
AN x NB: NZ2 — (AN: NZ) x (BN: ΝΖ), 

et 

AN:NZ-—44:4H — Z0:0H [Eucl VI, 4], 
et [ib] BN: NZ — 20:06. itaque 
4Β:ΒΓ--(20:0Η)2«(20:06) — Ζ0':ΗΟ»ΞΟΘ. 
quare 4B: BI'— ZO*: HO»« O0. et ZO rectae 
4.4 parallela est. ergo ΑΒ latus transuersum est, 
rectum autem BI; haec enim in propositione XII 
demonstrata sunt. 
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Μὴ ἔστω δὴ 7] δεδομένη γωνία ὀρϑή, καὶ ἔστωσαν 
a δοθεῖσαι εὐθεῖαι αἵ AB, AT, ἢ δὲ δοθεῖσα γωνία 
ἔστω ἴση τῇ ὑπὸ τῶν Βά46Θ' δεῖ δὴ γράψαι ὑπερ- 
βολήν, ἧς διάμετρος uiv ἔσται ἡ AB, ὀρϑία δὲ ἡ 
ΑΓ, al δὲ καταγόμεναι ἐν τῇ ὑπὸ QAB γωνία 
καταχϑήσονται. 

τετμήσϑω ἡ AB δίχα κατὰ τὸ A, καὶ ἐπὶ τῆς AA 
γεγράφϑω ἡμικύκλιον τὸ AZA, καὶ ἤχθω τις εἰς τὺ 
10 ἡμικύκλιον παράλληλος τῇ 4Θ ἡ ΖΗ ποιοῦσα τὸν 

τοῦ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ὑπὸ AHA λόγον τὸν αὐτὸν 

τῷ τῆς AI πρὸς AB, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ZOA καὶ 

ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ 4, καὶ τῶν ZAO μέση ἀνάλογον 

ἔστω 7 AA, καὶ κείσθω τῇ AA ἴση ù AK, τῷ δὲ 
15 ἀπὸ τῆς AZ ἴσον ἔστω τὸ ὑπὸ AZM, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ KM, καὶ διὰ τοῦ 4 πρὸς ὀρθας ἤχθω τῇ KZ ἡ 
AN καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ Ξ. καὶ δύο δοθεισῶν 
εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις τῶν 
KA, AN γεγράφϑω ὑπερβολή, ἧς πλαγία μὲν πλευρὰ 
ἔσται ἡ K A, ὀρθία δὲ ἡ AN, al δὲ καταγόµεναι ἐπὶ 
τὴν διάμετρον ἀπὸ τῆς τομῆς ἐν ὀρϑῇ γωνία καταχ- 
ϑήσονται πλάτη ἔχουσαι τὰς ἀπολαμβανομένας ὑπ᾽ 
αὐτῶν πρὸς τῷ 4 ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ 
KAN: ἥξει δὲ ἡ τομὴ διὰ τοῦ A` ἴσον γάρ ἐστι 
τὸ ἀπὸ AZ τῷ ὑπὺ AZM. καὶ ἐφάψεται αὐτῆς ἡ 
A0: τὸ γὰρ ὑπὸ ZAO ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ A A. ὥστε 
ἡ ΑΒ διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. καὶ ἐπεύ ἐστιν ὡς 


οι 


> 


2 
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1. νε] p, Eutocius; om. V. 8. af] (alt) p; om. V (ἡ 
Halley). 9. 424] 4 e corr. m. 1 V. 12. AB] τὴν δι- 
πλασίαν τῆς Ad Comm. fol 887 cum Eutocio. 13. ἐπὶ τὸ 4] 
scripsi coll p. 170, 6; ἴση ἡ d V, ἡ Zd p; om. Memus, 
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LV. 


Iam igitur datus angulus rectus ne sit, et datae 
rectae sint ΑΒ, ΑΓ, datus autem angulus angulo 
B.AO aequalis sit. oportet igitur hyperbolam describere, 
ita ut diametrus sit 4B, latus rectum autem AT, et 
ordinate ductae in angulo 6 48Β ducantur. 

secetur .4B in duas partes aequales in 4, et in 
4.4 semicirculus describatur 47.4, ad semicireulum 
autem recta ducatur ZH rectae ΔΘ parallela, quae 
faciat ZH?” : 4H »« HA = AT: AB, ducaturque ZO 4 
et ad 2 uersus producatur, et sit JA rectarum Ζ4, 
46 media proportionalis, fiatque 4Κ- 44, 

AZ» ZM = 42', 
ét ducatur KM, per 4 autem ad KZ perpendicularis 
ducatur AN producaturque ad į. et datis duabus 
rectis terminatis inter se perpendicularibus K 4, AN 
hyperbola describatur, 
cuius latus transuer- 


a 7 3 sum sit K 4, rectum 
autem AN, et rectae 
a sectione ad dia- 
metrum ductae in an- 
M 


gulo recto ducantur 
latitudines habentes 
rectas ab iis ad 4 abscisas excedentes figura simili 
rectangulo K 4 »« AN [prop. LIV]; sectio igitur ea per 4 


Comm., Halley. 14. ἴση] €, « corr. ex η V. 15. τῆς AZ 
ἴσον] ἴσων V; corr. p. 17. ἐπὶ τὸ X] ἐπὶ τὰ O, X Halley. 

20. ἔσται] ἔστω Halley praeeunte Comm. — 22. ἔχουσαι] καὶ 
δυνήσονται τὰ παρὰ τὴν AN παρακείμενα ὀρθογώνια πλάτη 
ἔχοντα Halley praeeunte Commandino. 24. δέ] c et, ut vi- 
detur, V; δή p, Halley. 
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ἡ TA πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AJ, τουτέστι τὴν 
AB, τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ὑπὸ AHA, ἀλλ᾽ ἡ μὲν 
TA πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 4.4 τὸν συγκείμενον 
ἔχει λύγον ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ TA πρὸς τὴν διπλασίαν 
6 τῆς AO kal ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ διπλασία τῆς AO πρὸς 
τὴν διπλασίαν τῆς JA, τουτέστιν ἡ OA πρὸς Ad, 
τουτέστιν ἡ ΖΗ πρὶς H4, ù TA ἄρα πρὸς AB τὸν 
συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ τῆς TA πρὸς τὴν 
διπλασίαν τῆς AO καὶ τοῦ τῆς ZH πρὸς Hz. ἔχει 
10 δὲ καὶ τὸ ἀπο ZH πρὸς τὸ ὑπὸ AHA τὸν συγκεί- 
μενον λόγον ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΖΗ πρὸς Η 4 καὶ ἡ 
ZH πρὸς H.4: ὁ ἄρα συγκείμενος λύγος ἐκ τοῦ τῆς 
ΓΑ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AO καὶ τοῦ τῆς ZH 
πρὸς HA ὁ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ ἐκ τοῦ τῆς 
16 ZH πρὸς HA καὶ τοῦ τῆς ZH πρὸς HA. κοινὸς 
ἀφηρήσθω ὁ τῆς ΖΗ πρὸς HA λόγος: ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ TA πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΚΘ, ἡ ZH πρὸς 
HA. ὡς δὲ ἡ ΖΗ πρὸς HA, ἡ OA πρὸς ΔΒ ὡς 
ἄρα ἡ ΓΑ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΑΘ, ἡ OA πρὸς 
20 4. ὅταν δὲ τοῦτο ᾖ, παρ᾽ ἣν δύνανταί ἐστιν ἡ 
AI* τοῦτο γὰρ δέδεικται ἐν τῷ v' ϑεωρήματι. 
νβ΄. 
dúo δοθεισῶν εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρθὰς 
ἀλλήλαις εὑρεῖν περὶ διάμετρον τὴν ἑτέραν αὐτῶν 
95 κώνου τομὴν τὴν καλουμένην ἔλλειψιν ἐν τῷ αὐτῷ 
ἐπιπέδῳ ταῖς εὐϑείαις, ἧς κορυφὴ ἔσται τὸ πρὸς τῇ 
ὀρϑῇ γωνία σημεῖον, «l δὲ καταγόμεναι ἀπὸ τῆς τομῆς 
ἐπὶ τὴν διάμετρον ἐν γωνίᾳ δοθείσῃ δυνήσονται τα 


δ. ix τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 22, vs'] p, Eutocius; 
om. V. 34. εὑρεῖν) εὕρη V; corr, p. 
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ueniet, quia AZ? — AZ >< ZM [prop. XII]. et eam 
continget 46 [prop. XXXVII]; nam Z 4»« 46 = 4 A. 
quare ΑΒ diametrus sectionis est [prop. LI coroll.]. 
el quoniam est 
D4:944-— Γα4: AB -- ZH*: AH» ΗΑ, 
et 
DA:244-—(D4:24909)5» (2 40:2 44), 
et 
240:244-—04:44-—ZH:H.4 [Eucl VI, 4], 
erit 
D4:4B —(D4:240) 5 (EH: ΗΔ). 
uerum etiam 
ZH':4H5« HA = (ZH:1 4) Xx (ZH: HA). 
itaque 
(DA:240)»«(ZH:H4) —(ZH:HA)»«(ZH:H4). 
auferatur, quae communis est, ratio ΖΗ: ΗΘ, itaque 
DA:240 — ZH:HA. est autem [Eucl VI, 4] 
ZH:H4-—04:4X. ilaque erit 
DI4:240 —04:4AkX. 
sin hoc est, parametrus est ΑΓΓ; hoc eniin in propo- 
sitione L demonstratum est. 


LVI. 


Datis duabus rectis terminatis inter se perpendi- 
cularibus circum alteram earum diametrum descriptam 
coni sectionem inuenire, ellipsis quae uocatur, in plano 
rectarum positam, ita ut uertex sit punctum ad rectum 
angulum positum, rectae autem a sectione ad diametrum 
in dato angulo ductae quadratae aequales sint rectan- 
gulis alteri reciae adplicatis latitudinem habentibus 
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παρακείμενα ὀρϑογώνια παρὰ τὴν ἑτέραν εὐθεῖαν 

πλάτος ἔχοντα τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς 

τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς ἐλλείποντα εἴδει ὁμοίῳ τε καὶ 
ὁμοίως κειμένῳ τῷ ὑπὸ τῶν δοθεισῶν εὐθειῶν NE- 
ριεχομένω. 

ἔστωσαν al δοϑεῖσαι δύο εὐθεῖαι αἱ AB, ΑΓ 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις, ὧν μείξων ἡ 4Β' δεῖ δὴ ἐν 
τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ γράψαι ἔλλειψιν, ἧς διάμετρος 
μὲν ἔσται ἡ AB, κορυφὴ δὲ τὸ A, ὀρθία δὲ ἡ AT, 

10 αἱ δὲ καταγόμεναι καταχϑήσονται ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ 
τὴν AB ἐν δεδομένῃ γωνία καὶ δυνήσονται τὰ παρὰ 
τὴν AT παρακείμενα πλάτη ἔχοντα τὰς ἀπολαμβανο- 
μένας ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς τῷ A ἐλλείποντα εἴδει ὁμοίω 
τε καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ ὑπὸ τῶν BAT. 

15 ἔστω δὲ ἡ δοθεῖσα γωνία πρότερον ὀρθή, καὶ 
ἀνεστάτω ἀπὸ τῆς 4B ἐπίπεδον ὀρθὸν πρὸς τὸ ὑπο- 
κείμενον, καὶ ἐν αὐτῷ ἐπὶ τῆς AB τμῆμα κύκλου 
γεγράφθω τὸ AAB, οὗ διχοτομία ἔστω τὸ A, καὶ 
ἐπεζεύχθωσαν al JA, AB, καὶ κείσϑω τῇ AT ἴση 

ᾳ0 ἡ AF, καὶ διὰ τοῦ Ξ τῇ AB παράλληλος ἤχϑω ἡ 
AO, διὰ δὲ τοῦ Ο τῇ AB παράλληλος ἡ ΟΖ, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ AZ καὶ συμπιπτέτω τῇ AB ἐκβληθείσῃ 
κατὰ τὸ E' ἔσται δή, ὡς ἡ AB πρὸς AD, ἡ BA 
πρὸς ΑΞ, τουτέστιν ἢ AA πρὸς AO, τουτέστιν ἡ 

95 48 πρὸς EZ. καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AZ, ZB καὶ 
ἐχβεβλήσϑωσαν, καὶ εἰλήφθω ἐπὶ τῆς ZA τυχὸν on- 
μεῖον τὸ H, καὶ δι αὐτοῦ τῇ AE παράλληλος ἤχϑω 
ἡ HA καὶ συμπιπτέτω τῇ AB ἐκβληθείσῃ κατα τὸ Κ᾿ 
ἐκβεβλήσθω δὴ ἡ ZO καὶ συμπιπτέτω τῇ HK κατὰ 


ex 


18. τῷ] ο, corr. ex τό m. 1 V, 15. δέ] fort. δή. δο- 
ϑεῖσα] c, 9 corr. εχ ὃ m, 1 V. 


CONICORUM LIBER I. 111 


réctam ab iis ad uerticem sectionis abscisam deficien- 
tibus figura simili similiterque posita rectangulo datis 
rectis comprebhenso. 

sint datae duae rectae ΔΒ, AT inter se perpendi- 
culares, qaarum maior sit 4B. oportet igitur in plano 

I subiacenti ellipsim 

describere, ita ut eius 
diametrus sit ΑΒ, 
uertex autem 4, latus 
rectum autem AT, et 
rectae ordinate a sec- 
tione ad 4B ductae 
in dato angulo du- 
cantur et quadratae 
aequales sint spatiis 
rectae AT adplicatis latitudines habentibus rectas ab 
lis ad 4 abscisas deficientibus figura simili similiterque 
posita rectangulo BA »« AT. 

prius igitur angulus datus rectus sit, et in 4B 
planum ad subiacens perpendiculare erigatur, in eoque 
in ΑΔΒ segmentum circuli describatur ΛΒ, cuius 
punctum medium sit 4, ducanturque 44, AB, οἱ 
ponatur 45 = AT, per X autem rectae 4B parallela 
ducatur ΞΟ, per O autem rectae 4Β parallela OZ, 
et ducatur ZZ concurratque cum ΑΒ producta in E. 
erit igitur [Eucl. V, 1] 

AB: Ar = BA: AR = 44: 40 [Eucl. VI, 4] 

= JE: EZ (Eucl. VI, 2]. 

ducantur AZ, ZB producanturque, et in ZA punctum 


Figuram bis hab. V. 
Apollonius, ed. Heiberg. 12 
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τὸ Δ. ἐπεὶ οὖν lom ἐστὶν ἡ AA περιφέρεια τῇ AB, 
ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABA γωνία τῇ ὑπὸ AZB. καὶ ἐπεὶ 
ἡ ὑπὸ EZA γωνία δυσὶ ταῖς ὑπὸ ZAA, ZAA ἐστιν 
loy, ἀλλ᾽ ἡ μὲν ὑπὸ 244 τῇ ὑπὸ ZBA ἐστιν ἴση, 
δ ἡ δὲ ὑπὸ ZAA τῇ ὑπὸ ZBA, καὶ ἡ ὑπὸ EZA ἄρα 
τῇ ὑπὸ ABA ἐστιν ἴση, τουτέστι τῇ ὑπὸ BZA. ἔστι 
δὲ καὶ παράλληλος ἡ AE τῇ AH: ἡ ἄρα ὑπὸ EZA 
τῇ ὑπὸ ΖΗ͂Θ ἐστιν ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ AZB τῇ ὑπὸ 
ZOH. ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ ZHO τῇ ὑπὸ ZOH ἐστιν 
10 ἴση, καὶ ἡ ZH τῇ ZO ἐστιν ἴση. 
γεγράφϑω δὴ περὶ τὴν ΘΗ κύκλος 0 HON ὀρθὸς 
πρὸς τὸ ΘΗΖ, τρίγωνον, καὶ νοείσϑω κῶνος, ov βάσις 
μὲν ὁ HO N κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Ζ σημεῖον" ἔσται δὴ ὁ 
κῶνος ὀρϑὸς διὰ τὸ ἴδην εἶναι τὴν HZ τῇ ΖΘ. καὶ ἐπεὶ 
15 0 HON κύκλος ὀρθός ἐστι πρὸς τὸ QHZ ἐπίπεδον, 
ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὸ 
διὰ τῶν HOZ ἐπίπεδον, καὶ ἢ κοινὴ τομὴ αὐτῶν ἄρα 
πρὸς τὸ διὰ τῶν HOZ ἐπίπεδον ὀρϑὴ ἔσται. ἔστω 
δὴ ἡ κοινὴ τομὴ αὐτῶν ἡ ΚΜ' ἡ ΚΜ ἄρα ὀρϑή 
90 ἐστι πρὸς ἑκατέραν τῶν AK, KH. καὶ ἐπεὶ κῶνος, 
οὗ βάσις μὲν ὁ ΗΘΝ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Ζ σημεῖον, 
τέτμηται ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος καὶ ποιεῖ τομὴν τὸ 
HOZ τρίγωνον, τέτμηται δὲ καὶ ἑτέρω ἐπιπέδῳ τῷ 
διὰ τῶν AK, KM, Ὁ ἐστι τὸ ὑποκείμενον, κατ᾽ sù- 
25 ϑεῖαν τὴν KM πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ ΗΚ, καὶ τὸ 
ἐπίπεδον συμπίπτει ταῖς 2Η, ΖΘ πλευραῖς τοῦ κώνου, 
ἡ ἄρα γινομένη τομὴ ἔλλειψίς ἐστιν, ἧς διάμετρός 
8. ZAA, ZA 4] scripsi; E44 V (ZAA, 447 p; ZAJ, ZAA 
iam Halley praeeunte Memo). 4. ZAd) ZAA V; corr. p. 
vp; B e corr, m, 1 Vc. 5. 284] pvc; B e corr. 


m.1 όν 9. 26Η] (pr) pvc; H ecorr. m. 1 V. Z6H) (alt) 
pvc; H e cor. m. 1 V. 13. HON] HG X V; corr. p. 
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aliquod H sumatur, per id autem rectae Z/E parallela 
ducatur H 4, quae cum ΔΒ producta in K concurrat. 
producatur igitur ZO εἰ cum HK in 4 concurrat. 
quoniam igitur arcus 44 arcui AB aequalis est, 
erit [Eucl. III, 27] L ABA —L 4ZB. et quoniam 
est [Βαο|]. I, 32] L EZA — ZA4-- ZAA, οἱ 
LZAA —LZBA, 
LZ44-—LZB A4 [Eucl. III, 27], erit etiam 
L EZA =L ABA =L BZA. 

uerum etiam AE parallela est rectae ΔΗ͂. quare 
L EZA =L ΖΗΘ, L 4ZB=LZOH [Εις]. I, 29]. 
quare etiam | Z HO = 26 Het[Eucl.1,6] ZH = ΖΘ. 

describatur igitur circum 6Η circulus ΗΘΝ ad 
triangulum ΘΗΖ, perpendicularis, et fingatur conus, 
cuius basis sit HON circulus, uertex autem Z punctum; 
conus igitur rectus erit, quia HZ == 26 [def. 3]. et 
quoniam circulus ΗΘΝ ad planum 9HZ perpendi- 
cularis est, uerum etiam planum subiacens ad planum 
rectarum H9, ΘΖ perpendiculare est, etiam communis 
eorum sectio ad planum rectarum H6, ΘΖ, perpendi- 
cularis erit [Eucl XI, 19] KM igitur communis 
eorum sectio sit. itaque KM ad utramque AK, KH 
perpendicularis est [Eucl XI def. 3] et quoniam 
conus, cuius basis est HON circulus, uertex autem Z 
punctum, plano per axem sectus est, quod sectionem 
efficit triangulum HOZ, uerum etiam alio plano 
rectarum 4K, KM, quod est planum subiacens, sectus 
est secundum rectam KM ad HK perpendicularem, 
et hoc planum cum ZH, 26 lateribus coni concurrit, 
sectio orta ellipsis est, cuius diameirus est ΔΒ, 


ordinate ductae autem in recto angulo ducentur 
12* 
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ἐστιν ἡ AB, «l δὲ καταγόµεναι καταχθήσονται ἐν 
ὀρϑῇ γωνίᾳ: παράλληλοι γάρ εἰσι τῇ ΚΜ. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς ἡ JE πρὸς ΕΖ, τὸ ὑπὸ AEZ, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ BEA, πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΖ, τὶ δὲ ὑπὸ BEA 
πρὸς τὸ ἀπὸ EZ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ 
τῆς ΒΕ πρὸς EZ καὶ τοῦ τῆς AE πρὸς EZ, ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἡ ΒΕ πρὸς ΕΖ, ἡ ΒΚ πρὸς ΚΘ, ὡς δὲ ἡ 
AE πρὸς EZ, ù ΑΚ πρὸς KH, τουτέστιν ἡ ZA 
πρὸς AH, ἡ BA ἄρα πρὸς AT τὸν συγκείμενον ἔχει 
10 λόγον ἐκ τοῦ τῆς Ζ 4 πρὸς 4Η καὶ τοῦ τῆς Ζ 4 προς 
ΑΘ, ὃς ἐστιν ὃ αὐτὸς τῷ Ov ἔχει τὸ ἀπὸ ZA πρὸς 
τὸ ὑπὸ Η4Θ: ὡς ἄρα ἡ BA πρὸς ΑΓ, τὸ ἀπὸ ZA 
πρὸς τὸ ὑπὸ HAO. ὅταν δὲ τοῦτο ᾖ, ὀρϑία τοῦ 
εἴδους πλευρά ἐστιν ἡ AI', ὡς δέδεικται ἐν τῷ ιγ΄ 
ϑεωρήματι. 


τι 


1 


e 


νζ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω ἡ AB ἐλάσσων τῆς 
AD, καὶ δέον ἔστω περὶ διάμετρον τὴν AB γράψαι 
ἔλλειψιν, ὥστε ὀρϑίαν εἶναι τὴν AT. 

τετμήσϑω ἡ AB δίχα κατὰ τὸ A, καὶ ἀπὸ τοῦ A 
τῇ AB πρὸς ὀρθὰς ἤχϑω ἡ EAZ, καὶ τῷ ὑπὸ BAT 
ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ ΖΕ, ὥστε ἴσην εἶναι τὴν ZA τῇ 
48, καὶ τῇ AB παράλληλος ἤχϑω ἡ ZH, καὶ 
πεποιήσθω, ὡς ἡ ΑΓ πρὺς AB, ἡ ΕΖ πρὸς ZH' 
96 µείξων ἄρα καὶ ἡ ΕΖ τῆς ΖΗ. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ 

τὸ ὑπὸ ΓΑΒ τῷ ἀπὸ EZ, ἔστιν ὡς ἡ TA πρὸς AB, 

τὸ ἀπὸ ZE πρὸς τὸ ἀπὸ AB καὶ τὸ ἀπὸ AZ πρὸς 


2 


[2 


7. Post ΚΘ add. τουτέστιν. ἡ ZA πρὸς AO Halley prae- 
emte Memo. 14. τῷ wy] & r V; corr. p. 16. »£'] p, 
Eutocius; om. V. 18. περί] pc; ix V? 24. πεποιείοϑω V; 
corr p. 26. dró) po, πό pos ras; 1 litt, V. 
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ορ. XIII]; sunt enim rectae KM parallelae, εἰ 

oniam est 

AE: EZ = AE x EZ: EZ —BE» EA: EZ: 

fr. Eucl. Il, 36], et 

IE» EA: EZ! — (BE: EZ) Xx (4E: EZ), 
st autem BE: EZ = BK: KO, 

AE: EZ = AK: KH ZA: AH [Eucl. VI, 4], 
mit BA: AD — (Z4: AH)»«(Z4:.40) [ibid]. et 
(ZA: AH) € (£4: 40) — 2.4: HA»« 4Θ. quark 
BA: ADT — Z4*: HA »« AO. sin hoc est, AT latus 
rectum est sectionis, ut in propositione XIII demon- 
stratum est. 


LVII, 


lisdem suppositis sit 4B < AT, et oporteat cir- 
cum ΔΒ diametrum ellipsim describere, ita ut ΑΓ 
latus rectum sit. 

AB in 4 in duas partes aequales 
secetur, et a 4 ad 4B perpendicularis 
ducatur ΕΘΖ, et sit 

ZE? = BAX ΑΓ, 
ita ut sit Z4 = ΔΕ, rectae autem 
AB parallela ducatur ZH, et fiat 
AT: AB = EZ:ZH; 

itaque EZ > ZH [Eucl. V, 14]. et quoniam est 
TA x< AB = ΕΖ», erit 

DA: AB ZE?*: AB* [Eucl. VI, 17; V def. 9] 

= 42": 1 4} [Eucl. V, 15]. 

at autem D'4: 4B = EZ: ZH. quare etiam 


Figuram bis V. 


182 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


τὸ ἀπὸ AA. ὡς δὲ ἡ TA πρὸς AB, ἢ EZ πρὸς ΖΗ" 
ὡς ἄρα ἡ ΕΖ πρὸς ZH, τὸ ἀπὸ ZA πρὸς τὸ ἀπὸ 
44. τὸ δὲ ἀπὸ ZA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ZAE: ὡς 
ἄρα 7 ΕΖ πρὸς ΖΗ, τὸ ὑπὸ EAZ πρὸς τὸ ἀπὸ 44. 
5 δύο οὖν εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις 
κειμένων καὶ μείξονος οὔσης τῆς EZ γεγράφθω ἔλλειψις, 
ἧς διάμετρος μὲν ἡ ΕΖ, ὀρθία δὲ ἡ ΖΗ ἥξει δὴ 
ἡ τομὴ διὰ τοῦ A διὰ τὸ εἶναι ὡς τὸ ὑπὸ ZAE πρὸς 
τὸ ἀπὸ 44, ù EZ πρὸς ΖΗ. καί ἐστιν ἴση ἡ AA 
ιοτῇ ZB: ἐλεύσεται οὖν καὶ διὰ τοῦ B. γέγραπται 
οὖν ἔλλειψις περὶ τὴν AB. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ TA 
πρὸς AB, τὸ ἀπὸ ZA πρὸς τὸ ἀπὸ AA, το δὲ axo 
«1 4 ἴσον τῷ ὑπὸ AAB, ὡς ἄρα ἡ TA πρὸς AB, τὸ 
ἀπὸ AZ πρὸς τὸ ὑπὸ AAB. ὥστε ὀρϑία ἐστὶν 
15 ù AT. f 
νη΄. 
᾿αλλὰ δὴ μὴ ἔστω ἡ δοθεῖσα γωνία ὀρθή, καὶ 
ἔστω αὐτῇ ἴση ἡ ὑπὸ BAA, καὶ τετμήσθω ἡ AB 
δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἐπὶ τῆς AE γεγράφθω ἡμικύκλιον 
20 τὸ AZE, καὶ ἐν αὐτῷ τῇ AA παράλληλος ἤχϑω ἡ 
ΖΗ ποιοῦσα τὸν τοῦ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AHE 
λόγον τὸν αὐτὸν τῷ τῆς TA πρὸς τὴν AB, καὶ ène- 
ξεύχθωσαν αἱ AZ, EZ καὶ ἐκβεβλήσϑωσαν, καὶ el- 
λήφθω τῶν JEZ μέση ἀνάλογον ἡ EG, καὶ τῇ EG 
35 ἴση κείσϑω ἡ EK, καὶ πεποιήσθω τῷ ἀπὸ 42 ἴσον 
τὸ ὑπὸ OZA, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ KA, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ 
τῇ ΘΖ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ OME παράλληλος γινομένη 
τῇ AZA ὀρθὴ γὰρ ἡ πρὸς τῷ Z. καὶ δύο δοθεισῶν 
εὐϑειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις τῶν 


9. ἡ] (pr. debuit τήν. 16. νη]ῃ, Eutocius; om. V. 27. 
OMA] fort. 9M; μϑ, 9 e corr, p. 
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EZ:ZH 2.1: 443. est autem ZZ! == ZZ» AE; 
itaque EZ:ZH = E4 Xx 427: 44’. duabus igitur 
rectis terminatis inter se  perpendicularibus positis, 
quarum maior est ΕΖ, describatur ellipsis, cuius 
diametrus sit EZ, latus rectum autem ZH [prop. LVIJ; 
sectio igitur per Δ ueniet, quia est 
Z4» 4E:44* = ΕΖ: ΖΗ [prop. XXI]. 

εἰ Ad = 4B; quare etiam per B ueniet [ibid]. ita- 
que circum ΔΒ ellipsis descripta est. et quoniam est 
DA: AB-— 213: 443, εἰ 44 = AZ AB, erit 
Γ4: 48 = 4{2):447ς4Β. ergo AT latus rectum 
est [prop. XXI]. 


LVIII. 


Iam uero datus angulus rectus ne sit, eique aequalis 
sit [| BAJ, et ΑΒ in E in duas partes aequales se- 
cetur, in ΑΕ autem semicireulus describatur AZ E, 
et in eo rectae AJ par- 
allela ducatur ZH, quae 
efficiat ZH*: AH x HE 
= D4:.4B, et ducantur 
42, EZ producanturque, 
el inter JE, EZ media 
proportionalis sit ΕΘ, po- 
naturque EK = EGO, et 
fat OZ Xx Z4 = AZ, 
ducaturque KA, a Θ autem ad rectam ΘΖ, perpendi- 
cularis ducatur OQMA, quae rectae AZA parallela 
fit [Eucl. I, 28]; nam angulus ad Z positus rectus 
est [Eucl. III, 31]. et datis duabus rectis terminatis 
inter se perpendicularibus ΚΘ, 6 M describatur ellipsis, 


184 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


K0, ΘΜ γεγράφθω ἔλλειψις, ἧς διάμετρος πλαγία ἡ 
KO, ὀρϑία δὲ τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ G.M, αἱ δὲ xar- 
αγόμεναι ἐπὶ τὴν ΘΚ ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχϑήσονται" 
ἥξει δὴ ἡ τομὴ διὰ τοῦ A διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ἀπὸ 

5 ZA τῷ ὑπὸ OZA. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν η μὲν ΘΕ 
τῇ ΕΚ, ἡ δὲ AE τῇ ΕΒ, ἥξει καὶ διὰ τοῦ B ἡ τομή, 
καὶ ἔσται κέντρον μὲν τὸ E, διάμετρος δὲ ἡ 4ΕΒ. 
καὶ ἐφάψεται τῆς τομῆς 7 1.4 διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ 
ὑπὸ ΔΕΖ τῷ ἀπὸ EO. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ TA 

10 πρὸς AB, τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ὑπὸ AH E, ἀλλ᾽ ἡ μὲν 
TA πρὸς AB τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ τῆς 
ΓΑ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AA καὶ τοῦ τῆς διπλασίας 
τῆς 4.4 πρὸς τὴν AB, τουτέστι τῆς AA πρὸς AE, 
τὸ δὲ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ὑπὸ AHE τὸν συγκείμενον 

15 ἔχει λόγον ἐκ τοῦ τῆς ΖΗ πρὸς ΗΕ καὶ τοῦ τῆς ZH 
πρὸς HA, ὁ ἄρα συγκείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς TA 
πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AA καὶ τοῦ τῆς AA πρὸς 
AE ὁ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ ἐκ τοῦ τῆς ZH 
πρὸς HE καὶ τοῦ τῆς ΖΗ πρὸς HA. ἀλλ᾽ ὡς ἡ AA 

90 πρὸς AE, ἡ ZH πρὸς ΗΕ’ καὶ κοινοῦ ἀφαιρεθέντος 
τούτου τοῦ λόγου ἔσται ὡς ἡ Γ4 πρὸς τὴν διπλασίαν 
τῆς 4.4, ἡ ZH πρὸς ΗΑ, τουτέστιν ἡ EA πρὸς AN. 
ὅταν δὲ τοῦτο ᾖ, ὀρθία τοῦ εἴδους πλευρά ἐστιν ἡ AT. 

v9. 

95 4ύο δοθεισῶν εὐϑειῶν πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις πε- 
περασμένων εὑρεῖν ἀντικειμένας, ὧν διάμετρός ἐστι μία 
τῶν δοθεισῶν εὐθειῶν, κορυφὴ δὲ τὰ πέρατα τῆς 
εὐϑείας, al δὲ καταγόμεναι ἐν ἑκατέρα τῶν τομῶν ἐν 

18. ZH] pc, Z e corr, m, 1 V. 30, καὶ κοινοῦ] p, xot- 


νοῦ V, κοινοῦ ἄρα Comm. 24. ν9΄] p, Eutocius; om. V. 
27. πορυφαί p. 
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ita ut diametrus transversa sit ΚΘ, latus autem rectum 
figurae ΘΜ, et rectae ad ΘΚ ordinate ductae in 
angulo recto ducantur [prop. LVI—LVII]. sectio igitur 
per 4 ueniet, quia Z 4? = OZ >x< ZA [prop. XIII]. et 
quoniam est © E = EK, 4E = EB, sectio etiam per B 
ueniet, et E centrum erit, diametrus autem 4EB 
[prop. LI coroll] et 44 sectionem continget [prop. 
XXXVIII], quia 4E»« EZ = EO’. et quoniam est 
TA: AB-—ZH* : AH»« HE, 
est autem 
DA: AB —(DA:244)»« (244: AB) 
E = (D4:224)»« (44A: AE), 
e 
ZH’: AH x HE = (ZH: HE) Xx (£ZH:H A), 
erit 
(D4:242) »« (4 4: AE) — (ZH: HE)x (ZH: HA). 
uerum 
44: 4Ε-- ZH: ΗΕ [Εις]. VI, 4]. 
hac igitur ratione, quae communis est, ablata erit 
DA:244 —ZH:HA-—54:4AN (Eucl. VI, 4]. 


sin hoc est, latus rectum figurae est 4 Γ᾽ [ρτορ. L]. 


LIX. 


Datis duabus rectis terminatis inter se perpendi- 
cularibus oppositas inuenire, ita ut earum diametrus sit 
alterutra datarum rectarum, uertex autem termini rectae, 
et rectae in alterutra sectionum in angulo dato ductae 
quadratae aequales sint spatiis alteri adplicatis et 
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τῇ δοϑείσῃ γωνία δυνήσονται τὰ παρὰ τὴν ἑτέραν 
παρακείμενα καὶ ὑπερβάλλοντα ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ τῶν δο- 
ϑεισῶν εὐϑειῶν περιεχομένῳ. 
ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι δύο εὐϑεῖαι πρὸς ὀρϑὰς ἀλλή- 
λαις πεπερασμέναι αἱ ΒΕ, ΒΘ, ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία 
ἔστω ἡ H* δεῖ δῆ γράψαι ἀντικειμένας περὶ μίαν τῶν 
BE, ΒΘ, ὥστε τὰς καταγοµένας κατάγεσθαι ἐν γωνίᾳ 
τῇ Η. 
καὶ δύο δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν BE, BO γεγράφϑω 
10 ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἔσται πλαγία ἡ ΒΕ, ὀρθία δὲ 
τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ ΘΒ, αἱ δὲ καταγόμεναι ἐπὶ τὴν 
ἐπ᾿ εὐθείας τῇ BE καταχϑήσονται ἐν γωνία τῇ H, 
καὶ ἔστω 5 ABI” τοῦτο γὰρ ὡς δεῖ γενέσθαι, προ- 
γέγραπται. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ Ε τῇ ΒΕ πρὸς ὀρϑὰς 
15 ἡ EK ἴση οὖσα τῇ ΒΘ, καὶ γεγράφθω ὁμοίως ἄλλη 
ὑπερβολὴ ἡ AEZ, ἧς διάμετρος μὲν ἡ BE, ὀρθία δὲ 
τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ EK, αἱ δὲ καταγόμεναι ἀπὸ τῆς 
τομῆς τεταγμένως καταχϑήσονται ἐν τῇ ἐφεξῆς γωνίᾳ 
τῇ H. φανερὸν δή, ὅτι al B, E εἶσιν ἀντικείμεναι, 
20 διάμετρος δὲ αὐτῶν μία ἐστί, καὶ αἱ ὀρϑίαι ἴσαι. 


σι 


E. 
4ύο δοθεισῶν εὐθειῶν δίχα τεμνουσῶν ἀλλήλας 
γράψαι περὶ ἑκατέραν αὐτῶν ἀντικειμένας τομάς, ὥστε 
εἶναι αὐτῶν συζυγεῖς διαμέτρους τὰς εὐϑείας, καὶ τὴν 
95 τῶν δύο ἀντικειμένων διάμετρον τὸ τῶν ἑτέρων ἀντι- 


6. δή] c, δή uel δέ corr. ex δεῖ p (,utique* Comm.), 
δεῖ V; om. Halley cum Memo. 18. ἐρεξηο) male del. Halley. 

19. δή corr, ex δέ m. 1 V. 20, af ὀρθίαι] scripsi; διορθιαι 
(sic) V; e" p et post lacunam ο, Halley. 21. i] p, Eu- 
tocius; om, 
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figura excedentibus simili rectangulo datis rectis com- 
prehenso. 
sint datae duae rectae terminatae inter se perpen- 
dieulares BE, ΒΘ, datus aulem angulus sit H. 
oportet igitur circum alterutram rectarum BE, ΒΘ 
oppositas describere, ita ut rectae ordinatae in angulo 
H ducantur. 
et datis duabus rectis BE, ΒΘ describatur hyper- 
bola, ita ut diametrus transuersa sit BE, latus autem 
rectum figurae ΘΒ, et 
rectae ad B E productam 
ordinate ductae in an- 
5 gulo H ducantur; quo 
modo enim hoc fieri pos- 
pa g Sit, antea expositum est 
[prop. LV]. ducatur igi- 
9 x tur per E ad BE per- 
pendicularis E K, quae aequalis sit rectae ΒΘ, et eodem 
modo alia hyperbola describatur « EZ, ita ut diametrus 
sit BE, latus autem rectum figurae EK, et rectae a 
sectione ordinate ductae in angulo ducantur, qui an- 
gulo H deinceps positus est [prop. LV]. manifestum 
est igitur, sectiones B, E oppositas esse et unam 
eandemque diametrum habere, lateraque recta aequalia 
esse. 


T 


LX. 


Datis duabus rectis inter se in binas partes aequales 
secantibus circum utramque sectiones oppositas de- 
scribere, ita ut diametri earum coniugatae sint rectae 
datae, et diametrus duarum oppositarum quadrata 
aequalis sit figurae alterarum oppositarum, similiter- 


188 KQNIKQ9N α΄. 


κειμένων δύνασϑαι εἶδος, ὁμοίως δὲ καὶ τὴν τῶν i 
gov ἀντικειμένων διάμετρον τὸ τῶν ἑτέρων di 
κειμένων δύνασϑαι εἶδος. 
ἔστωσαν al δοθεῖσαι δύο εὐϑεῖαι δίχα τέµνουι 
5 ἀλλήλας aC AT, 4 Ε' δεῖ δὴ περὶ ἑκατέραν αὐτῶν ὃ 
μέτρον γράψαι ἀντικειμένας, ἵνα ὦσιν αἱ ΑΓ, < 
συζυγεῖς ἐν αὐταῖς, καὶ η μὲν AE τὸ τῶν περὶ 1 
ΑΓ εἶδος δύνηται, ἢ δὲ AD τὸ τῶν περὶ τὴν d 
ἔστω τῷ ἀπὸ AE ἴσον τὸ ὑπὸ AI 4, πρὸς ὀρϑὰς 
10 ἔστω » AT τῇ ΓΑ. καὶ δύο δοθεισῶν εὐϑειῶν πι 
ὀρϑὰς ἀλλήλαις τῶν AT, TA γεγράφθωσαν ἀντικείμε 
αἲ ZAH, OTK, ὧν διάμετρος μὲν ἔσται πλαγία ἡ 1 
ὀρθία δὲ ἡ Γή, αἱ δὲ καταγόµεναι ἀπὸ τῶν τομ 
ἐπὶ τὴν ΓΑ καταχθήσονται ἐν τῇ γωνίᾳ τῇ δοϑει 
15 ἔσται δὴ ἡ AE δευτέρα διάμετρος τῶν ἀντικειμέν 
μέσον τε γὰρ λόγον ἔχει τῶν τοῦ εἴδους πλευρῶν 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην οὖσα δίχα τέτμηται κ 
τὸ B. ἔστω δὴ πάλιν τῷ ἀπὸ AT ἴσον τὸ ὑπὸ AE, 4 
πρὸς ὀρθὰς δὲ ἔστω ἡ AZ τῇ AE. καὶ δύο δοϑειε 
20 εὐϑειῶν πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις κειμένων τῶν Ε 4. , 
γεγράφϑωσαν ἀντικείμεναι αἱ MAN, OEZ, ὧν ὁ 
µετρος μὲν πλαγία ἡ AE, ὀρϑία δὲ τοῦ εἴδους πλει 
ἡ AZ, al δὲ καταγόµεναι ἀπὸ τῶν τομῶν καταχέ 
σονται ἐπὶ τὴν AE ἐν τῇ δοϑείσῃ γωνίᾳ: ἔσται 
25 καὶ τῶν MAN, ΞΕΟ δευτέρα διάμετρος ἡ AT. ὧι 
6.AD]ABV;corr.p 10, Γ]ΑΤΥ͂; corr, Memus („g 
12. ΓΑ] 4 Vi corr p. 15. δή] Halley, δέ Vpc. 11. πα 
τεταγμένως, litt. s euan., V. κατηγμένην] scripsi; κατηγμένη 
18. 47] 4P Halley cum Comm, 19. 42] 4P Balley οι 
Comm. 20. 42] AP Halley cum Comm. 51. MAN, ΟΕ, 
MA, NOZ V; cor.p. 38. 42] AP Halley cum Comm. (etie 


in figura litteram Z bis habet V), — 25, καί] καὶ περί V; corr. 
fort scr. καὶ ἐπί. 
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que etiam diametrus alterarum oppositarum quadrata 
aequalis sit figurae alterarum oppositarum. 

sint datae duae rectae inter se in binas partes 
aequales secantes ΑΓ, AE. oportet igitur circum 
utramque diametrum oppositas describere, ita ut AT, 
AE in iis coniugatae sint, et 4 E? aequalis sit figurae 
oppositarum circum ÆI descriptarum, AI” autem 
figurae oppositarum circum 4 E. 

sit AD» TA = ΑΕ, et 4Γ ad TA perpendi- 
cularis sit. et datis duabus rectis inter se perpendi- 
cularibus ΑΓ, Γ4 describantur oppositae ZA H, OPK, 
ita ut diametrus sit transuersa I'4, latus autem 
rectum 1'4, et rectae a sectionibus ad I'4 ordinate 
ductae in dato angulo ducantur [prop. LIX]. erit 
igitur JE altera diametrus oppositarum [deff. alt, 3]; 
nam et mediam habet rationem inter latera figurae 


[Επο]. VI, 17] et rectae ordinate ductae parallela in B 
in duas partes aequales secta est. rursus igitur sit 
AEX AZ = 413, εἰ AZ ad ΔΕ perpendicularis 
sit. et datis duabus rectis inter se perpendicularibus 
positis EJ, AZ oppositae describantur MAN, ΟΕΒ, 
ita ut diametrus transuersa sit JE, latus autem 
rectum figurae AZ, et rectae a sectionibus ordinate 
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ἡ μὲν ΑΓ τὰς τῇ ΔΕ παραλλήλους μεταξὺ τῶν 
ZAH, OTK τομῶν δίχα τέμνει, ἡ δὲ JE τὰς τῇ AT 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

καλείσθωσαν δὲ αὗται αἱ τομαὶ συξυγεῖς. 


In fine: ᾿Απολλωνίου κωνικῶν &^" m, 2 V. 


CONICORUM LIBER J, 191 


ductae ad JE in dato angulo ducantur [prop. LIX]; 
erit igitur etiam ÆTI altera diametrus sectionum 
MAN, ΞΕΟ [deff, alt. 3]. ergo ÆT rectas rectae 
4E parallelas inter sectiones ZAH, ΘΓΚ positas in 
binas partes aequales secat, JE autem rectas rectae 


ΑΓ parallelas [prop XVI]; quod oportebat fieri 
[cfr. def. 6]. 


tales autem sectiones coniugatae uocentur. 


ΚΩΝΙΚΩΝ 8. 


᾿Απολλώνιος Εὐδήμω χαίρειν. 
Εἰ ὑγιαίνεις, ἔχοι ἂν καλῶς' καὶ αὐτὸς δὲ μετρίως 
ἔχω. 

5 — ᾿απολλώνιον τὸν vlóv µου πέπομφα πρός σε κομί- 
ξοντά σοι τὸ β΄ βιβλίον τῶν συντεταγμένων ἡμῖν 
κωνικῶν. δίελϑε οὖν αὐτὸ ἐπιμελῶς καὶ τοῖς ἀξίοις 
τῶν τοιούτων κοινωνεῖν µεταδίδου’ καὶ Φιλωνίδης δὲ 
ὁ γεωμέτρης, ὃν καὶ συνέστησά σοι ἐν ᾿Εφέσῳ, ἐάν 

10 ποτε ἐπιβαλῇ εἰς τοὺς κατὰ Πέργαμον τόπους, µετα- 
δὸς αὐτῷ, καὶ σεαυτοῦ ἐπιμελοῦ, ἵνα ὑγιαίνῃς. εὐτύχει. 


, 


α . 


᾿Εὰν ὑπερβολῆς κατὰ κορυφὴν εὐϑεῖα ἐφάπτηται, 

καὶ ἀπ᾽ αὐτῆς ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆς διαμέτρου ἀποληφθῇ 
16 ἴση τῇ δυναμένῃ τὸ τέταρτον τοῦ εἴδους, αἱ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου τῆς τομῆς ἐπὶ τὰ ληφϑέντα πέράτα τῆς ἐφ- 
απτοµένης ἀγόμεναι εὐθεῖαι οὐ συμπεσοῦνται τῇ τομῇ. 
ἔστω ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἡ AB, κέντρον δὲ 

τὸ Γ, ὀρϑία δὲ ἡ ΒΖ, καὶ ἐφαπτέσϑω τῆς τομῆς κατὰ 
20 τὸ B ἡ ΔΕ, καὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ ὑπὸ τῶν ABZ εἴδους 
ἴσον ἔστω τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν BA, BE, καὶ ἐπι- 


᾿Απολλωνίου κωνικῶν B°” (B πι. 9) V, et v (f corr. ex α m. 2). 
8. ὑγιαίνοις p. 12. α΄] vp, om. V, ut deinceps. 
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Apollonius Eudemo s. 

Si uales, bene est; equidem satis ualeo. 

Apollonium filium ad te misi secundum librum 
conicorum a me conscriptorum perlaturum. eum igitur 
diligenter peruolue et cum iis communica, qui talibus 
rebus digni sunt. et cum Philonide quoque geometra, 
quem tibi Ephesi commendaui, si quando ad uiciniam 
Pergami uenerit, eum communica, atque cura, ut 
ualeas. uale. 


I. 
Si recta hyperbolam in uertice contingit, et ex ea 
in utramque partem diametri recta aufertur aequalis 


rectae, quae quadrata quartae parti figurae aequalis est, 
rectae a centro sectionis ad terminos sumptos con- 


tingentis ductae cum sectione non concurrent. 
Apollonius, ed. Heiberg. 13 
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ξευχϑεῖσαι αἱ Γώ, ΓΕ ἐκβεβλήσθωσαν. λέγω, ὅτι οὐ 
συμπεσοῦνται τῇ τομῇ. 
εἰ γὰρ δυνατόν, συμπιπτέτω 7 TA τῇ τομῇ κατὰ 
τὸ H, καὶ ἀπὸ τοῦ H τεταγμένως κατήχϑω ἡ Η͂Θ' 
5 παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ AB. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ 
AB πρὸς ΒΖ, τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ὑπὸ ABZ, ἀλλὰ 
τοῦ μὲν ἀπο ΑΒ τέταρτον μέρος τὸ ἀπὸ ΓΒ, τοῦ δὲ 
ὑπὸ ABZ τέταρτον τὸ ἀπὸ BA, ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς 
ΒΖ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ AB, τουτέστι τὸ ἀπὸ 
10 ΓΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ. ἔστι δὲ καὶ ὡς ἡ AB πρὸς ΒΖ, 
τὸ ὑπὸ AOB πρὸς τὸ ἀπὸ OH: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΘ 
πρὸς τὸ ἀπὸ OH, τὸ ὑπὸ AOB πρὸς τὸ ἀπὸ OH. 
ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ AQB τῷ ἀπὸ ΓΘ’ ὅπερ ἄτοπον. 
οὐκ ἄρα ἡ TA συμπεσεῖται τῇ τομῇ. ὁμοίως δὴ δεί- 
15 Eouzv, ὅτι οὐδὲ ἡ ΓΕ' ἀσύμπτωτοι ἄρα εἰσὶ τῇ 
τομῇ αἱ Γ4, ΓΕ. 
β΄. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων δεικτέον, ὅτι ἑτέρα ἀσύμπτωτος 
οὐκ ἔστι τέμνουσα τὴν περιεχομένην γωνίαν ὑπὸ τῶν 
30 4ΓΕ. 
εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ἡ ΓΘ, καὶ διὰ τοῦ Β τῇ 
Γ4 παράλληλος ἤχϑω ἡ ΒΘ καὶ συμπιπτέτω τῇ ΓΘ 
κατὰ τὸ Θ, καὶ τῇ ΒΘ ἴση κείσθω ἡ ΔΗ͂, καὶ ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἡ HO ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὰ K, A, M. ἐπεὶ 
25 οὖν αἱ ΒΘ, AH ἴσαι εἰσὶ καὶ παράλληλοι, καὶ αἱ 
4B, HO ἴσαι εἰσὶ καὶ παράλληλοι. καὶ ἐπεὶ ἡ AB 
δίχα τέμνεται κατὰ τὸ Γ, καὶ πρόσκειται αὐτῇ τις ἡ 
Β 4, τὸ ὑπὸ AAB μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΒ ἴσον ἐστὶ τῷ 


4. τοῦ] p, τῆςΥ. δ. ἡ] p, om. V. 10, ΘΗ] c, e corr. 
. m.i V. ` 11. 40B] 4ΒΘΥ͂; 40, OB p. 
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sit hyperbola, cuius diametrus sit ΔΒ, centrum 
autem 1), latus rectum autem BZ, et JE sectionem 
in B contingat, sit autem 

B£ = BE’ = 5 AB x BZ, 

et ductae I4, ΓΕ producantur. dico, eas cum sectione 
non concurrere, 

nam si fieri potest, rA cum sectione in H con- 
currat, et ab H ordinate ducatur ΗΘ; erit igitur 
rectae JB parallela [cfr. I, 17]. quoniam igitur est 
AB:BZ = AB’: AB» BZ, et TB? = 1 AB?, 

B£ — LAB BZ, 
erit AB : BZ = ΓΗ": 4 B? = T'O’ : OH? [Eucl. VI, 4]. 
est autem etiam 4B : BZ = 40 »« 0B: 6 H* [I, 21]. 
itaque TO’: 9H* — 40 XxX @B:@H?. quare 
A40 x< 0B = ΓΩ) (Eucl. V, 9]: 

quod absurdum est [Eucl. II, 6]. ergo I'Z cum sec- 
tione non concurret. iam similiter demonstrabimus, 
ne ΓΕ quidem concurrere. ergo r4, l'Easymptotae 
sectionis sunt. 


II. 


lisdem positis demonstrandum, aliam asymptotam 
non esse secantem angulum rectis AI, ΓΕ com- 
prehensum. 

nam si fieri potest, sit ΓΘ, et per B rectae I'4 
parallela ducatur ΒΘ et cum ΓΘ in O concurrat, 
ponaturque 4Η = BO, et ducta ΗΘ ad K, 4, M 
producatur. iam quoniam ΒΘ, 4Η aequales sunt et 
parallelae, etiam 4B, HO aequales sunt et parallelae 
[Eucl. I, 33]. et quoniam ΔΒ in Γ in duas partes 

13* 


10 


15 


2 


2 


Q 


ce 
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ἀπὺ T'A. ὁμοίως δὴ ἐπειδὴ παράλληλός ἐστιν ἡ ΗΜ 
τῇ ΔΕ, καὶ ἴση ἡ AB τῇ BE, ἴση ἄρα καὶ ἡ HA 
τῇ AM. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἢ HO τῇ AB, μείξων 
ἄρα ἡ HK τῆς AB. ἔστι δὲ καὶ ἡ KM τῆς BE 
μείξων, ἐπεὶ καὶ ἡ AM’ τὸ ἄρα ὑπὸ MKH μεῖξόν 
ἐστι τοῦ ὑπὸ ABE, τουτέστι τοῦ ἀπὸ AB, ἐπεὶ οὖν 
ἐστιν, ὡς ἡ 4Β πρὸρ ΒΖ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 
Β 4, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AB πρὸς ΒΖ, τὸ ὑπὸ AAB πρὸς 
τὸ ἀπὸ AK, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ BA, τὸ 
ἀπὸ TA πρὸς τὸ ἀπὸ AH, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ TA 
πρὸς τὸ ἀπὸ AH, τὸ ὑπὸ AAB πρὸς τὸ ἀπὸ AK. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ AIT πρὸς ὅλον τὸ ἀπὸ 
AH, οὕτως ἀφαιρεθὲν τὸ ὑπὸ AAB πρὸς ἀφαιρεϑὲν 
τὸ ἀπὸ AK, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς λοιπὸν 
τὺ ὑπὸ MKH ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ T'A πρὸς τὸ ἀπὸ AH, 
τουτέστι τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ AB. ἴσον ἄρα τὸ 
ἀπὸ AB τῷ ὑπὸ ΜΚΗ ὅπερ ἄτοπον: μεῖξον γὰρ 
αὐτοῦ δέδεικται, οὐκ ἄρα ἡ ΓΘ ἀδύμπτωτός ἐστι 
τῇ τομῇ. 
y. 

Eav ὑπερβολῆ; εὐθεῖα ἐφάπτηται, συμπεσεῖται Exa- 
τέρα τῶν ἀσυμπτώτων καὶ δίχα τμηϑήσεται κατὰ τὴν 
ἁφήν, καὶ τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν τμημάτων αὐτῆς τετρά- 
yovov ἴσον ἔσται τῷ τετάρτω τοῦ γινομένου εἴδους 
πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρῳ. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ΑΒΓ, κέντρον δὲ αὐτῆς τὸ E 
καὶ ἀσύμπτωτοι αἱ ZE, EH, καὶ ἐφαπτέσϑω τις αὐτῆς 


9. Post pr. ἀπό ins, AH καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ TA πρὸς τὸ 

ἀπὸ AH τὸ ὑπὸ AAB πρὸς τὸ ἀπό V (ex lin. 10—11 petita). 

15. MKH] ante H — 1 lit. V. τό] (pr. τ supra scr. 
m. 1 V. 18. 9] p, T4 V. 
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aequales secta est, eique adiecta est Β 4, erit 
AA» AB + ΓΒῚ = Γ Δὲ [Eucl. Π, 6]. 

iam eodem modo, quoniam HM rectae 21 Ε parallela 
est, εἰ J B = BE, erit etiam H 4 = AM [Eacl. VI, 1]. 
et quoniam est HO = 4B, 
erit HK > B. uerum etiam 
ΚΜ» BE, quoniam etiam 
AM BE. itaque 

ΜΚΟ KH 4B» BE, 
h. e. > AB’. quoniam igitur 
4Β:ΒΖ-- ΓΕ": B 2f [prop.1], 
uerum [I, 21] 
AB:BZ—44»« AB: AK?*, 
et [Eucl. VI, 4] 

ΓΒ: Β45--Γ 45: ΔΗ͂», 
erit etiam 
I4:A4H? — 44»« AB: 4". 
quoniam igitur est, ut totum 
A AT? ad totum 4Η3, ita ab- 
latum 4444 »« 4B ad ablatum A4K?, erit etiam reli- 
quum ΓΕ: MKX KH [Evo Π, 5) --Γ 45; AH? 
[Eucl. V, 19] = F B? : 4B*. itaque 4B* = MK»« KH 
[Eucl. V, 9]; quod absurdum est; demonstrauimus 
enim, esse MK »« KH — 4B*. ergo ΓΘ asymptota 


sectionis non est. 


III. 

Si recta hyperbolam contingit, utrique asymptotae 
concurret et in puncto contactus in duas partes aequales 
secabitur, quadratumque utriusque partis eius aequale 
erit quartae parti figurae ad diametrum per punctum 
contactus ductam effectae. 
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κατὰ τὸ B ἡ ΘΚ. λέγω, ὅτι ἐκβαλλομένη ἢ OK Gv, 
πεσεῖται ταῖς ΖΕ, EH. 

εἰ γὰρ δυνατόν, μὴ συμπιπτέτω, καὶ ἐπιξευχϑεῖ 
ἡ ΕΒ ἐκβεβλήσθω, καὶ κείσθω τῇ BE ἴση ἡ E. 

5 διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
BA. κείσθω δὴ τῷ 
τετάρτω τοῦ πρὺς τῇ 
BA εἴδους ἴσον τὸ 
ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν O B, 

10 ΒΚ, καὶ ἐπεξεύχϑω- 
σαν «l EO, ΕΚ. 
ἀσύμπτωτοι ἄρα εἰσίν' 
ὅπερ ἄτοπον: ὑπό- 
κεινται γὰρ αἱ ZE, EH 

15 ἀσύμπτωτοι. ἡ ἄρα 
ΚΘ ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ταῖς EZ, EH ἀσυμπτι 
τοις κατὰ τὰ Z, Η. 

λέγω δή, ὅτι καὶ τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν BZ, B 
ἴσον ἔσται τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ BA εἴδους. 

20 μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω τῷ τετάρτῳ τι 
εἴδους ἴσον τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν BO, ΒΚ. ἀσύμπτωτ 
ἄρα εἰσὶν αἱ ΘΕ, EK: ὅπερ ἄτοπον. τὸ ἄρα ἀς 
ἑκατέρας τῶν ZB, BH ἴσον ἔσται τῷ τετάρτῳ το 


πρὸς τῇ BA εἴδους. 
25 δ΄. 


Zio δοθεισῶν εὐθειῶν γωνίαν περιεχουσῶν κα 
σημείου ἐντὸς τῆς γωνίας γράψαι διὰ τοῦ σημείοι 
κώνου τομὴν τὴν καλουμένην ὑπερβολήν, ὥστε ἆσυμ 
πτώτους αὐτῆς εἶναι τὰς δοϑείσας εὐϑείας. 


1. 7] (pr) η V; ini p. 18. ὅτι] Ὁ om. V, 90. εἰ] p, 
j V; corr. m. 3 v. 1. BK] p, ΘΚ V. 
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sit hyperbola ABI, centrum autem eius E οἱ 
asymptotae Z E, EH, eamque contingat in B recta 
aliqua ΘΚ. dico, ΘΚ productam cum ZE, EH con- 
currere. 


nam si fieri potest, ne concurrat, et ducta EB 
producatur, ponaturque Ezf = BE; B igitur dia- 
metrus est. ponatur igitur 9 B? et BK? quartae parti 
figurae ad Β 4 effectae aequale, ducanturque ΚΘ, EK. 
hae igitur asymptotae sunt [prop. I]; quod absurdum 
est [prop. II]; supposuimus enim, Z E, EH asymptotas 
esse. ergo ΚΘ producta cum asymptotis EZ, EH in 
Z, H concurret. 

iam dico, esse etiam BZ? et BH? quartae parti 
figurae ad BA effectae aequalia. 

ne sint enim, sed, si fieri potest, sit BO? et BK? 
quartae parti figurae aequale. itaque ΘΕ, EK asym- 
ptotae sunt [prop. I]; quod absurdum est [prop. II]. 
ergo ZB?’ οἱ BH?’ quartae parti figurae ad: B 4 effectae 
aequalia sunt. 


Iv. 


Datis duabus rectis angulum comprehendentibus 
punctoque intra angulum posito per punctum coni 
sectionem, hyperbola quae uocatur, ita describere, ut 
datae rectae asymptotae sint. 

sint duae rectae AT, AB quemuis angulum com- 
prehendentes ad Α΄ positum, datumque sit punctum 
aliquod «4, et oporteat per «4 in asymptotis TAB 
hyperbolam describere. 
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ἔστωσαν δύο εὐθεῖαι al AT, AB τυχοῦσαν γωνίαν 
περιέχουσαι τὴν πρὸς τῷ A, καὶ δεδόσθω σημεῖόν τι 
τὸ d, καὶ δέον ἔστω διὰ τοῦ A τὰς TAB γράψαι εἰς 
ἀσυμπτώτους ὑπερβολήν. 

ὅ ἐπεξεύχϑω ἡ AA καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ E, καὶ 
πείσθω τῇ JA ἴση ἡ AE, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ AB 
παράλληλος ἤχϑω ἢ AZ, καὶ κείσθω τῇ AZ ἴση ἡ ZT, 
καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ Γ4 ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ B, καὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς ΓΒ ἴσον γεγονέτω τὸ ὑπὸ AE, H, καὶ èx- 

10 βληθείσης τῆς 4.4 γεγράφθω περὶ αὐτὴν διὰ τοῦ 4 
ὑπερβολή, ὥστε τὰς καταγοµένας δύνασθαι τὰ παρὰ 
τὴν H ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ AE, H. ἐπεὶ 
οὖν παράλληλός ἐστιν ἡ AZ τῇ BA, καὶ ἴση ἡ ΓΖ 
τῇ ZA, ἴση ἄρα καὶ ἡ D τῇ 4B' ὥστε τὸ ἀπὸ τῆς 

15 ΓΒ τετραπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ Df. καί ἐστι τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΒ ἴσον τῷ ὑπὸ 4Ε, H’ ἑκάτερον ἄρα τῶν ἀπὺ 
Γ4, AB τέταρτον μέρος ἐστὶ τοῦ ὑπὸ AE, H εἴδους. 
αἱ ἄρα AB, AT ἀσύμπτωτοί εἰσι τῆς γραφείσης ὑπερ- 
βολῆς. 

30 


, 


ε΄. 
᾿Εὰν παραβολῆς ἢ ὑπερβολῆς ἡ διάμετρος εὐθεῖάν 
τινα τέμνῃ δίχα, ἡ κατὰ τὸ πέρας τῆς διαμέτρου ἐπι- 
ψαύουσα τῆς τομῆς παράλληλος ἔσται τῇ δίχα τεμνο- 
μένῃ εὐϑεία. 

25 ἔστω παραβολὴ ἢ ὑπερβολὴ ἡ ABT, ἧς διάμετρος 
ἡ ABE, καὶ ἐφαπτέσθω τῆς τομῆς ἡ ZBH, ἤχθω δέ 
τις εὐθεῖα ἐν τῇ τομῇ ἡ AET ἴσην ποιοῦσα τὴν AE 
τῇ ΕΓ. λέγω, ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ AT τῇ ΖΗ. 


3. τῷ] p, τό V. 8. εἰς ἀσυμπτώτους τὰς ΓΑΒ γράψαι p, 
Halley. 8. mer V, corr. cv. rà] c, corr. ex το 
m. 1 V. 18. σύμπτωτοι V, corr. p. 21. 7] 7 V; corr. p, 
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ducatur Ad et ad E producatur, ponaturqnue 

AE-— 44, et per «4 rectae ΑΒ parallela ducatur 

42, ponaturque ZI = AZ, 

2 et ducta Γ4 ad B pro- 
r ducatur, fiatque 


dAExH=TP, 


et producta 4.4 circum 

eam per 4 hyperbola ita 

describatur, ut rectae ordi- 

nate ductae quadratae ae- 

quales sint spaliis rectae 

H adplicatis excedentibus 
figura rectangulo 4E >x< H simili [I, 53]. iam quon- 
iam ZZ rectae BA parallela est, et ΓΖ — 74, erit 
etiam PA = AB [Eucl. VI, 2]. quare ΓΗΣ = 4Γ 4. 
est autem I'B? — AE >x< H. itaque 


ΓΑ = 4B — LAE H. 


ergo AB, AT asymptotae sunt hyperbolae descriptae 
(prop. I]. 


Ys 


Si diametrus parabolae uel hyperbolae rectam 
aliquam in duas partes aequales secat, recta in termino 
diametri sectionem contingens rectae in duas partes 
&equales sectae parallela erit. 

sit 4BI' parabola uel hyperbola, cuius diametrus 
sit 21 B E, et ZBH sectionem contingat, ducatur autem 
in sectione recta aliqua ΑΕΓ efficiens 4E = Er 
dico, AT et ZH parallelas esse. 
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εἰ γὰρ μή, ἤχϑω διὰ τοῦ Γ᾽ τῇ ΖΗ παράλληλος 

ἡ ΓΘ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΘΑ. ἐπεὶ οὖν παραβολὴ ἢ 

ὑπερβολή ἐστιν ἡ ABT, ἧς διάμετρος μὲν ἡ AE, ἐφ- 

απτοµένη δὲ ἡ ZH, καὶ παράλληλος αὐτῇ ἡ ΓΘ, ἴση 

5 ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ KO. ἀλλὰ καὶ ἡ ΓΕ τῇ EA. ἡ ἄρα 

40 τῇ ΚΕ παράλληλός ἐστιν' ὅπερ ἀδύνατον: ovu- 
πίπτει γὰρ ἐκβαλλομένη τῇ Β 4. 


, 


5. 
Ἐὰν ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας ἡ διάμετρος 
10 εὐθεῖάν τινα δίχα τέμνῃ μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαν, 
ἡ κατὰ τὸ πέρας τῆς διαμέτρου ἐπιψαύουσα τῆς τομῆς 
παράλληλος ἔσται τῇ δίχα τεμνομένῃ εὐϑείᾳ. 
ἔστω ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς διάμετρος 
ἡ AB, καὶ ἡ AB τὴν TA μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαν 
15 δίχα τεμνέτω κατὰ τὸ E. 
λέγω, ὅτι ἡ κατὰ τὸ 4 
ἐφαπτομένη τῆς τομῆς 
παράλληλός ἐστι τῇ Γ4. q 
μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυ- 
20 νατόν, ἔστω τῇ κατὰ τὸ 
A ἐφαπτομένῃπαράλλη- 
λος ἡ AZ- ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ AH τῇ ZH. ἔστι δὲ καὶ ἡ AE τῇ EI" παράλληλος 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ τῇ ΗΕ' ὅπερ ἄτοπον. εἴτε γὰρ το H 
25 σημεῖον κέντρον ἐστὶ τῆς AB τομῆς, ἡ ΓΖ, συμπεσεῖται 
τῇ AB, εἴτε μή ἐστιν, ὑποκείσϑω τὸ K, καὶ ἐπιξευχ- 
ϑεῖσα ἡ ΟΚ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ ©, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ΓΘ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AK τῇ ΚΘ, ἔστι δὲ καὶ 


8. ABD] e, 4 e corr, m, 1 V. 18, L4] cvp, ΓΘ e corr. 
m.2 V. 21. £] cvp, euan, V. 23.4H] 4Becorr.V, corr. p. 
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nam si minus, per I 
rectae ZH parallela du- 
‘catur ΓΘ, ducaturque 
6 4. iam quoniam ΒΓ 
parabola uel hyperbola 
est, cuius diametrus est 
48, contingens autem 
ΖΗ, eique parallela ΓΘ, 
erit K = KO [1,46—41]. 
uerum etiam ΓΕ = E 4. 
que 40, KE parallelae erunt [Eucl. VI, 2]; quod 
i non potest; nam 4® producta cum Β 4 concurrit 
22]. 


VL 


Si diametrus ellipsis uel circuli ambitus rectam 
quam non per centrum ductam in duas partes 
juales secat, recta in termino diametri sectionem 
atingens rectae in duas partes aequales sectae 
rallela erit. 

sit ellipsis uel circuli ambitus, cuius diametrus sit 
B, et AB rectam TA non per centrum ductam in 
as partes aequales secet in E. dico, rectam in .4 
ctionem contingentem rectae I'7 parallelam esse. 

ne sit enim, sed, si fieri potest, sit «42 rectae in 
contingenti parallela. itaque erit JH = ZH [I, 41]. 
rum etiam 48 = ET. itaque ΓΖ, HE parallelae 
nt [Eucl. VI, 2]; quod absurdum est. nam siue H 
inctum centrum est sectionis ΔΒ, ΓΖ cum AB 
mncurret [T, 23], siue non est, supponatur K centrum, 
; ducta 46 K producatur ad ©, ducaturque ΓΘ, quon- 
im igitur 4K = KO et etiam 4E = ET, ΓΘ rectae 
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ἡ AE τῇ ΕΓ, παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΘ τῇ AB. 
ἀλλὰ καὶ ἡ ΓΖ' ὅπερ ἄτοπον. ἢ ἄρα κατὰ τὸ A èp- 
απτοµένη παράλληλός ἐστι τῇ rA. 


δ΄ 

Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας εὐϑεῖα 
ἐφάπτηται, καὶ ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ ἐν τῇ τομῇ 
καὶ δίχα τμηϑῇ, ἡ ἀπὸ τῆς ἁφῆς ἐπὶ τὴν διχοτομίαν 
ἐπιξευχϑεῖσα εὐϑεῖα διάμετρος ἔσται τῆς τομῆς. 

ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ ΑΒΓ, 
ἐφαπτομένη δὲ αὐτῆς ἡ ΖΗ͂, καὶ τῇ ΖΗ παράλληλος 
ἡ AT καὶ δίχα τειµήσθω κατὰ τὸ E, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ΒΕ. λέγω, ὅτι ἡ ΒΕ διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. 

μὴ γάρ. ἀλλά, εἰ δυνατόν, ἔστω διάμετρος τῆς 
τομῆς ἡ ΒΘ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ AO τῇ OI" ὅπερ 
15 ἄτοπον' ἢ γὰρ AE τῇ ET ἴση ἐστίν. οὐκ ἄρα ἡ ΒΘ 

διάμετρος ἔσται τῆς τομῆς. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι 

οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς ΒΕ. 


ο. 


-- 
c 


1- 

᾿Εὰν ὑπερβολῇ εὐθεῖα συμπίπτῃ κατὰ δύο σημεῖα, 
20 ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις, 
καὶ αἱ ἀπολαμβανύμεναι ἀπ᾽ αὐτῆς ὑπὸ τῆς τομῆς προς 

ταῖς ἀσυμπτώτοις ἴσαι ἔσονται. 
ἔστω ὑπερβολὴ 7 ABT, ἀσύμπτωτοι δὲ αἱ EA, 42, 
καὶ τῇ ABI συμπιπτέτω τις ἡ AD. λέγω, ὅτι éx- 
25 βαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις. 
τετμήσθω ἡ AT δίχα κατὰ τὸ H, καὶ ἐπεζεύχθω 


---------- 


1. ΓΘ] cvp, cuan. V. 8. διάμετρον V; corr. p. 18. 
δυνατόν] cv, -óv euan, V. 31. af] om. V, corr. p. 


CONICORUM LIBER II. 205 


AB parallela est [Eucl. VI, 2]. uerum etiam ΓΖ ei 
parallela est; quod absurdum est [Eucl. I, 30]. ergo 
recta in A contingens rectae I'7/ parallela est. 


VII. 

Si recta coni sectionem uel cireuli ambitum con- 
tingit, et in sectione recta huie parallela ducitur et 
iu duas partes aequales secatur, recta a puncto 

iz contactus ad medium punc- 
΄ tum ducta diametrus sec- 
tionis erit. 

B 6 sit coni sectio uel circuli 
ambitus A4BI', contingens 
autem ZH, et rectae ZH 

7r parallela 4I, quae in E in 

7 duas partes aequales secetur, 

ducaturque BE. dico, BE diametrum sectionis esse. 

ne sit enim, sed, si fieri potest, diametrus sectionis 

sit BO. itaque 46 = OT [1 deff. pr. 4]; quod absurdum 

est; nam AE = ΕΙ. ergo BO diametrus sectionis 

non erit. iam eodem modo demonstrabimus, ne aliam 
quidem ullam diametrum esse praeter BE. 


VIII. 

Si recta cum hyperbola in duobus punctis con- 
currit, in utramque partem producta cum asymptotis 
concurret, et rectae ex ea ad asymptotas a sectione 
abscisae aequales erunt. 

sit hyperbola ΔΒΓ, asymptotae autem EA, 47, 
et cum ABT concurrat recta aliqua ΑΓ. dico, eam 
in utramque partem productam cum asymptotis con- 
currere. 


8 


10 


15 


20 


25 
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ἡ AH. διάμετρος ἄρα ἐστὶ τῆς τομῆς: ἡ ἄρα κατὰ 
τὸ B ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ AI. ἔστω οὖν 
ἐφαπτομένη ἡ OBK' συμπεσεῖται δη ταῖς EA, AZ. 
ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν ἡ AT τῇ KO, καὶ ἡ ΚΘ 
συμπίπτει ταῖς AK, 46. καὶ 9) AT ἄρα συμπεσεῖται 
ταῖς JE, AZ. 

συμπιπτέτω κατὰ và E, Z' καί ἐστιν ἴδη ἡ ΘΒ 
τῇ BK: ἴση ἄρα καὶ ἡ ZH τῇ HE. ὥστε καὶ ἡ ΓΖ 
τῇ AE. 

9’. 

᾿Εὰν εὐθεῖα συμπίπτουσα ταῖς ἀσυμπτώτοις δίχα 
τέμνηται ὑπὸ τῆς ὑπερβολῆς, καθ fv μόνον σημεῖον 
ἅπτεται τῆς τομῆς. 

εὐθεῖα γὰρ ἡ TA συμπί- D 
πτουσα ταῖς TAA ἀσυμπτώτοις 
δίχα τεμνέσθω ὑπὸ τῆς ὑπερ- 
βολῆς κατὰ τὸ E σημεῖον. λέγω, A 
ὅτι κατ᾽ ἄλλο σημεῖον οὐχ ἅπ- 
τεται τῆς τομῆς. d 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἁπτέσϑω 
κατὰ τὸ B. loy ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΕ τῇ BA’ ὅπερ ἄτοπον" 
ὑπόκειται γὰρ ἡ ΓΕ τῇ EA ἴση. οὐκ ἄρα καθ ἕτερον 
σημεῖον ἅπτεται τῆς τομῆς. 


΄ 


b. 

Ἐὰν εὐθεῖά τις τέμνουσα τὴν τομὴν συμπίπτῃ 
ἑκατέρα τῶν ἀσυμπτώτων, τὸ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον 
ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων εὐϑειῶν μεταξὺ τῶν ἄσυμ- 
πτώτων καὶ τῆς τομῆς ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ γινο- 


1. 7] (alt.) c, renouat. m. rec. V. 5. 40) ΚΘ V, corr. p. 
15. Γ4 4] c, 4 e corr. m. 1 V. 
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ΑΓ in H in duas partes aequales secetur, οἱ 
ducatur 4 H; ea igitur diametrus sectionis est [prop. VII]. 
itaque recta in B contingens 
rectae ÆI parallela est 
[ρτορ. V—VI]. contingat 
igitur € BK. itaque cum 
E 4, 4 Z concurret [prop.IIT]. 
quoniam igitur ΑΓ et ΚΘ 
parallelae sunt, et KO cum 
dK, 40 concurrit, etiam AT" 
cum JE, AZ concurret. 

concurrat in E, Z. et 9B = BK; quare etiam 
[Eucl. VI, 4] ZH = HE. ergo etiam ΓΖ = AE. 


IX. 


Si recta cum asymptotis concurrens ab hyperbola 
in duas partes aequales secatur, in uno puncto solo 
sectionem tangit. 

recta enim I'Z cum asymptotis TAA concurrens 
ab hyperbola in puncto E in duas partes aequales 
secetur. dico, eam in nullo alio puncto sectionem 
tangere. 

nam si fieri potest, tangat in B. itaque ΓΗ = B4 
[prop. VIII]; quod absurdum est; supposuimus enim, 
ese [TE = Ez. ergo Γ4 in nullo alio puncto 
sectionem tangit. 


X. 


Si recta aliqua sectionem secans cum utraque 
asymptota concurrit, rectangulum comprehensum rectis 
inter asymptotas sectionemque abscisis aequale est 
quartae parti figurae ad diametrum  effectae, quae 


5 


10 


15 
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μένου εἴδους πρὸς τῇ διχοτομούσῃ διαμέτρῳ τὰς &yo- 
μένας παρὰ τὴν ἡγμένην εὐϑεῖαν. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ΑΒΓ, ἀσύμπτωτοι δὲ αὐτῆς αἱ 
JE, EZ, καὶ ἤχϑω τις ἡ AZ τέμνουσα τὴν τομήν 
καὶ τὰς ἀσυμπτώτους, καὶ τετμήσϑω ἡ AT δίχα κατὰ 
τὸ H, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ HE, καὶ κείσϑω τῇ BE ἴση 


ἡ ΕΘ, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ B τῇ GEB πρὸς ὀρϑὰς ἡ 
BM: διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΘ, ὀρϑία δὲ ἡ BM. 
λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ AAZ ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ ὑπὸ 
τῶν ΘΒΜ, ὁμοίως δὴ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ATZ. 

ἤχθω γὰρ διὰ τοῦ B ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ KA 
παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ AZ. καὶ ἐπεὶ δέδεικται, ὡς 
ἡ ΘΒ πρὸς BM, τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ BK, τουτ- 
ἔστι τὸ ἀπὸ EH πρὸς τὸ ἀπὸ HA, ὡς δὲ ἡ ΘΒ πρὸς 
ΒΜ, τὸ ὑπὸ ΘΗ͂Β πρὸς τὸ ἀπὸ HA, ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
ΕΗ πρὸς τὸ ἀπὸ H 4, τὸ ὑπὸ OH B πρὸς τὸ ἀπὸ H 4. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ ΕΗ πρὸς ὅλον τὸ 
ἀπὸ AH, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ OHB πρὸς ἀφ- 
αιρεϑὲν τὸ ἀπὸ AH, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ EB πρὸς 

1. εἴδους] cvp, euan. V. 15. ὡς ἄρα — 16. ἀπὸ H A] 


addidi e p (τῆς EH; τῆς HJ οὕτω; τῶν OH, HB; τῆς H A); 
om. V; cfr. p. 196, 10—11. 
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rectas ductae rectae parallelas in binas partes aequales 
secat. 


sit hyperbola ABT, asymptotae autem eius 4E, 
EZ, et ducatur recta aliqua «2 sectionem asym- 
ptotasque secans, et ÆT in H in duas partes aequales 
secetur, ducaturque H E, et ponatur EO = B E, ducatur- 
que a B ad 6 EB perpendicularis BM; itaque ΒΘ 
diametrus est [prop. VIIJ, BM autem latus rectum.) 
dico, esse 

JAX AZ = 40B x BM = Ar xTZ. 


ducatur enim per B sectionem contingens K 4; ea 
igitur rectae 42 parallela est [prop. V]. et quoniam 
demonstrauimus, esse 

OB: BM = EB’: BK? [prop 1] = ΕΗ: HA? 
[Eucl. VI, 4), et 

ΘΒ:ΒΜ--ΘΗ»ς ΗΒ: H£ [1, 21], 
erit etiam 
ΕΗ: H£ = OH x HB: ΗΛ", 
jam quoniam est, ut totum EH? ad totum ΖΗ, ita 
ablatum @H ὃς HB ad ablatum A4H?, erit etiam 
[Eucl. V, 19] reliquum ΚΒ' [Eucl. II, 6] ad reliquum 
44A » AZ [Eucl. II, 5] = ΕΗ: H4? = ΕΒ; BK? 
[Eucl. VI, 4]. itaque (Eucl. V, 9] 
Z4» AJ = BK? 

[tum u. prop. III]. 


1) Intellegitur igitur factum esse, ut sit 
ΘΒ:ΒΜ--ΘΗ»ς HB: ΛΗ" 
nec opus est hoc cum Memo diserte adiicere, ut fecit Halley. 
Apollonius, ed. Heiberg. 14 


σι 


10 


15 


20 


25 
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λοιπὸν τὸ ὑπὸ AAZ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ EH πρὸς το 
ἀπὸ H 4, τουτέστι τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΚ. ἴσον 
ἄρα τὸ ὑπὸ ZAA τῷ ἀπὸ BK. 

ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ τὸ ὑπὸ ΓΖ τῷ ἀπὸ 
BA. ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ KB τῷ ἀπὸ Β 4' ἴσον ἄρα καὶ 
τὸ ὑπὸ ZAA τῷ ὑπὸ ZI. 


, 


ια΄. 

Ἐὰν ἑκατέραν τῶν περιεχουσῶν τὴν ἐφεξῆς γωνίαν 
τῆς περιεχούσης τὴν ὑπερβολὴν τέμνῃ τις εὐϑεῖα, ovu- 
πεσεῖται τῇ τομῇ xa? ἓν μόνον σημεῖον, καὶ τὸ περι- 
εχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων εὐϑειῶν μεταξὺ 
τῶν περιεχουσῶν καὶ τῆς τομῆς ἴσον ἔσται τῷ τετάρτω 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἠγμένης διαμέτρου παρὰ τὴν τέμνου- 
σαν εὐϑεῖαν. 

ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμπτωτοι al ΓΑ, AJ, καὶ 
ἐκβεβλήσϑω ἡ «44 ἐπὶ τὸ E, καὶ διά τινος σημείου 
τοῦ E διήύχϑω ἡ ΕΖ τέμνουσα τὰς EA, AT. 

ὅτι μὲν οὖν συμπίπτει τῇ τομῇ xa? fv μόνον 
δημεῖον, φανερόν' ἡ γὰρ διὰ τοῦ A τῇ ΕΖ παράλληλος 
ἀγομένη ὡς ἡ AB τεμεῖ τὴν ὑπὸ TAA γωνίαν καὶ 
συμπεσεῖται τῇ τομῇ καὶ διάμετρος αὐτῆς ἔσται' ἡ EZ 
ἄρα συμπεσεῖται τῇ τομῇ xa? ἓν μόνον σημεῖον. 

συμπιπτέτω κατὰ τὸ H, 

λέγω δή, ὅτι καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΕΗΖ, ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς 4B. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ H τεταγμένως ἡ ΘΗ {Κ᾿ ἡ ἄρα 
διὰ τοῦ Β ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΗΘ. ἔστω 


4. τῷ] cvp, corr. εχ τό m. 1 V. δ. BA ἴσον 1δ. 
44] cvp, corr. ex TrA m. 1 V. 24. δή] δέ V; corr. Halley. 
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jam similiter demonstrabimus, esse etiam 
4D» Γ2-- B£. 
uerum KB? — BÆ [prop. IIIJ. ergo etiam 
Z4»€44-—Z»xr4. 


XI. 

Si recta aliqua utramque rectam, quae angulum 
ad angulum hyperbolam continentem deinceps positum 
comprehendunt, secat, cum sectione in uno solo puncto 
concurret, et rectangulum comprehensum rectis inter 
rectas comprehendentes sectionemque abscisis aequale 
erit quartae parti 
quadrati diametri 
rectae secanti par- 
allelae ductae. 

sit hyperbola, 
cuius —asymptotae 
sint Γ 4, 4.4, pro- 
ducaturque 44 ad 
E, et per punctum 
aliquod E ducatur 
EZ rectas ΕΑ, AT 
secans. 

iam eam in uno solo puncto cum sectione con- 
currere, manifestum est; nam recta per 4 rectae EZ 
parallela ducta ut ΔΒ angulum I'44 secabit et cum 
sectione concurret [prop. lI] diametrusque eius erit 
(I, 51 coroll); itaque EZ in uno solo puncto cum 
sectione concurret [I, 26]. 


In figura A in v om., in V posita est πι. 2 in intersectione 
rectarum ΔΒ, Θ K. 


K 
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σι 
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ἡ TA. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΓΒ τῇ BA, τὸ ἄρα ἀπὸ 
ΓΒ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΓΒΔ, πρὸς τὸ ἀπὸ BA λόγον 
ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τοῦ τῆς ΓΒ πρὸς Β 4 καὶ 
τοῦ τῆς AB πρὸς BA. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΓΒ πρὸς BA, 
ἡ 9H πρὸς ΗΖ, ὡς δὲ ἡ 4B πρὸς BA, ἡ HK πρὸς 
HE: ὁ ἄρα τοῦ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ Β 4 λόγος σύγ- 
κειται ἐκ τοῦ τῆς OH πρὸς HZ καὶ τῆς KH πρὸς 
HE. ἀλλὰ καὶ ὁ τοῦ ὑπὸ ΚΗΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΗΖ 
λόγος σύγκειται ἐκ τῶν αὐτῶν᾽ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ KHO 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΗΖ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ B 4. 
ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ KHO πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, τὸ ὑπὸ 
EHZ πρὸς τὸ ἀπὸ AB. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ ΚΗΘ τῷ 
ἀπὸ ΓΒ ἐδείχϑη" ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ EHZ τῷ 
ἀπὸ AB. 
ιβ΄. 


'E&v ἐπὶ τὰς ἀσυμπτώτους ἀπό τινος σημείου τῶν 
ἐπὶ τῆς τομῆς β εὐϑεῖαι ἀχϑῶσιν ἐν τυχούσαις γω- 
νίαις, καὶ ταύταις παράλλη- 4 
λοι ἀχθῶσιν ἀπό τινος ση- 
µείου τῶν ἐπὶ τῆς τομῆς, τὸ 
ὑπὸ τῶν παραλλήλων περι- 
εχόμενον ὀρθογώνιον ἴδον 
ἔσται τῷ περιεχομένω ὑπὸ 
τῶν, αἷς al παράλληλοι Ñy- 


ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμ- 
πτωτοι αἱ AB, BT, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς το 4, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ 
ἐπὶ τὰς ΔΒ, ΒΓ κατήχϑωσαν αἱ 4AE, AZ, εἰλήφθω 


10. E HZ] corr. ex EZH m.2 V, ΕΖΗ cv; τῶν ΕΗ, HZ p. 
11. ἀχϑῶσι V, corr. pc. 
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concurrat in H. 

jam dico, esse etiam EH »« HZ = AB’. 

per H enim ordinate ducatur ΘΗ AK; itaque recta 
in B contingens rectae ΗΘ parallela est [prop. V]. 
sit Γ4. iam quoniam ΓΗ = B [prop. III], erit 

TB? : B£ =TB x 841: 84 
= (IB: BA) x (4B: BA). 
est autem [Eucl. VI, 4] PB: BA = 6H: HZ, 
dAB:BA = HK: HE. 
itaque erit D'B':B4*-— (6Η: HZ)» (KH: HE). 
est autem etiam 
KH >x HO: EH Xx HZ = (0H: HZ) »« (KH: HE). 
quare KH »« HO: EH Xx HZ — ΓΒ; ΒΔ, permu- 
tando [Eucl. V, 16] 
KH x HO : TB? = EH Xx ΗΖ: 4B’. 

demonstranimus autem, esse K H »« H6 =T B? [prop. X]. 
ergo etiam EH »« HZ = AB? [Eucl. V, 14]. 


XII. 


Si ab aliquo puncto sectionis duae rectae ad 
asymptotas ducuntur angulos quoslibet efficientes, 
lisque parallelae ab aliquo puncto sectionis ducuntur, 
rectangulum rectis parallelis comprehensum aequale 
erit rectangulo comprehenso rectis, quibus parallelae 
ductae sunt. 

sit hyperbola, cuius asymptotae sint ΑΔΒ, BT, et 
in sectione sumatur punctum aliquod «4, ab eoque ad 
AB, ΒΓ ducantur ΔΕ, 47, et in sectione aliud 
sumatur punctum H, et per H rectis E4, AZ paral- 
lelae ducantur HO, HK. dico, esse 

Ed Xx AZ = 0H Xx HK. 
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δέ τι σημεῖον ἕτερον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ H, καὶ διὰ 
τοῦ H ταῖς EA, AZ παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ HO, ΗΚ. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ EAZ τῷ ὑπὸ OHK. 
ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ 4 H καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὰ A, T. 
6 ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ AAT τῷ ὑπὸ AHT, ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ AH πρὸς 4.4, ἡ JI πρὸς ΓΗ. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἡ ΑΗ πρὸς 44, ἡ ΗΘ πρὸς EZ, ὡς δὲ ý AT 
πρὸς ΓΗ, ἡ AZ πρὸς HK: ὡς ἄρα ἡ OH πρὸς ΔΕ, 
ἡ AZ πρὸς ΗΚ. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ EAZ τῷ 
10 ὑπὸ OHK. 


, 


ιγ΄. 
Ἐὰν ἐν τῷ ἀφοριξομένῳ τόπῳ ὑπὸ τῶν ἀσυμπτώ- 
των καὶ τῆς τομῆς παράλληλος ἀχϑῇ τις εὐϑεῖα τῇ 
ἑτέρᾳ τῶν ἀσυμπτώτων, συμπεσεῖται τῇ τομῇ xaO" ἓν 
15 μόνον σημεῖον. 
ἔστω ὑπερβολή, 5g ἀσύμπτωτοι αἱ T'A, AB, καὶ 
εἰλήφθω τι σημεῖον τὸ E, καὶ δι αὐτοῦ τῇ AB nao- 
ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΕΖ. λέγω, ὅτι συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 
εἰ γὰρ δυνατόν, μὴ συμπιπτέτω, καὶ εἰλήφϑω τι 
90 σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ Η, καὶ διὰ τοῦ Η παρὰ 
τὰς l'A, AB ἤχϑωσαν αἱ ΗΓ, HO, καὶ τὸ ὑπὸ THO 
ἴδον ἔστω τῷ ὑπὸ AEZ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AZ καὶ 
ἐκβεβλήσθω' συμπεσεῖται δὴ τῇ τομῇ. συμπιπτέτω 
κατὰ τὸ K, καὶ διὰ τοῦ K παρὰ τὰς TAB ἤχθωσαν 
25 al KA, K A τὸ ἄρα ὑπὸ THO ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AK A. 
ὑπόκειται δὲ καὶ τῷ ὑπὸ AEZ ἴσον' τὸ ἄρα ὑπὸ AK A, 
τουτέστι τὸ ὑπὸ KAA, ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4ΕΖ' ὅπερ 


δ. Post pr. ὑπό rep. EAZ lin. 3 — ὑπό lin. ὅ (ρτ.) Vv; corr. 
V m. 8, pc. 7T. EJ] τὸ EJ V; corr. p. 16. ΓΑ] P4 v 
et ut uidetur e corr, m. 1 V; corr. pce. 24. παρά] c, π corr, 
ex x m. 1 V 
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ducatur enim JH et producatur ad 4, I. iam 
quoniam est A J >X< AI = AH x< HT [prop. X], erit 
[Eucl. VI, 16) 4H: 44 = 4Γ:ΓΗ. est autem 
[Eucl. VI, 4] 4H :44 = ΗΘ: 14, 
Ar: TH = 42: HK. 
itaque 9H : AE = 47: HK. ergo erit [Eucl. VI, 16] 
Ed xAZ = 0H Xx HK. 


XIII. 


Si in loco asymptotis sectioneque comprehenso 
recta aliqua alteri asymptotae parallela ducitur, cum 
sectione in uno puncto solo concurret. 

sit hyperbola, cuius asymptotae sint ΓΑ, AB, et 
sumatur punctum aliquod E, et per E rectae 4 Β par- 
allela ducatur EZ. dico, eam cum sectione concurrere. 

nam, si fieri potest, ne concurrat, et in sectione 
sumatur punctum aliquod H, et per H rectis ΓΑ, 
AB parallelae ducantur HT, H0, 
fiatque TH x HO = AE Xx EZ, 
et ducatur 42 producaturque; con- 
curret igitur cum sectione [prop. II]. 
concurrat in K, et rectis Γ4, AB 
parallelae per K ducantur K 4, K 4; 
itaque I'H x HO = AK x K 4 
[prop. XII]. supposuimus autem, 
esse etiam THX HO — AE »« EZ. 
itaque ert SK X< KA = AE X EZ = KAX AA 
[Eucl I, 34]; quod fieri non potest; est enim et 


Figura in Vv imperfecta eat. 
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ἀδύνατον μείζων γάρ ἐστι καὶ ἡ KA τῆς EZ καὶ ἡ 
44 τῆς AE. συμπεσεῖται ἄρα ἡ EZ τῇ τομῇ. 
συμπιπτέτω κατὰ τὸ M. 
λέγω δή, ὅτι κατ ἄλλο οὐ συμπεσεῖται. εἰ γὰρ 
δ δυνατόν, συμπιπτέτω καὶ κατὰ τὸ N, καὶ διὰ τῶν M, N 
τῇ T'A παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ ΜΞ, ΝΒ. τὸ ἄρα 
ὑπὸ EME ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ENB' ὅπερ ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα καθ’ ἕτερον σημεῖον συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 


ιδ΄. 

10 αὶ ἀσύμπτωτοι καὶ ù τομὴ εἰς ἄπειρον ἐκβαλλό- 
μεναι ἔγγιόν τε προσάγουσιν ἑαυταῖς καὶ παντὸς τοῦ 
δοθέντος διαστήματος εἰς ἔλαττον ἀφικνοῦνται διά- 
στηµα. 

ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμπτωτοι αἱ AB, AT, δοθὲν 

16 δὲ διάστηµα τὸ K. λέγω, ὅτι αἱ AB, AT καὶ ἡ τομὴ 
ἐκβαλλόμεναι ἔγγιόν τε προσάγουσιν ἑαυταῖς καὶ εἰς 
ἔλασσον ἀφίξονται διάστηµα τοῦ K, 

ἤχϑωσαν γὰρ τῇ ἐφαπτομένῃ παράλληλοι αἱ ΕΘΖ, 
THA, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AO καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ X. 

90 ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ THA ἴδον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ZOE, ἔστιν 
ἄρα, ὡς ἡ AH πρὸς ZO, 5 ΘΕ πρὸς ΓΗ. μείξων 
δὲ ἡ 4H τῆς ZO' μείξων ἄρα καὶ ἡ EO τῆς ΓΗ. 
ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ κατὰ τὸ ἑξῆς ἐλάττονές 
εἰσιν. 

96 εἰλήφθω δη τοῦ K διαστήματος ἔλαττον τὸ EA, 
καὶ διὰ τοῦ A τῇ AT παράλληλος ἤχϑω ἡ AN' ovy- 


4. ὅτι] addidi; om. V. δ. καί](ρτ.) om.cp. 7. ΕΜΞ]ο, 
E corr ex Z m. 1 V. 19, ΔΘ] p, 4 incertum V, Ε6Θ c. 38. 
ἔλαττον V; corr. p. 
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KA>EZ e 44» AE. ergo EZ cum sectione 
coneurret. 

concurrat in M. 

iam dico, eam in nullo alio puncto concurrere. 
nam si fieri potest, concurrat etiam in N, et per M, 
N rectae I'4 parallelae ducantur ME, NB. itaque 
EM x M= EN Xx NB [prop XII]; quod feri 
non potest, ergo in nullo alio puncto cum sectione 
concurret, 

XIV. 

Asymptotae et sectio in infinitum productae semper 
magis inter se adpropinquant et ad distantiam omni 
data distantia minorem perueniunt. 

sit hyperbola, cuius asymptotae sint ΔΒ, AT, data 
autem distantia sit K. dico, rectas ΑΒ, AT sectionem- 
que productas semper ma- 
gis inter se adpropinquare 
et ad distantiam minorem 
quam K peruenturas esse. 

ducantur enim contin- 
genti parallelae ΕΘΖ, 
ΓΗΔ, ducaturque 40 et 
producatur ad 5, iam quon- 
iam est [prop. X] 
DH»«H4-—2ZZ05»«0E, 
erit [Eucl. VI, 16] 

^" 5 2Η:26--ΘΕ:ΓΗ. 
uerum 4Η > Z6; itaque etiam [Eucl. V, 14] Θ᾽» ΓΗ. 
iam similiter demonstrabimus, etiam distantias se- 
quentes minores esse, 

iam sumatur E 4 < K, et per A rectae AT parallela 


10 


15 
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πεσεῖται ἄρα τῇ τομῇ. συμπιπτέτω κατὰ τὸ N, καὶ 
διὰ τοῦ N τῇ EZ παράλληλος ἤχθω ἡ MNB. ἡ ἄρα 
MN ἴση ἐστὶ τῇ EA καὶ διὰ τοῦτο ἐλάττων τῆς K. 


πόρισμα. 

ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι πασῶν τῶν ἀσυμπτώτων 
τῇ τομῇ ἔγγιόν εἰσιν αἱ AB, AT, καὶ ἡ ὑπὸ τῶν BAT 
περιεχομένη γωνία ἐλάσσων ἐστὶ δηλαδὴ τῆς ὑπὸ ἑτέ- 
ρῶν ἀσυμπτώτων τῇ τομῇ περιεχομένης. 

ιε΄. 

Τῶν ἀντικειμένων τομῶν κοιναί εἶσιν αἱ ἀσύμ- 
πτωτοι. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τοµαί, ὧν διάμετρος ἡ AB, 
κέντρον δὲ τὸ I. λέγω, ὅτι τῶν A, B τομῶν κοιναί 
εἰσιν αἱ ἀσύμπτωτοι. 

ἤχθωσαν διὰ τῶν A, B σημείων ἐφαπτόμεναι τῶν 
τομῶν αἱ JAE, ZBH’ παράλληλοι ἄρα εἰσίν. dm- 
ειλήφθω δὴ ἑκάστη τῶν AA, AE, ZB, ΒΗ ἴσον δυ- 
ναμένη τῷ τετάρτῳ τοῦ παρὰ τὴν AB εἴδους: ἴσαι 
ἄρα αἱ AA, AE, ZB, ΒΗ. ἐπεξεύχϑωσαν δὴ al 
Γ4, ΓΕ, TZ, ΓΗ. φανερὸν δή, ὅτι ἐπ᾽ εὐϑείας ἐστὶν 
ἡ 4Γ τῇ ΓΗ καὶ ἡ ΓΕ τῇ ΓΖ διὰ τὰς παραλλήλους. 
ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν, ἧς διάμετρος ἡ AB, ἐφ. 
απτοµένη δὲ ἡ A E, καὶ ἑκατέρα τῶν AA, AE δύναται 
τὸ τέταρτον τοῦ παρὰ τὴν AB εἴδους, ἀσύμπτωτοι 
ἄρα εἰσὶν «al JT, ΓΕ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τῇ B 
ἀσύμπτωτοί εἰσιν al ZI, ΓΗ. τῶν ἀντικειμένων ἄρα 
κοιναί εἰσιν ἀσύμπτωτοι. 


2. MN B] NMB V; corr. p. 4. πόρισμα] om. V. δ. 
ἀσυμπτώτων] c, ᾱ- suprà scr.m.1V. 21. ΓΖ] EZ Y, corr. p. 
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ducatur 4 N; concurret igitur eum sectione [prop. XII]. 
concurrat in N, et per N rectae EZ parallela ducatur 
MNB. ergo erit [Eucl. I, 34] MN = EA < K. 


Corollarium. 


Iam hine manifestum est, omnibus rectis cum 
sectione non concurrentibus propiores esse 4B, ΑΓ, 
et proinde angulum BAI minorem esse quouis an- 
gulo ab aliis rectis cum sectione non concurrentibus 


comprehenso. 
XV. 


Sectionum oppositarum communes sunt asymptotae. 

sint sectiones oppositae, quarum diametrus sit 4 B, 

centrum autem I. dico, sectionum 4, B communes 

esse asymptotas. 

per puncta Δ, B sectiones contingentes ducantur 

4 AE, ZBH; parallelae igitur sunt [prop. V]. ponantur 

igitur ΔΑ, AE, ZB, BH 

singulae quartae parti figurae 

rectae 4B adplicatae ae- 

A, quales quadratae; est igitur 

f y JA = AE = ZB = BH. 

iam ducantur Γ2, ΓΕ, ΓΖ, 

ΓΗ. mavifestum igitur est propter parallelas [Eucl. 1,88], 

in eadem recta esse 41; ΓΗ et ΓΕ, ΓΖ. iam quoniam 

hyperbola est, cuius diametrus est 4 B, contingens autem 

JE, et utraque 44, AE quartae parli figurae rectae 

AB adpliceatae quadrata aequalis est, asymptotae sunt 

AT, ΓΕ [ρτορ. lI) eadem igitur de causa sectionis 

B asymptotae sunt ZI, ΓΗ. ergo oppositarum com- 
munes sunt asymptotae. 


e 


10 


1 


ο. 


20 
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iS. 

᾿Εὰν ἐν ἀντικειμέναις ἀχϑῇ τις εὐθεῖα τέμνουσα 
ἑκατέραν τῶν περιεχουσῶν τὴν ἐφεξῆς γωνίαν τῶν 
περιεχουσῶν τὰς τομάς, συμπεσεῖται ἑκατέρα τῶν ἀντι- 
κειμένων καθ’ ἓν μόνον σημεῖον, καὶ αἱ ἀπολαμβανό- 
μεναι ἀπ᾿ αὐτῆς ὑπὸ τῶν τομῶν πρὸς ταῖς ἀσυμπτώτοις 
ἴδαι ἔσονται. 

ἔστωσαν γὰρ ἀντικείμεναι αἱ 4, B, ὧν κέντρον μὲν 
τὸ I, ἀσύμπτωτοι δὲ αἵ ATH, ΕΓΖ, καὶ διήχθω τις 
εὐθεῖα τέμνουσα ἑκατέραν τῶν 4Γ, ΓΖ ἡ ΘΚ. λέγω, 
ὅτι ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ἑκατέρα τῶν τομῶν xa 
ἓν σημεῖον μόνον. 

ἐπεὶ γὰρ τῆς A τομῆς ἀσύμπτωτοί εἰσιν at AT, DE, 
καὶ διῆκταί τις εὐθεῖα ἡ OK τέμνουσα ἑκατέραν τῶν 
περιεχουσῶν τὴν ἐφεξῆς γωνίαν τὴν ὑπὸ 4 ΓΖ, ἡ ΚΘ 
ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ τομῇ. ὁμοίως δὴ 
καὶ τῇ Β. 

συμπιπτέτω κατὰ τὰ 4, M. 

ἤχθω διὰ τοῦ Γ τῇ AM παράλληλος 7) ATB: ἴσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ὑπὸ KAO τῷ ἀπὸ AT, τὸ δὲ ὑπὸ 
OMK τῷ ἀπὸ ΓΒ. ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ KAO τῷ ὑπὸ 
OMK ἐστιν ἴσον, καὶ ἡ AO τῇ ΚΜ. 

i. 

Τῶν κατὰ συζυγίαν ἀντικειμένων κοιναί εἰσιν at 
ἀσύμπτωτοι. 

ἔστωσαν συξυγεῖς ἀντικείμεναι, ὧν al διάμετροι 
συξυγεῖς αἱ AB, D, κέντρον δὲ τὸ E. λέγω, ὅτε 
κοιναὶ αὐτῶν εἰσιν al ἀσύμπτωτοι. 


9. AIH, ΕΓΖ] 4Γ 3; EZ V; corr, p. 10, Γ2] ο, corr. 
ex ZZ m. 1 V. 18, τά] ro V; corr. p. 
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XVI. 

Si in oppositis recta ducitur utramque rectam secans, 
quae angulum angulis sectiones continentibus deinceps 
positum comprehendunt, cum utraque opposita in uno 
solo puncto concurret, et rectae ex ea a sectionibus 
ad asymptotas abscisae aequales erunt. 

sint enim oppositae 4, B, quarum centrum sit T, 
asymptotae autem 4ΓΗ, ΕΓΖ [prop. XV], ducaturque 
recta aliqua 6 K utram- 
que AI, ΓΖ secans. 
dico, eam productam 
cum utraque sectione in 
uno solo puncto con- 
currere. 

nam quoniam sectio- 
nis Æ asymptotae sunt ΖΓ, ΓΕ, et ducta est recta 
aliqua ΘΚ utramque rectarum angulum ο ΓΖ, deinceps 
positum comprehendentium secans, KO producta cum 
sectione concurret [prop. XI]. similiter igitur etiam 
cum B concurret, 

concurrat in 4, M. 

per I rectae AM parallela ducatur AIB; itaque 
[prop. ΧΙ] KA Xx 40 = AI", OM x MK =T TR. 
quare etiam K 4 »« 40 = OM >x< MK et 40 = K M. 


XVII. 
Oppositarum coniugatarum communes sunt asym- 
ptotae. 
sint oppositae coniugatae, quarum diametri coniu- 
gatae sint 4B, Γ.4, centrum autem E. dico, earum 
asymptotas communes esse. 
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ἤχθωσαν γὰρ ἐφαπτόμεναι τῶν τομῶν διὰ τῶν 
A, B, T, 4 σημείων αἱ ZAH, H40, OBK, KIZ: 
παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΗΘΚ. ἐπεξεύχϑωσαν 
οὖν αἱ ZEO, KEH: εὐϑεῖαι ἄρα εἰσὶ καὶ διάμετροι 
τοῦ παραλληλογράμμου, καὶ δίχα τέμνονται πᾶσαι 
κατὰ τὸ E σημεῖον. καὶ ἐπεὶ τὸ προς τῇ AB εἶδος 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς T'A τετραγώνω, ἴση δὲ ἡ ΓΕ 
τῇ EZ, ἕκαστον ἄρα τῶν ἀπὸ ZA, AH, ΚΒ, BO 
τέταρτόν ἐστι τοῦ πρὸς τῇ AB εἴδους. ἀσύμπτωτοι 
ἄρα εἰσὶ τῶν 4, B τομῶν αἱ ΖΕΘ, KEH. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ τῶν Γ, 4 τομῶν αἱ αὐταί εἶσιν 
ἀσύμπτωτοι. τῶν ἄρα κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων 
κοιναί εἶσιν ἀσύμπτωτοι. 


ιη΄. 

Ἐὰν μιᾷ τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων vu- 
πίπτουσα εὐθεῖα ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ 
τῆς τομῆς, συμπεσεῖται ἕκα- 
τέρα τῶν ἐφεξῆς τομῶν za? 
ἓν μόνον σημεῖον. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν 
ἀντικείμεναι τομαὶ αἲ A, B, 
D, 4. καὶ τῇ D τις εὐθεῖα 
συμπιπτέτω ἡ ΕΖ καὶ ἐκ- 
βαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς. λέγω, 
ὅτι συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν A, B τομῶν καϑ᾽ fv 


μόνον σημεῖον. 
ἔστωσαν γὰρ ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ HO, K A, 


8. ἀπό] ὑπό V; corr. Memus. 15, Εάν] ἐν V; corr, 
Paris. gr. 2356; ἐὰν ἐν cp. 16, πίπτῃ] ο, Corr. ex πίπη 
m. 1 V. 
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nam sectionem contingentes per puncta 4, B, T, 
4 ducantur ZAH, ΗΘ, 0 BK, KTZ; parallelogram- 
mum igitur est ΖΗ͂ΘΚ [ρτορ. V). ducantur igitur 
ZEO, K EH; rectae 
igitur sunt diametri- 
que parallelogram- 
mi, et in puncto E 
omnes in binas par- 
tes aequales secan- 
tur [cfr. prop. XV]. 
εἰ quoniam figura 
rectae 4 B adplicata 
aequalis est 41” (I, 56], et ΓΕ = Ei, singula qua- 
drata Z.4*, ΜΗ", K B*, BO quarta pars sunt figurae 
ad 48 adplicatae. itaque 2Ε6, KEH asymptotae 
sunt sectionum Δ, B (prop. I. iam similiter demon- 
strabimus, easdem etiam sectionum I 4 asymptotas 
esse, ergo oppositarum coniugatarum communes sunt 
asymptotae, 


XVIII. 


Si recta cum una oppositarum coniugatarum con- 
currens in utramque partem producta extra sectionem 
cadit, cum utraque deinceps positarum sectionum in 
uno solo puncto concurret. 

sint sectiones oppositae coniugatae 4, B, T, 4, 
et cum T recta aliqua EZ concurrat productaque in 
utramque partem extra sectionem cadat. dico, eam 
cum utraque sectione .4, B in uno solo puncto 
concurrere. 

sint enim HO, KA asymptotae sectionum. itaque 
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η EZ ἄρα συμπίπτει ἑκατέρα τῶν ΗΘ, KA. φανερὸν 
οὖν, ὡς καὶ ταῖς A, B τομαῖς συμπεσεῖται καϑ᾽ ἓν 
μόνον σημεῖον. 
ιϑ΄. 
5  '"Eàv τῶν κατὰ συζυγίαν ἀντικειμένων ἀχϑῇ τις 
εὐϑεῖα ἐπιψαύουσα, ἧς ἔτυχε τῶν τομῶν, συμπεσεῖται 
ταῖς ἐφεξῆς τομαῖς καὶ δίχα 
τμηϑήσεται κατὰ τὴν ἁφήν. 
ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν 
ἀντικείμεναι αἱ A, B, T, 4. 
καὶ τῆς Γ ἐφαπτέσθω τις 
εὐθεῖα ἡ ΕΓΖ. λέγω, ὅτι 
ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ταῖς 4. Β τομαῖς καὶ δίχα 
τμηϑήσεται κατὰ τὸ I. 
ὅτι μὲν οὖν συμπεσεῖται 
ταῖς A, B τομαῖς, φανερόν: συμπιπτέτω κατὰ τὰ H, 6. 
λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΓΗ τῇ ΓΘ. 
ἤχθωσαν γὰρ al ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ 
20 KA, ΜΝ. ἴση ἄρα ἡ EH τῇ ZO καὶ ἡ ΓΕ τῇ ΓΖ, 
καὶ ὅλη ἡ ΓΗ τῇ ΓΘ ἐστιν ἴση. 


1 


© 


1 


o 


, 


x'. 
᾿Εὰν μιᾶς τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων εὐθεῖα 
ἐφάπτηται, καὶ διὰ τοῦ κέντρου αὐτῶν ἀχϑῶσι δύο 
25 εὐθεῖαι, ὧν ἡ μὲν διὰ τῆς ἁφῆς, 7 δὲ παρὰ τὴν 
ἐφαπτομένην, ἕως οὗ συμπέσῃ μιᾷ τῶν ἐφεξῆς τομῶν, 

ἡ κατὰ τὴν σύμπτωσιν ἐφαπτομένη τῆς τομῆς εὐϑεῖα 
παράλληλος ἔσται τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου 


. , 12. ΕΓΖ] scripsi; ΓΕΖ Vp. 25. ἡ] (alt) ο, ἡ * V, 
ynuürp» 38. iui] κατὰ τά V; corr. pc. 
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EZ cum utraque H6, KA coucurrit [prop. IIT]. mani- 
festum igitur, eam etiam cum sectionibus 4, B in uno 
solo puncto concurrere [prop. XVI]. 


XIX. 

Si in oppositis coniugatis recta aliqua ducitur 
quamlibet sectionum contingens, cum sectionibus dein- 
ceps positis concurret et in puncto contactus in duas 
partes aequales secabitur. 

sint 4, B, I', 4 oppositae coniugatae, et sectionem 
I contingat recta aliqua ΕΓΖ. dico, eam productam 
cum sectionibus ΑΔ, B concurrere et in Γ in duas 
partes aequales secari. 

iam eam cum sectionibus 4, B concurrere, mani- 
festum est [prop. XVIII] concurrat in H, Θ. 

dico, esse ΓΗ = ΓΘ. 

ducantur enim asymptotae sectionum K 4, MN. 
itaque EH = 26 [prop. XVI], ΓΕ = ΓΖ (prop. ΠΠ] 
et ΓΗ — T. 

XX. 


Si recta unam oppositarum coniugatarum contingit, 
et per centrum earum duae rectae ducuntur, quarum 
altera per punctum contactus, altera contingenti 
parallela est, dum cum altera sectionum deinceps 
positarum conueniat, recta in puncto concursus sec- 
tionem contingens rectae per punctum contactus centrum- 
que ductae parallela erit, rectae autem per puncta 
contactus centrumque ductae diametri coniugatae oppo- 
sitarum erunt. 

sint oppositae coniugatae, quarum diametri con- 


iugatae sint ΑΒ, T'A, centrum autem X, et sectionem 
Apollonius, ed. Heiberg 15 
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ἠγμένῃ, αἱ δὲ διὰ τῶν ἀφῶν καὶ τοῦ κέντρου συξυγεῖς 
ἔσονται διάµετροι τῶν ἀντικειμένων. 
ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι, ὧν διάµετροι 
συζυγεῖς αἱ AB, Γ4, κέντρον δὲ τὸ X, καὶ τῆς A 
p τομῆς ἤχθω ἐφαπτομένη ἡ EZ καὶ ἐκβληθεῖσα συμ- 
πιπτέτω τῇ DX κατὰ τὸ T, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ EX καὶ 
ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ Ξ, καὶ διὰ τοῦ X τῇ EZ παράλ- 
ληλος ἤχϑω ἡ XH, καὶ διὰ τοῦ H ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἤχϑω ἡ OH. λέγω, ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ 
10 OH τῇ ΧΕ, αἱ δὲ ΗΟ, EA συξυγεῖς εἰσι διάμετροι. 
ἤχϑωσαν γὰρ τεταγμένως αἱ ΚΕ, H A, ΓΡΠ, 
παρ᾽ ἃς δὲ δύνανται al καταγόµεναι, ἔστωσαν αἱ 
ΑΜ, ΓΝ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ BA πρὸς AM, ἡ 
NT πρὸς Γ4, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ BA πρὸς AM, τὸ ὑπὸ 
15 XKZ πρὸς τὸ ἀπὸ KE, ὡς δὲ ἡ NT πρὸς L'A, τὶ 
ἀπὸ HA πρὸς τὸ ὑπὸ XAO, καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 
XKZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΚ, τὸ ἀπὸ Ἡ 4 .πρὸς τὸ ὑπο 
XA0. ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ XKZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΕ τὸν 
συγκείµενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ τῆς ΧΚ πρὺς ΚΕ 
90 καὶ τοῦ τῆς ΖΚ πρὸς KE, τὸ δὲ ἀπὸ HA πρὸς τὸ 
ὑπὸ XAQ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει 
ἡ HA πρὸς ΑΧ, καὶ ἡ HA πρὸς 4Φ' ὁ ἄρα συγ- 
κείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς XK πρὸς KE καὶ τῆς ZK 
πρὸς ΚΕ ὁ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ λόγῳ ἐκ τοῦ τῆς 
25 HA πρὸς AX καὶ τοῦ τῆς HA πρὸς 4Θ' ὧν ὁ τῆς ΖΚ 
πρὸς KE λόγος ὁ αὐτός ἐστι τῷ τῆς H 4 πρὸς AX λόγῳ" 
ἑκάστη yo röv ΕΚ, ΚΖ, ZE ἑκάστῃ τῶν X 4, AH, HX 
παράλληλός ἐστι. λοιπὸς ἄρα ὁ τῆς ΧΚ πρὸς ΚΕ 


6. τό] p, om. V, add. e corr, vc. 9. ἐσει V; corr, pc. 
10. ΕΞ] EZA V; corr. p? (££?) 15. ἡ] c, e corr. m. 1 V. 
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A contingens ducatur EZ productaque cum ΓΧ in T 
concurrat, et ducatur EX producaturque ad X, et per 
X rectae EZ parallela ducatur XH, per H autem 


ly 


ο 


sectionem contingens ducatur 6 H. dico, esse 6 Η rectae 
XE parallelam et HO, ΕΞ coniugatas esse diametros. 
ducantur enim ordinate ΚΕ, H 4, I'PII, parametri 
autem sint ΑΛ, ΓΝ. iam quoniam est 
Β4:4Μ- ΝΓ:ΓΑ4 [I, 56], 
et B4: 4M = XKX KZ: KE, 
ND:DI4-—H.fü:X4A»« 49 [I, 31], 
erii etiam XK »« KZ: EK? = HÆ : XA »« 40. 
uerum XK >x< KZ: KE* — (XK: KE) »« (ZK: KE) 
οὐ HÁA* : X4 Xx 40 — (HA: 4X) 5 (HA: 40). 
itaque 
(XK: KE) »« (ZK: KE) = (HA:AX)»« (HA: 40). 
quarum rationum est ZK: KE = HA: AX [Eucl. I, 29; 
VI, 4]; nam singulae EK, KZ, ZE singulis X 4, AH, 
H X parallelae sunt [I def. 6]. itaque 
XK:KE-—HA: 40. 
15* 
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λόγος ὁ αὐτός ἐστι τῷ τῆς Ἡ 4 πρὸς AO. καὶ περὶ 
ἴδας γωνίας τὰς πρὸς τοῖς K, A ἀνάλογόν εἶσιν αἱ 
πλευραί! ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ EKX τρίγωνον τῷ 
HOA καὶ ἴσας ἕξει τὰς γωνίας. ὑφ᾽ ἃς αἱ ὁμόλογοι 

5 πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ EXK 
τῇ ὑπὸ AHO. ἔστι δὲ καὶ ὅλη ἡ ὑπὸ KXH τῇ ὑπὸ 
AHX ἴση' καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ EXH τῇ ὑπὸ 
ΘΗΧ ἐστιν ἴσῃ. παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ EX 
τῇ HO. 

10 πεποιήσθω δή, ὡς ἡ ΠΗ͂ πρὸς HP, οὕτως 1j ΘΗ 
πρὸς Σ' ἡ E ἄρα ἡμίσειά ἐστι τῆς παρ᾽ ἣν δύνανται 
αἱ ἐπὶ τὴν HO διάμετρον καταγόμεναι ἐν ταῖς T, 4 
τομαῖς. καὶ ἐπεὶ τῶν 4, B τομῶν δευτέρα διάμετρός 
ἐστιν ἡ TA, καὶ συμπίπτει αὐτῇ ἡ ET, τὸ ἄρα ὑπὸ 

15 τῆς TX καὶ τῆς EK ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΓΧ' ἐὰν γὰρ 
ἀπὸ τοῦ Ε τῇ ΚΧ παράλληλον ἄγωμεν, τὸ ὑπὸ τῆς 
ΤΧ καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπὸ τῆς παραλλήλου 
ἴσον ἔσται τῷ ἀπὸ DX. διὰ δὲ τοῦτό ἐστιν, ὡς ἡ 
TX πρὸς ΕΚ, τὸ ἀπὸ TX πρὸς τὸ ἀπὸ XI. ἀλλ᾽ 

90 ὡς μὲν ἡ ΤΧ πρὸς ΕΚ, ἡ ΤΖ πρὸς ΖΕ, τουτέστι 
τὸ TXZ τρίγωνον πρὸς τὸ EZX, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ TX 
πρὸς τὸ ἀπὸ DX, τὸ XTZ τρίγωνον πρὸς τὸ XIII, 
τουτέστι πρὸς τὸ HOX. ὡς ἄρα τὸ TXZ πρὸς τὸ 
EZX, τὸ TZX πρὸς τὸ ΧΗ͂Θ. ἴσον ἄρα τὸ HOX 

95 τρίγωνον τῷ XEZ. ἔχει δὲ καὶ τὴν ὑπὸ OHX 
γωνίαν τῇ ὑπὸ XEZ γωνία ἴσην' παράλληλος γάρ ἐστιν 
ἡ μὲν EX vij ΗΘ, ἡ δὲ ΕΖ τῇ HX. ἀντιπεπόνϑασιν 
ἄρα «l πλευραὶ al περὶ τὰς ἴσας γωνίας. ἔστιν ἄρα 


10. πεποιείσϑω V; corr. je 14. , συµπίπτη V; corr. p. 
ἄγωμεν) ἀγομένην V; corr. Halley; ἀγάγωμεν. 36. Dui] : 
ἴσην] om. V; corr. p. 
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et latera angulos aequales ad K, 4 positos comprehen- 
dentia proportionalia sunt; similes igitur sunt trianguli 
EK X, H9 4 et angulos aequales habebunt, sub quibus 
latera correspondentia subtendunt [Eucl. VI, 6]. erit 
igitur | EXK = L AHO. est autem etiam 
L KXH = L AHX [Εις], I, 29]: 

quare etiam L EXH = L 8H X. ergo EX rectae HO 
parallela est [Eucl. I, 21]. 

iam fiat IIH: HP — 0H: X. itaque Σ dimidia 
est parametrus diametri HO in 'sectionibus Γ, 4 
Π, 51]. et quoniam sectionum 4, B altera diametrus 
est T'A |I, 56], et cum ea concurrit ΕΤ, erit 

TX x EK —DX*; 
nam si ab E rectam rectae K X parallelam duxerimus, 
rectangulum comprehensum recta TX rectaque a 
parallela abscisa aequale erit quadrato ΓΧ [I, 38]. 
propterea autem est T X: EK = TX’: XI? (Eucl. VI, 17; 
V def. 9]. est autem [Eucl. VI, 4] 
TX: EK = TZ: ZE— ATXZ: EZ X (Eucl. VI, 1], 
et [Eucl. VI, 19] 
TX’: TX? — XTZ: XIII = XTZ: H9X [α. 1, 43]. 
itaque TXZ: EZX = TZ X: ΧΗ͂Θ, quare [Eucl. V,9] 
HOX = XEZ. habent autem etiam | OH X = XEZ 
[Eucl I, 29]; nam parallelae sunt EX, HO et EZ, 
HX. itaque latera aequales angulos comprehendentia 
in contraria proportione sunt (Eucl. VI, 15]; est igitur 
HO : EX = EZ: H X; quare (Eucl. VI, 16] 
OH x HX = XE Xx EZ. 
et quoniam est Z2: 9H = PH: HII, et 
PH: HII = XE: EZ [Eucl. VI, 4] 

(parallelae enim sunt), erit etiam 2: 9H = XE: EZ. 
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ὡς ἢ HO πρὸς τὴν EX, ἡ EZ πρὸς τὴν ΗΧ’ ἴσον 
ἄρα τὸ ὑπὸ OH X τῷ ὑπὸ XEZ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 
ù Σ πρὸς τὴν OH, ἡ PH πρὺς HII, ὡς δὲ ἡ PH 
πρὸς HII, ἡ XE πρὸς EZ: παράλληλοι γάρ καὶ 
ὡς ἄρα ἡ Σ πρὸς τὴν OH, ἡ XE πρὸς EZ. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἡ Σ πρὸς OH, τῆς XH κοινοῦ ὕψους λαμ- 
βανομένης τὸ ὑπὸ E, XH πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΗ͂Χ, ὡς δὲ 
ἡ ΧΕ πρὸς ΕΖ, τὸ ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΧΕΖ. καὶ 
ὥς ἄρα τὸ ὑπὸ E, XH πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΗ͂Χ, τὸ ἀπὸ 
ΧΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΧΕΖ. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ Σ, H X 
πρὸς τὸ ἀπὸ EX, τὸ ὑπὸ ΘΗΧ πρὸς τὸ ὑπὸ ΖΕΧ. 
ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ OHX τῷ ὑπὸ ΧΕΖ' ἴσον ἄρα καὶ 
τὸ ὑπὸ E, HX τῷ ἀπὸ EX. καί ἐστι τὸ μὲν ὑπὸ 
Σ, HX τέταρτον τοῦ παρὰ τὴν HO εἴδους: ἢ τε 
γὰρ HX τῆς HO ἐστιν ἡμίσεια, καὶ ἡ Σ τῆς παρ᾽ 
ἣν δύνανται τὸ δὲ ἀπὸ EX τέταρτον τοῦ ἀπὸ τῆς 
EAR: ἴση γὰρ ἡ EX τῇ XX. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς EA 
ἴσον ἐστὶ τῷ πρὸς τῇ HO εἴδει. ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
τι καὶ ἡ HO δύναται τὸ παρὰ τὴν ΕΞ εἶδος. αἱ 
ἄρα ΕΞ, HO συξυγεῖς εἰσι διάμετροι τῶν 4, B, T, 4 
ἀντικειμένων. : 
κα΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων δεικτέον, ὅτι ἡ σύμπτωσις 
τῶν ἐφαπτομένων πρὸς μίαν τῶν ἀσυμπτώτων ἐστίν. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι toual, ὧν at 
διάμετροι αἱ AB, D, καὶ ἐφαπτόμεναι ἤχϑωσαν 
αἳ AE, EI. λέγω, ὅτι το E σημεῖον προς τῇ ἀσυμ- 
πτώτῳ ἐστίν. 


(s 7 (pr) om. V; corr. P. νὴ (alt) τῇ H6 ἡ V; corr. p. 
A Ee p. 
24. 
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est autem, communi altitudine sumpta XH, 
Z:0H = Ex XH:0H x HX, 
et XE: EZ = XE’: XE»« EZ. quare etiam 

£x XH:0H»« HX = XE’; XE» EZ. 
permutando [Ες]. V, 16] 

Ex XH: EX! 2 OH» HX: ZE x EX. 
uerum 9 H »« H X= XE»« EZ. quareetiam [Eucl. V,14] 
Ex HX = EX’. et Xx HX quarta pars est 
figurae rectae HO adplicatae; nam et HX rectae 
HO Π, 30] et Σ parametri dimidia est; et 

EX? = ΕΞ" 
nam EX — XX [I, 30]. itaque ΕΣ aequale est 
figurae rectae HO adplieatae. iam similiter demon- 
strabimus, etiam HO quadratam aequalem esse figurae 
rectae ΕΞ adplicatae. ergo EX, HO diametri coniu- 
gatae sunt oppositarum 4, B, T, 4 [I, 56]. 


XXI. 


Iisdem suppositis demonstrandum, concursum con- 
tingentium in una asymptotarum esse. 
sint sectiones oppositae 
coniugatae, quarum  dia- 
metri sint 4B, Γ.4, et 
p contingentes ducantur 4 E, 
A ET. dico, punctum E in 
asymptota esse. 
nam quoniam ΓΧΣ ae- 
quale est quartae parti 
figurae ad AB adplicatae 
[I, 56], et TX? = ΔΕ), etiam 4E? quartae parti 
figurae ad ΔΒ adplicatae aequale est. ducatur EX; 


E D 


“ 
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ἐπεὶ γὰρ τὸ ἀπὸ ΓΧ ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ 
πρὸς τῇ AB εἴδους, τῷ δὲ ἀπὸ ΓΧ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
AE, καὶ τὸ ἀπὸ AE ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ μέρει 
τοῦ πρὸς τῇ AB εἴδους. ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΧ' ἀσύμ- 
5 πτωτος ἄρα ἐστὶν ἡ EX. τὸ ἄρα E σημεῖον πρὸς τῇ 
ἀσυμπτώτῳ ἐστίν. 
κβ΄. 


Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις ἐκ τοῦ 
κέντρου εὐϑεῖα ἀχϑῇ πρὸς ὁποιανοῦν τῶν τομῶν, καὶ 
10 ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ συμπίπτουσα μιᾷ τῶν ἐφεξῆς 
τομῶν καὶ ταῖς ἀδυμπτώτοις, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῶν τῆς ἀχθείσης τμημάτων τῶν γινομένων μεταξὺ 
τῆς τομῆς καὶ τῶν ἀσυμπτώτων ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
ἐκ τοῦ κέντρου τετραγώνῳ. 

15 ἔστωσαν κατὰ συζυγίαν ἀντικείμεναι τομαὶ «t 
4, B, T, J, ἀδύμπτωτοι δὲ τῶν τομῶν ἔστωσαν αἱ 
ΧΕΖ, ΧΗ͂Θ, καὶ ἀπὸ τοῦ κέντρου τοῦ Χ διήχϑω τις 
εὐθεῖα ἡ XTA, καὶ παράλληλος αὐτῇ ἤχϑω τέμνουσα 
τήν τε ἐφεξῆς τομὴν καὶ τὰς ἀσυμπτώτους ἡ ΘΕ. 

90 λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ ΕΚΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΓΧ. 

τετμήσθω δίχα ἡ KA κατὰ τὸ M, καὶ ἐπιξευχ- 
ϑεῖσα ἡ MX ἐκβεβλήσθω' διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
AB τῶν A, B τομῶν. καὶ ἐπεὶ ἡ κατὰ τὸ A ἐφαπ- 
τοµένη παράλληλός ἐστι τῇ ΕΘ, ἡ ἄρα ΕΘ ἐπὶ τὴν 

95 AB τεταγμένως ἐστὶ κατηγμένη. καὶ κέντρον τὸ X: 
αἱ AB, TA ἄρα συζυγεῖς εἰσι διάμετροι. τὸ ἄρα 
ἀπὸ ΓΧ ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ παρὰ τὴν 4Β 
εἴδους. τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ παρὰ τὴν 4 Β εἴδους 


4. vov] bis V, corr. cvp. 12, τῶν] (alt.) addidi; om. V. 
11. XEZ, XH6] EXZ, HXƏ p, Halley cum Commandino; 
sed cfr. lin. 18. 19. 6E] OX V; corr. Memus (et); OKE p. 
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ea igitur asymptota est [prop. I]. ergo E punctum 
in asymptota est. 


XXII. 


Si in oppositis coniugatis e centro recta ad quamuis 
sectionum ducitur, eique parallela recta ducitur cum 
una sectionum deinceps positarum asymptotisque con- 
currens, rectangulum comprehensum partibus rectae 
ductae inter sectionem asymptotasque ortis aequale 
est quadrato radii. 

sint 4, B, Γ, 4 sectiones oppositae coniugatae, 
asymptotae autem sectionum sint XEZ, ΧΗΘ, et a 
centro X ducatur recta ΧΓ 4, eique parallela ducatur 
ΘΕ secans et sectionem deinceps positam et asym- 
ptotas. dico, esse EK x KO = rX’. 

KA in M in duas partes aequales secetur, ducta- 
que MX producatur; 4B igitur diametrus est sec- 
tionum 4, B [I, 51 
coroll] et quoniam 
recta in 4 contingens 
rectae EO parallela 
est [prop. V], E9 ad 
A B ordinate ducta est. 
et X centrum est; ita- 
Z | que ΑΒ, I'Z diametri 
coniugatae sunt [I def.6]. quare I'X? aequale est quartae 
parti figurae ad 4B adplicatae [I, 56]. uerum quartae 
parti figurae ad 4 B adplicatae aequale est 9 K >x< KE 
[prop. X) ergo etiam 


OK x KE =T TX’. 
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ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ OKE' καὶ τὸ ὑπὸ Θ ΚΕ ἄρα ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ IX. : 
κγ΄. 
᾿Εὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις ἐκ τοῦ 
5 κέντρου τις ἀχϑῇ πρὸς ὁποιανοῦν τῶν τομῶν, καὶ 
ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ συμπίπτουσα ταῖς ἐφεξῆς 
τρισὶ τομαῖς, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τῆς ἀχθείσης 
τμημάτων τῶν γινομένων μεταξὺ τῶν τριῶν τομῶν 
διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τετραγώνου. 
10 ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 
4. B, T, 4, κέντρον δὲ τῶν τομῶν ἔστω τὸ X, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Χ πρὸς ὁποιανοῦν τῶν τομῶν προσπιπτέτω 
τις εὐθεῖα ἢ ΓΧ, καὶ τῇ DX παράλληλος ἤχϑω téu- 
νουσα τὰς ἐφεξῆς τρεῖς τομὰς ἡ ΚΑ. λέγω, ὅτι τὸ 
ὑπὸ KMA διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ TX. 
ἤχϑωσαν ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ EZ, HO: τὸ 
ἄρα ἀπὸ ΓΧ ἴσον ἐστὶν ἑκατέρῳ τῶν ὑπὸ OME, OKE. 
τὸ δὲ ὑπὸ ΘΜΕ μετὰ τοῦ ὑπὸ OKE ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ AMK διὰ τὸ τὰς ἄκρας ἴσας εἶναι. καὶ τὸ ὑπο 
20 AMK ἄρα διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ TX. 


1 


ον 


κδ΄. 

'Eav παραβολῇ δύο εὐθεῖαι συμπίπτωσιν ἑκατέρα 
κατὰ δύο σημεῖα, μηδετέρας δὲ αὐτῶν 7 σύμπτωσις 
ὑπὸ τῶν τῆς ἑτέρας συμπτώσεων περιέχηται, συμπε- 

95 σοῦνται ἀλλήλαις αἱ εὐϑεῖαι ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

ἔστω παραβολὴ ἡ ABTA, καὶ τῇ ABTA δύο 
εὐθεῖαι συμπιπτέτωσαν αἱ AB, T'A, μηδετέρας δὲ 
αὐτῶν ἡ σύμπτωσις υπὸ τῶν τῆς ἑτέρας συμπτώσεων 


12. ὁποιανοῦν] ποιανοῦν V; corr. p. 16. σύμπτωτοι V; 
corr. p. 28, συαπτώσεως V; corr, m, 2 v. 
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XXIII. 


Si in oppositis coniugatis e centro recta ad quamuis 
sectionum ducitur, eique parallela recta ducitur cum 
tribus sectionibus deinceps 
positis concurrens, rect- 
angulum comprehensum par- 
tibus rectae ductae inter 
tres sectiones ortis duplo 
maius est quadrato radii. 

sint Δ, B, IT, 4 sectio- 
nes oppositae coniugatae, 
centrum autem sectionum 
sit X, et a X ad quamuis 
sectionum adcidat recta ali- 
qua IX, rectaeque ΓΧ 
parallela ducatur KA tres sectiones deinceps positas 
secans. dico, esse KM Xx MA —2LIX*, 

ducantur asymptotae sectionum EZ, ΗΘ; itaque 
DX*-0M»ME([prop.XXII] = 6 K x< K E [prop.XI]. 
est autem OM >x< ME + OK x KE = AM»« MK 
[u. Eutocius], quia extrema aequalia sunt [prop. VIII 
et XVI]. ergo etiam AM >x< MK = rx. 


XXIV. 


Si cum parabola duae rectae concurrunt singulae 
in binis punctis, neutriusque earum punctum concursus 
punctis concursus alterius continetur, rectae inter se 
extra sectionem concurrent. 

sit parabola ΔΒΓ, et cum ABTA duae rectae 
concurrant ΑΒ, I4, neutriusque earum punctum 
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περιεχέσϑω. λέγω, ὅτι ἐκβαλλόμεναι συμπεσοῦνται 
ἀλλήλαις. 
ἤχθωσαν διὰ τῶν B, D διάμετροι τῆς τομῆς αἱ 
EBZ, HITO: παράλληλοι ἄρα εἰσὶ καὶ καθ’ ἓν μόνον 
5 σημεῖον ἑκατέρα τὴν τομὴν τέμνει. ἐπεζεύχθω δὴ ἡ 
BI" «i ἄρα ὑπὸ ΕΒΓ, BITH γωνίαι δύο ὀρϑαῖς 
ἴσαι εἰσίν, αἱ δὲ AT, ΒΑ ἐκβαλλόμεναι ἐλάττονας 
ποιοῦσι δύο ὀρϑῶν. συμπεσοῦνται ἄρα ἀλλήλαις ἐκτὸς 
τῆς τομῆς. l 
10 κε’. 
᾿Εὰν ὑπερβολῇ δύο εὐθεῖαι συμπίπτωσιν ἑκατέρα 
κατὰ δύο σημεῖα, μηδετέρας δὲ αὐτῶν ý σύμπτωσις 
ὑπὸ τῶν τῆς ἑτέρας συμπτώσεων περιέχηται, συμπε- 
σοῦνται ἀλλήλαις al εὐϑεῖαι ἐκτὸς μὲν τῆς τομῆς, ἐντὸς 
15 δὲ τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 
ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμπτωτοι «i AB, ΑΓ, καὶ 
τεμνέτωσαν δύο εὐθεῖαι τὴν τομὴν αἱ EZ, HO, καὶ 
μηδετέρας αὐτῶν ἡ 
σύμπτωσις ὑπὸ τῶν 
30 τῆς ἑτέρας περιεχέ- 
σθω. λέγω, ὅτι al 
EZ, HO ἐκβαλλό- 
μεναι συμπεσοῦνται 
ἐκτὸς μὲν τῆς τομῆς, 
95 ἐντὸς δὲ τῆς ὑπὸ 
TAB γωνίας. 
ἐπιξευχϑεῖσαι γὰρ al AZ, AO ἐκβεβλήσϑωσαν, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ ZO. καὶ ἐπεὶ αἱ EZ, HO ἐκβαλλόμεναι 
τέμνουσι τὰς ὑπὸ AZO, AOZ γωνίας, εἰσὶ δὲ αἱ 


6. ΒΓΗ] Ρ, om. V. 18, συμπτώσεως V; corr, Memus, 
15. γωνίαν V; corr, p. 
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concursus punctis concursus alterius contineatur, dico, 
eas productas demum inter se concursuras esse. 

per B, Γ' diametri sectionis ducantur EBZ, HI'8; 
itaque parallelae sunt [I, 51 coroll] et in uno tantum 


puncto singulae sectionem secant [1], 26]. iam ducatur 
ΒΓ; itaque L EBI 4+ ΗΓΒ duobus rectis aequales 
sunt [Eucl. I, 29], ZI' et BA autem productae an- 
gulos duobus rectis minores efficiunt. ergo extra 
sectionem inter se concurrent [Eucl. I air. 5]. 


XXV. 


Si cum hyperbola duae rectae concurrunt singulae 
in binis punctis, neutriusque earum punctum concursus 
punctis concursus alterius continetur, rectae inter se 
concurrent extra sectionem, sed intra angulum sectionem 
comprehendentem. 

sit hyperbola, cuius asymptotae sint 4B, AT, 
duaeque rectae EZ, ΗΘ sectionem secent, neutriusque 
earum punctum concursus punctis concursus alterius 
contineatur. dico, EZ, ΗΘ productas extra sectionem, 
sed intra angulum I'4B concursuras esse. 


5 


10 


15 


20 


25 
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εἰρημέναι γωνίαι δύο ὀρθῶν ἑλάσσονες, αἱ EZ, HO 
ἐκβαλλόμεναι συμπεσοῦνται ἀλλήλαις ἐκτὺς μὲν τῆς 
τομῆς, ἐντὸς δὲ τῆς ὑπὸ BAT γωνίας. 

ὁμοίως δὴ δείξομεν, κἂν ἐφαπτόμεναι ὦσι τῶν τομῶν 
αἱ EZ, HO. 

xs. 

Ἐὰν ἐν ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερεία δύο εὐθεῖαι 
τέμνωσιν ἀλλήλας μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι, οὐ téu- 
νουσιν ἀλλήλας δίχα. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἐν ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
δύο εὐθεῖαι αἱ TA, EZ μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι 
τεμνέτωσαν ἀλλήλας δίχα κατὰ τὸ H, καὶ ἔστω κέν- 
τρον τῆς τομῆς τὸ Θ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ HO ἐκβε- 
βλήσϑω ἐπὶ τὰ A, B. 

ἐπεὶ οὖν διάμετρός ἐστιν ἡ ΑΒ τὴν EZ δίχα 
τέμνουσα, ἢ ἄρα κατὰ τὸ A ἐφαπτομένη παράλληλός 
ἐστι τῇ ΕΖ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ τῇ Γ 4. 
ὥστε καὶ ἡ ΕΖ παράλληλός ἐστι τῇ ΓΘ: ὅπερ ἀδύ- 
vatov. οὐκ ἄρα αἱ TA, ΕΖ δίχα τέμνουσιν ἀλλήλας. 


x". 

Ἐὰν ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας δύο εὐϑεῖαι 
ἐπιψαύωσιν, ἐὰν μὲν ἡ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα διὰ 
τοῦ κέντρου τῆς τομῆς 7. παράλληλοι ἔσονται αἱ 
ἐφαπτόμεναι, ἐὰν δὲ μή, συμπεσοῦνται ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
µέρη τοῦ κέντρου. 

ἔστω ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ AB, καὶ 
ἐφαπτέσϑωσαν αὐτῆς αἱ TAA, EBZ, καὶ ἐπεξεύχϑω 


4. -— καί V; corr. p. 14. τά] τό V; corr. p. 19. 
δίχα] om. V; corr, p. 91. EBZ] BEZ V; corr. p. 
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ductae enim 47, ΑΘ producantur, ducaturque ΖΘ. 
et quoniam EZ, HO productae angulos 4Z6, ΘΖ 
secant, hi autem anguli duobus rectis minores sunt 
[Eucl. I, 17], EZ, HO productae inter se concurrent 
extra sectionem, sed intra angulum BAT. 

iam similiter hoc demonstrabimus, etiam si EZ, 
ΗΘ sectiones contingunt. 


XXVI. 

Si in ellipsi uel circulo duae rectae inter se secant 
non per centrum positae, non in binas partes aequales 
inter se secant. 

nam si fieri potest, in ellipsi uel circulo duae 
rectae L7, EZ non per centrum positae inter se in 
binas partes aequales se- 
cent in H, centrum autem 
sectionis sit €, ductaque 
HO ad 4, B producatur. 

iam quoniam 4B dia- 
metrus est rectam EZ in 
duas partes aequales se- 
cans, recta in < contingens rectae EZ parallela est 
[prop. VIJ similiter igitur demonstrabimus, eam etiam 
rectae ΓΓ4 parallelam esse. quare etiam EZ rectae L7 
parallela est [Eucl. I, 30]; quod fieri non potest. 
ergo I'Z, EZ inter se in binas partes aequales non 


secant. 
XXVII. 

Si ellipsim uel circulum duae rectae contingunt, 
rectae contingentes parallelae erunt, si recta puncta 
contactus coniungens per centrum sectionis cadit, sin 
minus, in eadem parte centri concurrent. 
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ἡ AB καὶ ἔστω πρότερον διὰ τοῦ κέντρου. λέγω, ὅτι 
παράλληλός ἐστιν ἡ Γ4 τῇ EZ. 

ἐπεὶ γὰρ διάμετρός ἐστιν ἡ AB τῆς τομῆς, καὶ 
ἐφάπτεται κατὰ τὸ A ἡ DÀ, ἡ TA ἄρα παράλληλός 

5 ἐστι ταῖς ἐπὶ τὴν AB τεταγμένως κατηγμέναις. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΒΖ παράλληλός ἐστι ταῖς αὐταῖς. 
καὶ ἡ T'A ἄρα τῇ ΕΖ παράλληλός ἐστι. 

μὴ ἐρχέσθω δὴ ἡ AB διὰ τοῦ κέντρου, ὡς ἔχει 
ἐπὶ τῆς δευτέρας καταγραφῆς, καὶ ἤχϑω διάμετρος ἡ 

10 ΔΘ, καὶ διὰ τοῦ Θ ἐφαπτομένη ἡ ΚΘ 4' παράλληλος 
ἄρα ἐστὶν ἡ KA τῇ rA. ἡ ἄρα EZ ἐκβαλλομένη 
συμπεσεῖται τῇ ITA ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τοῦ κέντρου, 
ἐν οἷς ἐστιν ἢ AB. 

xn. 

15 ᾿Ἐὰν ἐν κώνου τομῇ ἢ κύκλου περιφερείᾳ δύο 
παραλλήλους εὐϑείας εὐϑεῖά τις δίχα τέμνῃ, διάμετρος 
ἔσται τῆς τομῆς. 

ἐν γὰρ κώνου τομῇ δύο εὐϑεῖαι 
παράλληλοι αἱ AB, TA δίχα τετμή- y 

90 σθωσαν κατὰ τὰ E, Ζ, καὶ ἐπιξευχ- 
ϑεῖσα ἡ ΕΖ ἐκβεβλήσϑω. λέγω, ὅτι 
διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. Θ 

εἰ γὰρ μή, ἔστω, εἰ δυνατόν, ἡ 
ΗΖΘ. ἡ ἄρα κατὰ τὸ Η ἐφαπτο- 

35 μένη παράλληλός ἐστι τῇ AB. ὥστε ὅ'΄ 
ἡ αὐτὴ παράλληλός ἐστι τῇ Γ4. καί ἐστι διάμετρος 
ἡ ΗΘ' ion ἄρα ἡ ΓΘ τῇ Θ' ὅπερ ἄτοπον: ὑπό- 
κειται γὰρ ἡ ΓΕ τῇ EZ ἴση. οὐκ ἄρα διάμετρός ἐστιν 


E 


24. HZ] p, HOZ V. 
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sit ellipsis uel circulus 4B, contingantque LAAJ, 
EBZ, et ducatur ΔΒ cadatque prius per centrum. 
dico, r4 οἱ EZ parallelas esse. 

nam quoniam ΔΒ diametrus sectionis est, Γ4 
autem in .4 contingit, Γ2Ί rectis ad ΔΒ ordinate 
ductis parallela est 


P A 7 Z S ui [L 17). eadem igi- 
E ; 

tur de causa etiam 

» BZ iisdem parallela 


est. ergo etiam I4 

z εἰ EZ parallelae 
sunt [Eucl. I, 30]. 
iam 4B per cen- 

irum ne cadat, ut 
in secunda figura 
est, et ducatur diametrus ΔΘ, per € autem con- 
tingens KOA; itaque Κ 4 et r4 parallelae sunt 
[α. supra]. ergo EZ producta cum I'Z concurret in 
eadem parte centri, in qua est ΑΒ [Eucl. I αἴτ. 5]. 


E 3 ZZ 7r A Ζ 


XXVIII. 


Si in coni sectione uel circulo recta aliqua duas 
rectas parallelas in binas partes secat, diametrus 
sectionis erit. 

in coni sectione enim duae rectae parallelae .4 B, 
Γ4 in E, Z in binas partes aequales secentur, et 
ducta EZ producatur. dico, eam diametrum sec- 
lionis esse. 

nam si minus, sit HOZ, si fieri potest. itaque 
recta in H contingens rectae .4B parallela est 
[prop. V—VI]. quare eadem rectae 14 parallela est 


Apollonius, ed. Heiberg. 16 
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ἡ HO. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν 
τῆς ΕΖ. ἢ ΕΖ ἄρα διάμετρος ἔσται τῆς τομῆς. 


xp”. 
᾿Εὰν ἐν κώνου τομῇ ἢ κύκλου περιφερείᾳ δύο 
5 εὐθεῖαι ἐφαπτύμεναι συμπίπτωσιν, ἀπὸ τῆς συμπτώ- 
σεως αὐτῶν ἐπὶ τὴν διχοτομίαν τῆς τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ζευγνυούσης ἀγομένη εὐϑεῖα διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. 
ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς ἐφ- 
απτόµεναι εὐθεῖαι ἤχϑωσαν al AB, AT συμπίπτουσαι 
10 κατὰ τὸ 4, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ BI δίχα τετμήσϑω 
κατὰ τὸ A, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AA. λέγω, ὅτι διάμετρός 
ἐστι τῆς τομῆς. 
εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω διάμετρος ἡ AE, καὶ èns- 
ξεύχϑω ἡ EI" τεμεῖ δὴ τὴν τομήν. τεμνέτω κατὰ 
15 τὸ Z, καὶ διὰ τοῦ Z τῇ ΓΒ 
παράλληλος ἤχϑω ἡ Ζ ΚΗ. ἐπεὶ 
οὖν ἴδη ἐστὶν ἡ Γ4 τῇ 4B, 
ἴση καὶ ἡ ZO τῇ ΘΗ. καὶ ἐπεὶ 
ἡ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένη παρ- 
20 άλληλός ἐστι τῇ ΒΓ, ἔστι δὲ 
καὶ ἡ ZH τῇ ΒΓ παράλληλος, 
καὶ ἡ ZH ἄρα παράλληλός ἐστι 
τῇ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένῃ. ἴση 
ἄρα ἡ ZO τῇ ΘΚ' ὕπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα διά- 
25 µετρός ἐστιν ἡ JE. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ 
ἄλλη τις πλὴν τῆς Ad. 


5. ἀπό] ἡ ἀπό p. 18. 4Ε] corr. ex BE m. 1. V, BE 
ev, EJ p. 16. ZKH] ZHK V, ZOH p et Comm.; corr. 
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[Ες]. I, 30]. et HO diametrus est; itaque rO = 94 
[I def. 4]. quod absurdum est; supposuimus enim, esse 
ΓΕ = EZ. itaque HO diametrus non est, iam 
similiter demonstrabimus, ne aliam quidem ullam 
diametrum esse praeter EZ. ergo EZ diametrus 
sectionis erit. 


XXIX. 


Si in coni sectione uel circulo duae rectae con- 
lingentes concurrunt, recta a puncto earum concursus 
ad punctum medium rectae puncta contactus coniun- 
gentis ducta diametrus sectionis est. 

sit coni sectio uel circulus, quam contingentes 
ducantur rectae ΑΒ, AT in 4 concurrentes, et ducta 
BT in 4 in duas partes aequales secetur, ducaturque 
Ad. dico, eam diametrum sectionis esse. 

nam si fieri potest, sit AE diametrus, ducaturque 
ΕΓ, ea igitur sectionem secabit [L| 35—36]. secet 
in Z, et per Z rectae Γ«!Β parallela ducatur Z KH. 
iam quoniam [4 = 48, erit etiam [Eucl. VI, 4] 
26 = ΘΗ. et quoniam recta in 4 contingens rectae 
BI' parallela est [prop. V—VI], et etiam ZH rectae 
BI' parallela est, erit etiam ZH rectae in 4 con- 
lngenti parallela. itaque Z0 — 60K [I, 46—47]; 
quod fieri non potest. itaque JE diameirus non est. 
iam similiter demonstrabimus, ne aliam quidem ullam 
diametrum esse praeter Αἱ 4. 


— —— M — — 


Halley. 17. ἐστίν — 18. ἴση] om. V, corr. Memus. 19. 4] 
cv, corr. ex A m. 1 V. 20. ἔστι] καὶ ἔστι V, corr. Memus. 


16* 
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1’. 
᾿Εὰν κώνου τομῆς 7] κύκλου περιφερείας δύο εὐθεῖαι 
ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσιν, ἡ ἀπὸ τῆς συμπτώσεως ἆγο- 
μένη διάμετρος δίχα τεμεῖ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν 
5 εὐϑεῖαν. 
ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ ΒΓ, καὶ 
ἤχθωσαν αὐτῆς δύο ἐφαπτόμεναι al BA, AD ovu- 
πίπτουσαι κατὰ τὶ 4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΒΓ, καὶ ἤχϑω 
διὰ τοῦ A διάμετρος τῆς τομῆς ἡ AA. λέγω, ὅτι 
10 ἐστὶν ἴση ἡ AB τῇ AT. 
μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω ἴση ἡ BE τῇ ΕΓ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ AE: ἡ AE ἄρα διάμετρός ἐστι τῆς 
τομῆς. ἔστι δὲ καὶ ἡ 4.4: ὅπερ 
ἄτοπον. εἴτε γὰρ ἔλλειψίς ἐστιν 
15 ἡ τομή, τὸ A, καθ ὃ ovu- 
βάλλουσιν ἀλλήλαις αἱ διάμετροι, 
κέντρον ἔσται τῆς τομῆς ἐκτός᾽ 
ὅπερ ἀδύνατον: εἴτε παραβολή 
ἐστιν ἡ τομή, συμπίπτουσιν 7 
20 ἀλλήλαις αἴ διάµετροι' εἴτε ὑπερβολή ἐστι, xal συμ- 
πίπτουσι τῇ τομῇ «i BA, AT μὴ περιέχουσαι τὰς 
ἑαυτῶν συμπτώσεις, ἐντός ἐστι τῆς περιεχούσης τὴν 
ὑπερβολὴν γωνίας ἀλλὰ καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς: κέντρον 
γὰρ ὑπόχειται διαμέτρων οὐσῶν τῶν Ad, 4E' ὅπερ 
95 ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἡ ΒΕ τῇ ΕΓ ἐστιν ἴση. 


λα’ 
᾿Κὰν ἑκατέρας τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐφ- 
ἅπτωνται, ἐὰν μὲν ἡ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα διὰ τοῦ 


11, εἰ] 7 V; corr. p. 11. ἐκτός] ἐκτὸς 0v? 
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XXX. 


Si coni sectionem uel circulum duae rectae con- 
tingentes concurrunt, diametrus à puncto concursus 
ducta rectam puncta contactus coniungentem in duas 
partes aequales secabit. 

sit BT coni sectio uel circulus, eamque contingentes 
duae rectae ducantur B.4, AT in A concurrentes, et 
ducatur BI, per 4 autem diametrus sectionis ducatur 
Að. dico, esse AB = AST. 

ne sit enim, sed, si fieri potest, sit BE = ET, 
ducaturque ΔΕ; ΑΕ igitur diametrus est sectionis 
[prop. XXIX]. uerum etiam 44 diametrus est; quod 
absurdum est. nam siue ellipsis est sectio, Æ punctum, 
in quo diametri inter se concurrunt, centrum erit 
sectionis extra sectionem positum; quod fieri non 
potest; siue sectio parabola est, diametri inter se con- 
currunt [contra I, 51 coroll]; siue hyperbola est, et 
B4, ΑΓ cum sectione concurrunt puncta concursus 
non eomprehendentes, punctum earum concursus intra 
angulum hyperbolam comprehendentem positum est 
[prop. XXV extr]; uerum etiam in eo positum est; 
nam supposuimus, centrum id esse, si quidem diametri 
sunt 44, AE; quod absurdum est, ergo non est 
BE = ET. 


XXXI. 


Si utramque oppositam duae rectae contingunt, 
contingentes parallelae erunt, si recta puncta contactus 
coniungens per centrum cadit, sin minus, in eadem 
parte concurrent, in qua est centrum. 

sint sectiones oppositae Δ, B, easque contingant 
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κέντρου πίπτῃ. παράλληλοι ἔσονται al ἐφαπτόμεναι, 
ἐὰν δὲ μή, συμπεσοῦνται ἐπὶ ταὐτὰ τῷ κέντρῳ. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ al A, B, καὶ ἐφαπτό- 
μεναι αὐτῶν ἔστωσαν al I'44, EBZ κατὰ τὰ A, B, 
δ ἡ δὲ ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὸ B ἐπιξευγνυμένη πιπτέτω 
πρότερον διὰ τοῦ κέντρου τῶν τομῶν. λέγω, ὅτι παρ- 
άλληλός ἐστιν ἡ TA τῇ EZ. 

ἐπεὶ γὰρ ἀντικείμεναί εἶσι τομαί, ὧν διάμετρός 
ἐστιν ἡ AB, καὶ μιᾶς αὐτῶν ἐφάπτεται ἡ TA κατὰ 

10 τὸ A, ἡ ἄρα διὰ τοῦ B τῇ Γ4 παράλληλος ἀγομένη 
ἐφάπτεται τῆς τομῆς. ἐφάπτεται δὲ καὶ ἡ ΕΖ: nag- 
ἀλληλός ἐστιν ἄρα ἡ TA τῇ EZ. 

μὴ ἔστω δὴ ἢ ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὸ B διὰ vot κέντρου 
τῶν τομῶν, καὶ ἤχϑω διάμετρος τῶν τομῶν ἡ AH, 

16 καὶ ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἤχϑω ἡ ΘΚ' ἡ OK ἄρα 
παράλληλός ἐστι τῇ TA. καὶ ἐπεὶ ὑπερβολῆς εὐϑεῖαι 
ἐφάπτονται αἱ EZ, ΘΚ, συμπεσοῦνται ἄρα. καί ἐστι 
παράλληλος ἡ ΘΚ τῇ ΓΔ’ καὶ al D'4, ΕΖ ἄρα ἐκ- 
βαλλόμεναι συμπεσοῦνται. καὶ φανερόν, ὅτι ἐπὶ ταὐτὰ 

80 τῷ κέντρῳ. 

1β΄. 

'E&v ἑκατέρα τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖαι συμπίπτωσι 
καθ’ Ey ἐφαπτόμεναι ἢ κατὰ δύο τέµνουσαι, ἐκβληϑεῖσαι 
δὲ αἱ εὐϑεῖαι συμπίπτωσιν, 7) σύμπτωσις αὐτῶν ἔσται 

25 ἐν τῇ ἐφεξῆς γωνίᾳ τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ καὶ τῶν ἀντικειμένων 

ἤτοι xa? fv ἐφαπτόμεναι ἤτοι κατὰ δύο τέμνουσαι 
εὐϑεῖαι al AB, Γώ, καὶ ἐκβαλλόμεναι συμπιπτέτωσαν. 


1. af] om. V; corr. p. 99. συμπίπτουσι V; corr.p. — 24. 
συμπίπτουσιν V; corr. p. 
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Γ44, EBZ in punctis 4, B, recta autem ab 4 ad 
B ducta prius per centrum cadat. dico, parallelas 
esse Γ4 οἱ EZ. 

nam quoniam sectiones oppositae sunt, quarum 
diametrus est 4B, alteramque earum contingit I'4 
in 4, recta per B rectae I'7 parallela ducta sectionem 
contingit [I, 44]. uerum etiam EZ contingit. ergo 
I'4, EZ parallelae sunt. 


iam recta ab 4 ad B ducta per centrum sectionum 
ne cadat, ducaturque diametrus sectionum .4 H, et sec- 
tionem contingens ducatur ΘΚ; itaque ΘΚ et Γ4 par- 
allelae sunt [u. supra]. et quoniam rectae EZ, 9 K hyper- 
bolam contingunt, concident[prop.XX V extr.]. et 9 K,I'4f 
parallelae sunt. ergo etiam Γ4, EZ productae concurrent. 
et manifestum est, eas concurrere in eadem parte, in 


qua sit centrum. 
XXXIIL 


Si cum utraque opposita rectae concurrunt aut in 
singulis punctis contingentes aut in binis secantes, 
et productae rectae illae concurrunt, punctum earum 
concursus in angulo deinceps posito angulo sectionem 
comprehendenti erit positum. 
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λέγω, ὅτι ἡ σύμπτωσις αὐτῶν ἔσται ἐν τῇ ἐφεξῆς 
γωνίᾳ τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 


ἔστωσαν ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ ZH, ΘΚ’ ἡ 
AB ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις. 
6 συμπιπτέτω κατὰ τὰ Θ, H. καὶ ἐπεὶ ὑπόκεινται συμ- 
πίπτουσαι αἱ ΖΚ, ΘΗ͂, φανερόν, ὅτι ἤτοι ἐν τῷ ὑπὸ 
τὴν Θ 47 γωνίαν τόπῳ συμπεσοῦνται ἢ ἐν τῷ ὑπὸ 
τὴν KAH. ὁμοίως δὲ καί, ἐὰν ἐφάπτωνται. 
λγ΄. 

10 Ἐὰν μιᾷ τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖα συμπίπτουσα 
ἐκβληϑεῖσα ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ τῆς τομῆς. οὐ 
συμπεσεῖται τῇ ἑτέρα τομῇ, ἀλλὰ πεσεῖται διὰ τῶν τριῶν 
τόπων, ὧν ἐστιν εἷς μὲν ὁ ὑπὸ τὴν περιέχουσαν yo- 
νίαν τὴν τομήν, δύο δὲ ol ὑπὸ τὰς γωνίας τὰς ἐφεξῆς 

1δ τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 4, B, καὶ τὴν 4 
τεμνέτω τις εὐϑεῖα ἡ TA καὶ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα 
ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς. λέγω, ὅτι ἡ D οὐ ovu- 
πίπτει τῇ Β τομῇ. 

ἤχθωσαν γὰρ ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ EZ, HO: 


3. σύμπτωτοι V; corr. pp. 6. ZK] ZH V; corr. Halley. 
8. τήν] p, om. V. 
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sint sectiones oppositae sectionesque oppositas aut 
in singulis punctis contingentes aut in binis secantes 
rectae ΔΒ, ΓΖ, eaeque productae concurrant. dico, 
punctum earum concursus in angulo deinceps posito 
angulo sectionem comprehendenti esse positum. 

asymptotae sectionum sint ZH, 6 K; itaque 4B 
producta cum asymptotis concurret [prop. VIII]. con- 
currat in 9, H. et quoniam supposuimus, ZK et 
ΘΗ concurrere, manifestum est, eas aut in spatio sub 
angulo Θ 42, concurrere aut in spatio sub KAH. et 
similiter etiam, si contingunt [prop. IIT]. 


XXXIII. 


Si recta, quae cum altera opposita concurrit, in 
utramque partem producta extra sectionem cadit, cum 
altera sectione non concurret, sed per tria spatia 
cadet, quorum unum est spatium sub angulo sectionem 
comprehendenti positum, duo autem spatia sub angulis 
angulo sectionem comprehendenti deinceps positis. 

sint oppositae sectiones 4, B, sectionemque .4 secet 
recta aliqua T'A et in utramque partem producta extra 
sectionem cadat. dico, 
rectam Γ4 cum B sec- 
lione non concurrere. 

ducantur enim asym- 
ptotae sectionum EZ, 
ΗΘ; I'4igitur producta 
cum  asymptotis con- 
currit [prop. VIII]. con- 
currit autem in E, € solis. ergo cum B sectione 
non concurret, 
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ἡ Γ4 ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ταῖς ἀδυμπτώτοις. 
οὐ συμπίπτει δὲ κατ᾽ ἄλλα ἢ τὰ E, Θ. ὥστε οὐ Ovu- 
πεσεῖται οὐδὲ τῇ Β τομῇ. 

καὶ φανερόν, ὅτι διὰ τῶν τριῶν τόπων πεσεῖται. 

5 ἐὰν γὰρ ἑκατέρα τῶν ἀντικειμένων συμπίπτῃ τις εὐ- 
ϑεῖα, οὐδεμιᾷ τῶν ἀντικειμένων συμπεσεῖται κατὰ δύο 
σημεῖα. εἰ γὰρ συμπεσεῖται κατὰ δύο σημεῖα, διὰ τὸ 
προδεδειγμένον τῇ ἑτέρα τομῇ οὐ συμπεσεῖται. 

λδ΄. 

10 ᾿Εὰν μιᾶς τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖά τις ἐπιψαύῃ, 
καὶ ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ ἐν τῇ ἑτέρα τομῇ, ἡ ἀπὸ 
τῆς ἁφῆς ἐπὶ μέσην τὴν παράλληλον ἀγομένη εὐϑεῖα 
διάμετρος ἔσται τῶν ἀντικειμένων. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ A, B, καὶ μιᾶς 

15 αὐτῶν τῆς A ἐφαπτέσθω τις εὐϑεῖα ἡ TA κατὰ τὸ A, 
καὶ τῇ TA παράλληλος ἤχϑω ἐν τῇ ἑτέρα τομῇ ἡ EZ, 
καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ H, καὶ ἐπεξεύχϑω 7 AH. 
λέγω, ὅτι ἡ AH διάμετρός ἐστι τῶν ἀντικειμένων. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ἡ AOK. ἡ ἄρα κατὰ τὸ Θ 

20 ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ D. ἀλλὰ καὶ ἡ rA 
παράλληλός ἐστι τῇ ΕΖ' καὶ ἡ κατὰ τὸ Θ ἄρα ἐφ- 
απτοµένη παράλληλός ἐστι τῇ ΕΖ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
EK τῇ KZ: ὅπερ ἀδύνατον" ἡ γὰρ EH τῇ HZ ἐστιν 
ἴση. οὐκ ἄρα διάμετρός ἐστιν ἡ AO τῶν ἀντικειμέ- 

26 vov. ἡ AB ἄρα. 

λε΄. 
᾿Εὰν ἡ διάμετρος ἐν μιᾷ τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖάν 
τινα δίχα τέμνῃ, ἡ ἐπιψαύουσα τῆς ἑτέρας τομῆς κατὰ 


13. διάμετρον V; corr. p. 17. τό] bis V; corr. cvp. 
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et manifestum est, eam per tria illa spatia cadere. 
nam si recta cum utraque opposita concurrit, cum 
neutra oppositarum in duobus punctis concurret; si 
enim in duobus punctis concurret, propter id, quod 
supra demonstratum est, cum altera sectione non 
concurret. 


XXXIV. 


Si recta alteram oppositarum contingit, eique 
parallela in altera sectione ducitur recta, recta a 
puncto contactus ad mediam parallelam ducta dia- 
metrus erit oppositarum. 

sint sectiones oppositae 4, B, et alteram earum 
A contingat recta aliqua T'A in ΛΔ, rectaeque Γ4 
parallela in altera sectione 
ducatur EZ et in H in 
duas partes aequales se- 
cetur, ducaturque ΔΗ. 
dico, 4H diametrum esse 
oppositarum. 

nam si fieri potest, sit 
A0 K. recta igitur in 9 
contingens rectae 1'7 parallela est [prop. XXXI]. est 
autem etiam ΓΖ! rectae EZ parallela; quare recta in 
€ contingens rectae EZ parallela est TEucl. I, 30]. 
itaque EK — KZ [I, 47]; quod fieri non potest; est 
enim EH — HZ. itaque 46 diametrus oppositarum 
non est. ergo ΑΒ diametrus est. 


XXXV. 


Si diametrus in altera oppositarum rectam aliquam 
in duas partes aequales secat, recta alteram sectionem 


οι 


10 


1 


e 


20 


25 
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τὸ πέρας τῆς διαμέτρου παράλληλος ἔσται τῇ δίχα 
τεμνομένῃ εὐϑεία. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ A, B, ἡ δὲ διά- 
µετρος αὐτῶν ἡ AB τεμνέτω ἐν τῇ B τομῇ δίχα τὴν 
TA εὐϑεῖαν κατὰ τὸ E. λέγω, ὅτι ἣ κατὰ τὸ A èp- 
απτοµένη τῆς τομῆς παράλληλός ἐστι τῇ Γ.4. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω τῇ κατὰ τὸ A ἐφαπτομένῃ 
τῆς τομῆς παράλληλος ἡ 42' ἴση ἄρα ἡ AH τῇ HZ. 
ἔστι δὲ καὶ ἡ ΔΕ τῇ EI ἴση. παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ τῇ EH: ὅπερ ἀδύνατον: ἐκβαλλομένη γὰρ αὐτῃ 
συμπίπτει. οὐκ ἄρα παράλληλός ἐστιν ἡ AZ τῇ κατὰ 
τὸ 4 ἐφαπτομένῃ τῆς τομῆς οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς I4. 


As". 
᾿Εὰν ἐν ἑκατέρα τῶν ἀντικειμένων εὐθεῖαι ἀχϑῶσι 
παράλληλοι οὖσαι, ἡ τὰς διχοτομίας αὐτῶν ἐπι- 
ξευγνύουσα εὐϑεῖα διάμετρος ἔσται τῶν ἀντικειμένων. 
ἔστωσαν ἀντικεί- 
μεναι τομαὶ αἱ A, B, 
καὶ ἐν ἑκατέρα αὐ- 
τῶν ἤχθωσαν εὐθεῖαι 9 
αἱ Γ4, EZ, καὶ ἔστω- 
σαν παράλληλοι, καὶ 
τετμήσϑω ἑκατέρα «2 
αὐτῶν δίχα κατὰ τὰ Η, Θ σημεῖα, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
ΗΘ. λέγω, ὅτι ἢ ΗΘ διάμετρός ἐστι τῶν ἀντικειμένων. 
εἰ γὰρ μή, ἔστω ἡ ΗΚ. ἡ ἄρα κατὰ τὸ A èp- 
απτοµένη παράλληλός ἐστι τῇ D: ὥστε καὶ τῇ ΕΖ. 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ EK τῇ KZ: ὅπερ ἀδύνατον, ἐπεὶ καὶ 


4. B] δίχα V; corr. p. 
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in termino diametri contingens rectae in duas partes 

aequales sectae parallela erit. 
sint 4, B sectiones oppositae, diametrus autem 
earum ΔΒ in sectione B rectam I'4 in E in duas 
partes aequales secet. 


Z dico, rectam in 44 sectio- 
nem contingentem rectae 
2 I4 parallelam esse. 


nam si fieri potest, 

sit AZ rectae in 4 sec- 

tionem contingenti par- 

allela; itaque 4 = HZ (I, 48]. est autem etiam 
A E = ET. itaque ΓΖ, EH parallelae sunt [Eucl.VI, 2]; 
quod fieri non potest; nam ΓΖ producta cum EH 
concurrit [I, 22]. ergo AZ rectae in .4 sectionem 
contingenti parallela non est nec ulla alia praeter If. 


XXXVI, 


Si in utraque opposita rectae ducuntur parallelae, 
recta puncta media earum coniungens diametrus oppo- 
sitarum erit. 

sint Δ, B sectiones oppositae, et in utraque ducan- 
tur rectae Γ4ά, EZ sintque parallelae, et utraque 
earum in punctis H, O in binas partes aequales 
secetur, ducaturque ΗΘ, dico, ΗΘ diametrum esse 
oppositarum. 

nam si minus, sit HK. recta igitur in 4 contingens 
rectae Ι4 parallela est [prop. V]; quare etiam rectae 
EZ [Eucl I, 30] itaque erii EK = KZ (I, 48]; 
quod fieri non potest, quoniam est EG = OZ. ita- 


1 


1 


οι 


0 


σι 


20 


2 


σι 
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ἡ ΕΘ τῇ OZ ἐστιν ἴση. οὐκ ἄρα ἡ HK διάμετρός 
ἐστι τῶν ἀντικειμένων. 7 HO ἄρα. 


r. 

Ἐὰν ἀντικειμένας εὐθεῖα τέμνῃ μὴ διὰ τοῦ κέντρου, 
ἡ ἀπὸ τῆς διχοτομίας αὐτῆς ἐπὶ τὸ κέντρον ἐπιξευγνυ- 
μένη διάμετρός ἐστι τῶν ἀντικειμένων ἡ λεγομένη 
ὀρϑία, πλαγία δὲ συξυγὴς αὐτῇ ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρου 
ἀγομένη παράλληλος τῇ δίχα τεμνομένῃ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ al A, B, καὶ τὰς 4, B 
τεμνέτω τις εὐθεῖα ἣ TA μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσα 
καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ N 7 E " 
τὸ E, καὶ τὸ κέντρον τῶν 
τομῶν ἔστω τὸ X, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ XE, καὶ διὰ 
τοῦ X τῇ T'A παράλληλος 
ἤχθω ἡ AB. λέγω, ὅτι 
αἱ AB, EX συξυγεῖς εἰσι 
διάμετροι τῶν τομῶν. 

ἐπεζεύχθω γὰρ ἡ AX καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Z, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΖ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἢ 4X τῇ XZ. 
ἔστι δὲ καὶ ἡ AE τῇ ED ἴση' παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
ἡ EX τῇ ZI. ἐκβεβλήσθω ἡ BA ἐπὶ τὸ H. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ AX τῇ XZ, ἴση ἄρα καὶ ἡ EX τῇ 
ZH: ὥστε καὶ ἡ DH ἴση τῇ ΖΗ. ἡ ἄρα κατὰ τὸ A 
ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι-τῇ ΓΖ' ὥστε καὶ τῇ EX. 
αἱ EX, AB ἄρα συξυγεῖς εἰσι διάμετροι. 


H 


Ζ 


λη΄. 
Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐπιψαύωσι συμ- 
πίπτουσαι, ἡ ἀπὸ τῆς συμπτώσεως ἐπιξευγνυμένη ἐπὶ 
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que HK diametrus oppositarum non est. ergo H6 
diametrus est. 


XXXVII. 


Si recta non per centrum ducta oppositas secat, 
recta a puncto eius medio ad centrum ducta diametrus 
est oppositarum, recta quae uocatur, transuersa autem 
cum ea coniugata recta est a centro ducta rectae in 
duas partes aequales sectae parallela. 

sint 4, B sectiones oppositae, sectionesque 4, B 
secet recta Γ4 non per centrum ducta et in E in 
duas partes aequales secetur, centrum autem sectionum 
sit X, ducaturque XE, et per X rectae A parallela 
ducatur 4B. dico, 4B et EX diametros coniugatas 
esse sectionum. 

ducatur enim JX et ad Z producatur, ducaturque 
ΓΖ. itaque 4X-— XZ [I, 30] uerum etiam 
AZ4E-—Elitaque E X et ZT parallelae sunt [Eucl. VI, 2]. 
producatur BA ad H. et quoniam est 4X = XZ, 
erit etiam EX — ZH (Eucl. VI, 4; V, 14]; quare 
etiam ΓΗ == ZH [Eucl. I, 34]. itaque recta in 4 
contingens rectae I'Z parallela est [prop. V]; quare 
etiam rectae EX parallela est [Eucl. I, 30]. ergo 
EX, AB diametri coniugatae sunt [I, 16]. 


XXXVIII. 


Si duae rectae concurrentes oppositas contingunt, 
recta a puncto concursus ad mediam rectam puncta 
contactus coniungentem ducta diametrus erit oppo- 
sitarum, recta quae uocatur, transuersa autem cum ea 
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μέσην τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιζευγνύουσαν διάμετρος ἔσται 
τῶν ἀντικειμένων ἡ λεγομένη ὁρθία, πλαγία δὲ ov- 
ξυγὴς αὐτῇ ἡ διὰ τοῦ κέντρου ἀγομένη παρὰ τὴν τὰς 
ἁφὰς ἐπιζευγνύουσαν. 

5 ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ al A, B, ἐφαπτόμεναι 
δὲ τῶν τομῶν αἱ DX, X4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ DA καὶ 
τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ EX. λέγω, 
ὅτι ἡ ΕΧ διάμετρός ἐστιν ἡ λεγομένη ὀρϑία, πλαγία 
δὲ συξυγὴς αὐτῇ ἡ διὰ τοῦ κέντρου τῇ TA παράλληλος 

10 ἀγομένη. 

ἔστω γάρ, εἰ δυνατόν, διάμετρος ἡ EZ, καὶ εἰλήφθω 
τυχὸν σημεῖον τὸ Z' συμπεσεῖται ἄρα ἡ 4Χ τῇ EZ. 
συμπιπτέτω κατὰ τὸ Z, καὶ ἐπεξεύχϑω 7 DZ' ovu- 
βαλεῖ ἄρα ἡ ΓΖ τῇ τομῇ. συμβαλέτω κατὰ τὸ A, καὶ 

15 διὰ τοῦ 4 τῇ Γ4 παράλληλος ἤχϑω 7, 4Β. ἐπεὶ οὖν 
διάμετρός ἐστιν ἡ EZ, καὶ τὴν TA δίχα τέμνει, καὶ 
τὰς παραλλήλους αὐτῇ δίχα τέμνει. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
AH τῇ HB. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΓΕ τῇ EA, καί 
ἐστιν ἐν τριγώνῳ τῷ F ZA, ἴση ἄρα καὶ ἡ AH τῇ HK. 

90 ὥστε καὶ ἡ HK τῇ HB ἐστιν ἴση' ὅπερ ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα ἡ EZ διάμετρος ἔσται. 

19’. 
Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐφάπτωνται 
συμπίπτουσαι, ἡ διὰ τοῖ κέντρου καὶ τῆς συμπτώσεως 

95 τῶν ἐφαπτομένων ἀγομένη δίχα τέμνει τὴν τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύουσαν εὐϑεῖαν. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ «l A, B, καὶ τῶν 4, B 
δύο εὐθεῖαι ἤχϑωσαν ἐφαπτόμεναι αἱ ΓΕ, EA, καὶ 


14. ΓΖ] ep, corr, ex IZ V, sed obscure. 19. ΓΖ 4] 
Z4 V; corr. p. 
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coniugata recta erit per centrum ducta rectae puncta 
contactus coniungenti parallela. 

sint .4, B sectiones oppositae, sectionesque contin- 
gant DX, X4, et ducatur D'4 seceturque in duas 
partes aequales in E, et ducatur EX. dico, EX dia- 
metrum esse, recta quae uocatur, transuersam autem 
cum ea coniugatam 
rectam per centrum 
rectae I7 parallelam 
ductam. 

sit enim, si fieri 
potest, EZ diametrus, 
et sumatur punctum 
aliquod Z; 4X igi- 
tur cum EZ con- 
curret, concurrat in 
Z, ducaturque ΓΖ; IZ igitur cum sectione con- 
curret: [I, 32]. concurrat in 4, et per A rectae TA 
parallela ducatur ΑΒ, iam quoniam EZ diametrus 
est et rectam I'A in duas partes aequales secat, 
etiam rectas ei parallelas in binas partes aequales 
secat [I def. 4]. itaque 4Η = HB. et quoniam est 
TE = E4, et in triangulo sunt ΓΖ4, erit etiam 
AH = HK [Eucl. VI, 4. quare etiam HK = HB; 
quod fieri non potest. ergo EZ diametrus non erit. 


XXXIX. 


Si duae rectae concurrentes oppositas contingunt, 
recta per centrum punctumque concursus contingentium 
ducta rectam puncta contactus coniungentem in duas 
partes aequales secat, 

Apollonius, ed. Heiberg. 11 
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ἐπεξεύχϑω ἡ TA, καὶ διάμετρος ἤχϑω ἡ ΕΖ. λέγω, 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΓΖ τῇ Zd. 
εἰ γὰρ μή, τετμήσϑω 7 T'A δίχα κατὰ τὸ H, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ ΗΕ’ ἡ ΗΕ ἄρα διάμετρός ἐστιν. ἔστι 
ὅ δὲ καὶ ἡ ΕΖ' κέντρον ἄρα ἐστὶ τὸ E. ἢ ἄρα σύμ- 
πτωσις τῶν ἐφαπτομένων ἐπὶ τοῦ κέντρου ἐστὶ τῶν 
τομῶν" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἄνισός ἐστιν ἢ ΓΖ 
τῇ Z4. ἴση ἄρα. 


΄ 


μ΄. 
10 Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῆς συμπτώσεως εὐϑεῖα ἀχϑῇ 
παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν συμπίπτουσα ταῖς 
τομαῖς, αἱ ἀπὸ τῶν συμπτώσεων ἀγόμεναι ἐπὶ μέσην 
τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν ἐφάπτονται τῶν τομῶν. 
15 ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἴ A, B, καὶ τῶν Δ, B 
δύο εὐθεῖαι ἤχθωσαν ἐφαπτύμεναι αἱ DE, Ed, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ TA, καὶ e 
διὰ τοῦ E τῇ rA παρ- T cd 
ἄλληλος ἤχθω ἡ ZEH, 
20 καὶ τετμήσϑω ἡ Γ4 


δίχα κατὰ τὸ Θ, καὶ ἐπε- s 

ζεύχθωσαν αἱ ZO, 9 H. 

λέγω, ὅτι αἱ ZO, ΘΗ κα 

ἐφάπτονταιτῶντομῶν. ὦ η d 


925 ἐπεζεύχθω ἡ EO" διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΘ ὀρϑία, 
πλαγία δὲ συξυγὴς αὐτῇ ἡ διὰ τοῦ κέντρου τῇ TA 
παράλληλος ἀγομένη. εἰλήφθω τὸ κέντρον τὸ X, καὶ 

4. ἡ HE] om. V; corr. p. 7. οὐκ ἄρα ἄνισός] addidi; 
om. V. 14 ἐφάπτωνται V; corr. pe. 24. ἐφάπτωνται V; 
iofra œ macula est (οὐ); corr. p. 
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sint 4, B sectiones oppositae, sectionesque 4, B 
contingentes duae rectae ducantur ΓΕ, E4, ducatur- 
que Γ4, et diametrus duca- 
D tur EZ. dico, esse Il'Z — Z4. 
nam si minus, LZ in H 
7 in duas partes aequales se- 
cetur, ducaturque HE; HE 
igitur diametrus est [prop. 
XXXVIII]. uerum etiam EZ 
diametrus est; centrum igitur est E. itaque concursus 
contingentium in centro est sectionum; quod absurdum 
est [prop. XXXII]. itaque ΓΖ, 74 inaequales non 
sunt. ergo TZ = Z4. 


Z 


XL. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
et per punctum concursus recta ducitur rectae puncta 
contactus coniungenti parallela cum sectionibus con- 
currens, rectae a punctis concursus ad mediam rectam 
puncta contactus coniungentem ductae sectiones con- 
lingunt. 

sint Δ, B sectiones oppositae, ducanturque duae 
rectae sectiones 4, B contingentes ΓΕ, E 4, et ducatur 
T4, per E autem rectae I'Z/ parallela ducatur ZEH, 
et r4 in Θ in duas partes aequales secetur, ducantur- 
que ZO, 9H. dico, rectas ΖΘ, ΘΗ sectiones con- 
tingere. 

ducatur EO; EO igitur diametrus est recta, trans- 
uersa autem eum ea coniugata recta est per centrum rectae 
I'4 parallela ducta [prop. XXXVIII]. sumatur centrum 


X, et rectae I'/ parallela ducatur 4XB. itaque ΘΕ, 
19* 
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τῇ Γ4 παράλληλος ἤχϑω ἡ ΑΧΒ' αἱ ΘΕ, ΑΒ ἄρα 
συξυγεῖς εἰσι διάμετροι. καὶ τεταγμένως ἦκται ἡ ΓΘ 
ἐπὶ τὴν δευτέραν διάμετρον, ἐφαπτομένη δὲ τῆς τομῆς 
ἣ ΓΕ συμπίπτουσα τῇ δευτέρᾳ διαμέτρῳ. τὸ ἄρα 
5 ὑπὸ EXO ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς δευτέρας 
διαμέτρου, τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ παρὰ τὴν 
AB εἴδους. καὶ ἐπεὶ τεταγμένως μὲν ἧκται ἡ ΖΕ, 
ἐπέξευκται δὲ ἡ ΖΘ, διὰ τουτο ἐφάπτεται ἡ ΖΘ τῆς 
4 τομῆς. ὁμοίως δὴ καὶ ἡ ΗΘ ἐφάπτεται τῆς B 
10 τομῆς. αἱ ΖΘ, OH ἄρα ἐφάπτονται τῶν A, B τομῶν. 


μα΄. 
᾿Εὰν ἐν ταῖς ἀντικειμέναις δύο εὐϑεῖαι τέμνωσιν 
ἀλλήλας μὴ διὰ τοῦ κέντρου, οὐ τέμνουσιν ἀλλή- 
λας δίχα. 

16 — ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ al A, B, καὶ ἐν ταῖς 
A, B δύο εὐθεῖαι τεμνέτωσαν ἀλλήλας αἱ ΓΒ, 44 
κατὰ τὸ E μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι. λέγω, ὅτι οὐ 
τέμνουσιν ἀλλήλας δίχα. 

εἰ γὰρ δυνατόν, τεμνέτωσαν, καὶ τὸ κέντρον τῶν 

90 τομῶν ἔστω τὸ X, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΧ' διάμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ EX. ἤχθω διὰ τοῦ X τῇ BT παράλληλος ἡ ΧΖ' 
ἡ XZ ἄρα διάμετρός ἐστι καὶ συξυγὴς τῇ EX. ἡ ἄρα 
κατὰ τὸ Z ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ EX. κατὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ παραλλήλου ἀχϑείσης τῆς OK τῇ AA ἡ κατὰ 

25 τὸ O ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΕΧ' ὥστε καὶ ἡ 
κατὰ τὸ Ζ ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ κατὰ τὸ 
O ἐφαπτομένῃ' ὅπερ ἄτοπον: ἐδείχϑη γὰρ καὶ ovu- 


1, AXB] XAB V; corr. p. 7. ἐπεί] p, ἐπί V. 16. 
ἀλλήλαις V; corr. p. 
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AB diametri sunt coniugatae. οἱ ΓΩ ad diametrum 
secundam ordinate ducta est, sectionem contingens 
autem I'E cum secunda diametro concurrens; itaque 
[I 38] rectangulum EX >x< XO aequale est quadrato 
dimidiae secundae diametri, hoc est quartae parti 
figurae ad 4B adplicatae [I def. alt. 3]. et quoniam 
ZE ordinate ducta est, et ducta est ΖΘ, propterea 
Z6 sectionem .4 contingit [1, 38]. eadem de causa 
etiam HO sectionem B contingit. ergo ΖΘ, ΘΗ sec- 
tiones 4, B contingunt. 


XLI. 


Si in oppositis duae rectae inter se secant non 
per centrum ductae, in binas partes aequales inter se 
non secant. 

sint £, B sectiones oppositae, et in 4, B duae 
rectae ΓΒ, 4.4 non per centrum ductae in E inter 
se secent. dico, eas in binas partes aequales inter 
se non secare. 

nam si fieri potest, secent, centrum autem sec- 
tionum sit X, et ducatur EX; EX igitur diametrus 
est [prop. XXXVII]. duca- 


Ζ 

E tur per X rectae BI par- 
A A allela XZ; XZ igitur dia- 
"5 metrus est et cum EX 


coniugata [ibid.] itaque 
recta in Z contingens rectae 
EX parallela est [I def. 6]. iam eadem de causa 
ducta ΘΚ rectae 44 parallela recta in € contingens 
rectae EX parallela est; quare etiam recta in Z con- 
tingens rectae in 6 contingenti parallela est [Eucl. I, 30]; 
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πίπτουσα. οὐκ ἄρα αἱ ΓΒ, AA ut διὰ τοῦ κέντρου 
οὖσαι τέμνουσι ἀλλήλας δίχα. 


μβ΄. 
Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις δύο eù- 
5 ϑεῖαι τέμνωσιν ἀλλήλας μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι, 
οὐ τέμνουσιν ἀλλήλας δίχα. 
ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 
A, B, D, 4, καὶ ἐν ταῖς A, B, T, 4 τομαῖς δύο εὐ- 
ϑεῖαι τεμνέτωσαν ἀλλήλας αἱ 
10 ΕΖ, HO κατὰ τὸ K μὴ διὰ 
τοῦ κέντρου οὖσαι. λέγω, ὅτι 
οὐ τέμνουσιν ἀλλήλας δίχα. 
εἰ γὰρ δυνατόν,τεμνέτωσαν, 
καὶ το κέντρον τῶν τομῶν ἔστω 
16 τὸ X, καὶ τῇ μὲν EZ ἤχϑω 
παράλληλος ἡ AB, τῇ δὲ OH 
ἡ TA, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ ΚΧ' al KX, AB ἄρα ov- 
ξυγεῖς εἰσι διάμετροι. ὁμοίως καὶ αἱ XK, Γ 4 συζυγεῖς 
εἰσι διάμετροι. ὥστε καὶ ἡ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένη τῇ 
20 κατὰ τὸ Γ᾽ ἐφαπτομένῃ παράλληλός ἐστιν: ὅπερ ἀδύ- 
varov’ συμπίπτει γάρ, ἐπειδὴ ἡ μὲν κατὰ τὸ D' ἐφ- 
απτοµένη τέμνει τὰς 4, B τομάς, ἡ δὲ κατὰ τὸ A 
τὰς «4, T, καὶ φανερόν, ὅτι ἡ σύμπτωσις αὐτῶν ἐν τῷ 
ὑπὸ τὴν AXT γωνίαν τόπῳ ἐστίν. οὐκ ἄρα αἱ EZ, 
95 HO μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι τέμνουσιν ἀλλήλας δίχα. 


μγ΄. 
Ἐὰν μίαν τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων εὐϑεῖα 
τέμνῃ κατὰ δύο σημεῖα, διὰ δὲ τοῦ κέντρου ἡ μὲν 


10. τό] τοῦ V; corr. p. 25. δίχα] om, V; corr. p. 
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quod absurdum est; nam demonstrauimus [prop. XXXI), 
easdem concurrere. ergo I'B, 4.4 per centrum non 
ductae in binas partes aequales inter se non secant. 


XLII. 


Si in oppositis coniugatis duae rectae inter se 
secant non per centrum ductae, in binas partes aequales 
inter se 'non secant. 

sint Δ, B, Γ, 4 sectiones oppositae coniugatae, 
et in sectionibus 4, B, DI, 4 duae rectae EZ, ΗΘ 
non per centrum ductae in K inter se secent. dico, 
eas in binas partes aequales inter se non secare. 

nam si fieri potest, secent, centrum autem sec- 
tionum sit X, et ducatur rectae EZ parallela 4B, 
rectae ΘΗ autem parallela 1.4, ducaturque KX; KX 
et AB igitur diametri sunt coniugatae [prop. XXXVII]. 
eadem de causa eliam XK et I'Z diametri sunt con- 
iugatae. quare etiam recta in .4 contingens rectae 
in Γ᾽ contingenti parallela est [I def. 6; Eucl. I, 80]: 
quod fieri non potest; concurrunt enim, quoniam recta 
in T contingens sectiones 4, B secat, recta autem in 
A contingens sectiones «4, I' [prop. XIX], et mani- 
festum est, punctum concursus earum in spatio sub 
angulo ΧΙ posito esse [prop. XXI]. ergo EZ, ΗΘ 
non per centrum ductae in binas partes aequales inter 
se non secant. 

XLIII. 

Si recta unam oppositarum coniugatarum in duobus 
punctis secat, per centrum autem recta ad mediam 
secantem ducitur, alia autem secanti parallela, hae 
diametri coniugatae oppositarum erunt. 
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ἐπὶ μέσην τὴν τέμνουσαν ἀχϑῇ, ἡ δὲ παρὰ τὴν téu- 
νουσαν, συξυγεῖς ἔδονται διάμετροι τῶν ἀντικειμένων. 
ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 

A, B, Γ, d, καὶ τεμνέτω τὴν A εὐθεῖά τις κατὰ δύο 
ὅ σημεῖα τὰ E, Z, καὶ τετμήσϑω δίχα ἡ ΖΕ và H, καὶ 


ἔστω κέντρον τὸ Χ, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ ΧΗ͂, παράλληλος δὲ P" Γ 
ἤχϑω τῇ ΕΖ ἡ ΓΧ. λέγω, ὅτι 
αἱ AX, XT συξυγεῖς εἰσι διά- Y 1 
10 µετροι. Ζ 
Par EE" 


ἐπεὶ γὰρ διάμετρος ἡ AX, 
καὶ τὴν ΕΖ δίχα τέμνει, ἡ 
κατὰ τὸ A ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ EZ: ὥστε 
καὶ τῇ ΓΧ. ἐπεὶ οὖν ἀντικείμεναί εἰσι τομαί, καὶ 
15 μιᾶς αὐτῶν τῆς 4 ἦκται ἐφαπτομένη κατὰ τὸ 4, ἀπὸ 
δὲ τοῦ κέντρου τοῦ Χ ἡ μὲν ἐπὶ τὴν ἁφὴν ἐπιξεύγνυται 
ἡ XA, 5 δὲ παρὰ τὴν ἐφαπτομένην ἦκται 5 ΓΧ, 
at ΧΑ, ΓΧ ἄρα συζυγεῖς εἰσι διάμετροι: τοῦτο γὰρ 
προδέδεικται. 
20 μδ΄. 
Της δοθείσης κώνου τομῆς τὴν διάμετρον εὑρεῖν. 
ἔστω ἡ δοθεῖσα κώνου τομή, ἐφ᾽ ἧς τὰ A, Β,Γ, 4, E 
σημεῖα. δεῖ δὴ αὐτῆς τὴν διάμετρον εὑρεῖν. 
γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ ΓΘ. ἀχϑεισῶν δὴ τεταγ- 
26 μένως τῶν AZ, ΕΘ καὶ ἐκβληθεισῶν ἔσται ἴση 7) μὲν 
47 τῇ ZB, ἡ δὲ EO τῇ OA. ἐὰν οὖν τάξωμεν τὰς 
Β 4, EA δέσει οὔσας παραλλήλους, ἔσται δοθέντα 
τὰ Θ, Z σημεῖα. ὥστε θέσει ἔσται ἢ OZI-. 


6. ἔστω] τό V; corr. p (ἔστω τῶν τομῶν τό). 18, X 4] 
TA V; corr, Halley; 4X p, Comm. 99. E] om. V; corr. 
Comm. 
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sint 4, B, T, 4 sectiones oppositae coniugatae, 
et recta aliqua sectionem Α΄ in duobus punctis E, Z 
secet, seceturque EZ in H in duas partes aequales, 
centrum autem sit X, et ducatur XH, rectae autem 
EZ parallela ducatur ΓΧ, dico, rectas 4X, XT dia- 
metros coniugatas esse. 

nam quoniam 4X diametrus est et rectam EZ in 
duas partes aequales secat, recta in .4 contingens 
rectae EZ parallela est [prop. V]; quare etiam rectae 
ΓΧ [Eucl. I, 30]. quoniam igitur sectiones oppositae 
sunt, et unam earum .4 in .4 contingens ducta est 
recta, a centro autem X ad punctum contactus ducta 
est ΧΑ, contingenti autem parallela ducta est ΓΧ, 
rectae X 4, I'X diametri coniugatae sunt; hoc enim 
antea demonstratum est [prop. XX]. 


XLIV, 


Datae coni sectionis diametrum inuenire. 
sit data sectio coni, in qua sunt puncta 4, B, T, 
4, E. oportet igitur diametrum eius inuenire. 
factum sit, sitque ΓΘ, ita- 
I, que rectis 4Z, ΕΘ ordinate 
ductis productisque erit 
JZ = ZB, EO = 0 4 [I def. 4]. 
itaque si rectas B4, EA, quae 
parallelae sunt, positione fixeri- 
mus, data erunt puncta 6, Z. 
δ ergo ΘΖ Τ᾽ positione data erit. 
componetur hoc modo: sit 
data coni sectio, in qua sunt puncta 4, B, T, ο, E, 
et parallelae ducantur rectae B4, AE secenturque 
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συντεϑήσεται δὴ οὕτως: ἔστω ἡ δοϑεῖσα κώνου 
τομή, ἐφ᾽ ἧς τὰ A, B, T, 4, E σημεῖα, καὶ ἤχϑωσαν 
παράλληλοι αἱ BA, AE καὶ τετμήσθωσαν δίχα κατὰ 
τὰ Z, O. καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΖΘ διάμετρος ἔσται τῆς 
δ τομῆς. τῷ δὲ αὐτῷ τρόπῳ καὶ ἀπείρους εὑρήσομεν 
διαμέτρους. 


, 


με’. 
Τῆς δοθείσης ἐλλείψεως ἢ ὑπερβολῆς τὸ κέντρον 
εὑρεῖν. 

10 τοῦτο δὲ φανερόν: ἐὰν γὰρ διαχϑῶσι δύο διά- 
µετροι τῆς τομῆς αἱ AB, T4, xa? ὃ τέμνουσιν ἆλ- 
λήλας, ἔσται τῆς τομῆς τὸ κέντρον, ὡς ὑπόκειται, 

με’, 
Τῆς δοθείσης κώνου τομῆς τὸν ἄξονα εὑρεῖν. 

15. ἔστω ἡ δοϑεῖσα κώνου τομῇ πρότερον παραβολή, 
ἐφ᾽ ἦς τὰ Z, T, E. δεῖ δὴ αὐτῆς τὸν ἄξονα εὑρεῖν. 

ἤχθω γὰρ αὐτῆς διάμετρος ἡ AB. εἰ μὲν οὖν ἡ 
AB ἄξων ἐστί, γεγονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχθέν' εἰ δὲ 
οὔ, γεγονέτω, καὶ ἔστω ἄξων ὁ D: ὁ Γ4 ἄρα ἄξων 

30 παράλληλός ἐστι τῇ AB καὶ τὰς ἀγομένας ἐπ᾿ αὐτὴν 
καϑέτους δίχα τέμνει. αἱ δὲ ἐπὶ τὴν TrA κάθετοι 
καὶ ἐπὶ τὴν AB κάϑετοί εἰσιν: ὥστε ἡ TA τὰς ἐπὶ 
τὴν 4Β καϑέτους δίχα τέμνει. ἐὰν οὖν τάξω τὴν 
EZ κάϑετον ἐπὶ τὴν AB, ἔσται ϑέσει, καὶ διὰ τοῦτο 

25 ἴση ἐστὶν ἡ EA τῇ AZ' δοθὲν ἄρα ἐστὶ τὸ 4. διὰ 
δεδομένου ἄρα τοῦ J παρὰ θέσει τὴν AB ἦκται ἡ 
ΓΔ" ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ rA. 

συντεθήσεται δὴ οὕτως: ἔστω ἡ δοϑεῖσα παρα- 


---------- ------- — 


28. δή] δέ Halley. 
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in binas partes aequales in Z, Θ. et ducta ΖΘ dia- 
metrus sectionis erit [I def. 4]. eodem autem modo 
etiam innumerabiles diametros inueniemus, 


XLV. 


Datae ellipsis uel hyperbolae centrum inuenire. 
hoc autem manifestum est. nam si duae diametri 


sectionis ducuntur 4B, r4 [prop. XLIV], ubi inter 
se secant, centrum erit sectionis, ut infra descrip- 
tum est. 
XLVI. 

Datae coni sectionis axem inuenire. 

sit data coni sectio prius parabola, in qua sunt 
Z, l', E. oportet igitur axem eius inuenire. 

ducatur enim diametrus eius 4B[prop.XLIV]. iam 
si 48 axis est, factum erit propositum; sin minus, 
factum sit, et axis sit T'4; axis igitur T'A rectae AB 
parallela est [], 51 coroll] et rectas ad eam perpen- 
diculares ductas in binas partes aequales secat [I def. 1]. 
rectae autem ad I'4/ perpendiculares etiam ad 4B 
perpendiculares sunt; quare 14 rectas ad ΑΒ per- 
pendiceulares in binas partes aequales secat. iam si 
fixero EZ ad AB perpendicularem, positione data 


Figuras prop. XLV in prop. XLIV habet V; in prop. XLV 
mg. ἐγράφη τὸ σχῆμα ἄνω m. 1. 
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βολή, ἐφ᾽ ἧς τὰ Z, E, A, καὶ ἤχϑω αὐτῆς διάμετρος 
ἡ AB, καὶ ἐπ᾽ αὐτὴν κάθετος ἤχϑω 7 BE καὶ èx- 
βεβλήσθω ἐπὶ τὸ Z. εἰ μὲν οὖν ἴση ἐστὶν ἡ EB τῇ 
ΒΖ, φανερόν, ὅτι ἡ AB ἄξων 
6 ἐστίν: εἰ δὲ οὔ, τετμήσϑω ἡ 
ΕΖ δίχα τῷ 4, καὶ τῇ AB 
παράλληλος ἤχϑω ἡ D. pa- 
νερὸν δή, ὅτι ἡ TA ἄξων ἐστὶ 
τῆς τομῆς: παράλληλος γὰρ 
10 οὖσα τῇ διαμέτρῳ, τουτέστι 
διάμετρος οὖσα, τὴν EZ δίχα 
τε καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει. τῆς 
ἄρα δοθείσης παραβολῆς ὁ ἄξων ηὕρηται ὁ TA. 
καὶ φανερόν, ὅτι εἷς ἄξων ἐστὶ τῆς παραβολῆς. εἰ 
15 γὰρ ἄλλος ἔσται ὡς ὁ AB, ἔσται τῇ T'A παράλληλος. 
καὶ τὴν EZ τέμνει: ὥστε καὶ δίχα. ἴση ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΒΕ τῇ BZ ὅπερ ἄτοπον. 


ut". 
Τῆς δοθείσης ὑπερβολῆς ἡ ἐλλείψεως τὸν ἄξονα 
90 εὑρεῖν. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἡ ABI” δεῖ δὴ αὐτῆς 
τὸν ἄξονα εὑρεῖν. 
εὑρήσθω καὶ ἔστω ὁ KA, κέντρον δὲ τῆς τομῆς 
τὸ K* ἡ ἄρα KA τὰς ἐπ᾿ αὐτὴν τεταγμένως xata- 
26 γομένας δίχα καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει. 
ἤχθω κάθετος ἡ TAA, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν at KA, KT. 
ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ Γ4 τῇ 44, ἴση ἄρα ἡ ΓΚ τῇ KA. 


8. ἐπί] om. V; corr. p. 18. εὕρηται ορ. 21. ἔλλειψις] ο, 
ἔλειψις, supra scr. ἆ m, 1, V. 93, KA] 44 V; corr. p. 36. 
KA] K4 V; corr. p. 
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erit [Eucl. dat. 30], οἱ ob causam, quam indicauimus, 
erit EJ = 47. quare 4 datum est. per datum 
igitur punctum «4 rectae ΑΒ positione datae par- 
allela ducta est ΓΞ; ergo T4 positione data est 
[Eucl. dat. 28]. 

componetur hoc modo: sit data parabola, in qua 
sunt puncta Z, E, Δ, et eius diametrus ducatur ΔΒ 
[prop. XLIV], ad eamque perpendicularis ducatur 
BE et ad Z producatur. jam si EB — BZ, mani- 
festum est, 4B axem esse [I def. 7]; sin minus, EZ 
in «Ί in duas partes aequales secetur, et rectae 4B 
parallela ducatur Γ4. manifestum igitur, ΓΖ axem 
esse sectionis. nam diametro parallela ducta, h. e. 
ipsa diametrus [I, 51 coroll], rectam EZ et in duas 
partes aequales et ad angulos rectos secat [I def. 7]. 
ergo datae parabolae axis inuentus est Γ.4. 

et manifestum est, unum solum axem esse para- 
bolae. nam si alius quoque erit ut ΑΒ, rectae rA 
parallela erit [], 51 coroll] et rectam EZ secat; 
quare eliam in duas partes aequales eam secat [I def. 4]. 
itaque BE = BZ; quod absurdum est. 


XLVII. 


Datae hyperbolae uel ellipsis axem inuenire. 

sit ABI hyperbola uel ellipsis. oportet igitur 
axem eius.inuenire. 

hiuentus sit et sit K4, centrum autem sectionis sit 
K; itaque KA rectas ad eam ordinate ductas in binas 
partes aequales et ad angulos rectos secat (I def. 1]. 

ducatur perpendicularis ΓΖ Δ, ducanturque K4, 
KI. iam quoniam est D'zf = 4 4, erit etiam DK = K 4 
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ἐὰν οὖν τάξωμεν δοϑὲν τὸ D, ἔσται δοθεῖσα ἡ ΓΚ. 
ὥστε ὁ κέντρῳ τῷ K, διαστήματι δὲ τῷ KI κύκλος 
γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τοῦ A καὶ ἔσται ϑέσει δε- 
δομένος. ἔστι δὲ καὶ ἡ ABI τομὴ δοθεῖσα ϑέσει" 
6 δοϑὲν ἄρα τὸ 4. ἔστι δὲ καὶ τὸ Γ᾽ δοθέν: θέσει 
ἄρα ἡ TA. καί ἐστιν ἴση ἡ D τῇ AA’ δοθὲν 
ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ K δοϑέν: δοϑεῖσα ἄρα τῇ 
ϑέσει ἡ AK. 
συντεθήσεται δὴ οὕτως: ἔστω ἡ δοϑεῖσα ὑπερ- 
10 βολὴ ἢ ἔλλειψις ἡ ABT, καὶ εἰλήφϑω αὐτῆς κέντρον 
τὸ K^ εἰλήφθω δὲ ἐπὶ τῆς τομῆς τυχὸν σημεῖον τὸ 
T, καὶ κέντρῳ τῷ K, δια- 
στήματι δὲ τῷ KT κύκλος 
γεγράφθω ὁ TEA, καὶ 
15 ἐπεξεύχϑω ἡ TA καὶ δίχα 
τετμήσϑω κατὰ τὸ 4. καὶ 
ἐπεξεύχϑωσαν αἰ ΚΓ, K 4, 
KA, καὶ διήχϑω ἡ KA 
ἐπὶ τὸ Β. d 
20 ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AA τῇ AT, κοινὴ δὲ ἡ 
AK, δύο ἄρα αἱ TAK δύο ταῖς AAK ἴσαι εἰσί, καὶ 
βάσις ἡ KA τῇ ΚΓ ἴση. ἡ ἄρα KBA τὴν ΑΔΓ 
δίχα τε καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέανει. ἄξων ἄρα ἐστὶν ἡ K 4. 
ἤχϑω διὰ τοῦ K τῇ TA παράλληλος ἡ MKN: ἡ 
25 ἄρα MN ἄξων ἐστὶ τῆς τομῆς συξυγὴς τῇ BK. 


μη΄ 
4εδειγμένων δὴ τούτων ἑξῆς ἔστω δεῖξαι, ὅτι ἄλ- 
λοι ἄξονες τῶν αὐτῶν τομῶν οὐκ εἰσίν. 


7. δοϑεῖσα] om. V; corr. p (δοϑέν om.). 9. δή] p, δέ V. 
11. K 4) καί V; corr. p; del. Halley. 
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[Eucl I, 4]. iam si Γ᾽ punctum datum fixerimus, data 
erit ΓΚ [Eucl dat. 26]. quare circulus centro K, 
radio autem ΚΙ descriptus etiam per Æ ueniet et 
positione datus erit [dat. def. 6]. uerum etiam sectio 
ABT positione data est. itaque 4 datum est [dat. 25]. 
uerum etiam I datum est; itaque I'4 positione data 
est [dat. 26]. et D = 44; itaque 4 datum est 
[dat. 7]. uerum etiam K datum est ergo SK 
positione data est [ἀαί. 26]. 
componetur hoc modo: sit data hyperbola uel 
ellipsis ΔΒΓ, et sumatur centrum eius K [prop. 
XLV]; sumatur autem 
5 in sectione punctum ali- 
quod Γ, et centro K, 
radio autem ΚΙ circulus 
describatur TEA, duca- 
turque ΓΑ et in 4 in 
duas partes aequales se- 
v cetur, ducanturque KT, 
Κά, KA, εἰ KA ad B producatur. 
iam quoniam est 4-4 = JT, et communis 4K, 
erunt duae rectae I'Z, AK duabus 44, AK aequales, 
et basis KA basi ΚΓ aequalis [Eucl. I, 4]. itaque 
KB. rectam AAT et in duas partes aequales et ad 
rectos angulos secat. ergo KA axis est [I def. 7]. 
ducatur per K rectae T'A parallela MKN; itaque 
MN axis sectionis est cum BK coniugatus [I def. 8]. 


XLVIII. 


Iam his demonstratis deinde sit demonstrandum, 
alios axes earundem sectionum non esse. 


10 


15 


2 


e 


25 
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εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω καὶ ἕτερος ἄξων ὁ KH. 
κατὰ τὰ αὐτὰ δὴ τοῖς ἔμπροσθεν ἀχϑείσης καθέτου 
τῆς AO ἴση ἔσται ἡ AO τῇ Θ4' ὥστε καὶ ἡ AK 
τῇ KA. ἀλλὰ καὶ τῇ KI" ἴση ἄρα ἡ KA τῇ ΚΓ' 
ὅπερ ἄτοπον. 

ὅτι μὲν οὖν καὶ ὁ AET κύκλος κατ ἄλλο σημεῖον 
μεταξὺ τῶν 4, B, Γ οὐ συμβάλλει τῇ τομῇ, ἐπὶ μὲν 
τῆς ὑπερβολῆς φανερόν: ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως κάϑε- 
τοι ἤχθωσαν αἱ ΓΡ, 4Σ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΚΓ 
τῇ KA: ἐκ κέντρου ydg: ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ ΓΚ 
τῷ ἀπὸ KA. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ ΓΚ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ 
ΓΡ, PK, τῷ δὲ ἀπὸ AK ἴσα τὰ ἀπὸ ΚΣ, ΣΑ' τὰ 
ἄρα ἀπὸ ΓΡ, PK τοῖς ἀπὸ AE, EK ἐστιν ἴσα, ᾧ 
ἄρα διαφέρει τὸ ἀπὸ ΓΡ τοῦ ἀπὸ AE, τούτῳ δια- 
φέρει τὸ ἀπὸ ΣΚ τοῦ ἀπὸ ΚΡ πάλιν ἐπειδὴ τὸ 
ὑπὸ ΜΡΝ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΡΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΚΜ, 
ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ MEN μετὰ τοῦ ἀπὸ ΣΚ ἴσον 
τῷ ἀπὸ ΚΜ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΜΡΝ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΡΚ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ MEN μετὰ τοῦ ἀπὸ EK. ᾧ ἄρα 
διαφέρει τὸ ἀπὸ ΣΚ τοῦ ἀπὸ ΚΡ, τούτῳ διαφέρει 
τὸ ὑπὸ MPN τοῦ ὑπὸ MEN. ἐδείχϑη δέ, ὅτι, ᾧ 
διαφέρει τὸ ἀπὸ ΣΚ τοῦ ἀπὸ ΚΡ, τούτῳ διαφέρει 
τὸ ἀπὸ ΓΡ τοῦ ἀπὸ 4Σ' ᾧ ἄρα διαφέρει τὸ ἀπὸ 
ΓΡ τοῦ ἀπὸ Σ ή, τούτῳ διαφέρει τὸ ὑπὸ ΜΡΝ τοῦ 
ὑπὸ MEN. καὶ ἐπεὶ κατηγμέναι εἰσὶν al ΓΡ, AZ, 
ἔστιν, ὡς τὺ ἀπὶ ΓΡ πρὺς τὸ ὑπὸ MPN, τὸ ἀπὸ AZ 
πρὸς τὸ ὑπὸ MEN. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἐν ἀμφοτέροις 
ἡ αὐτὴ ὑπεροχή: ἴσον ἄρα τὸ μὲν ἀπὸ ΓΡ τῷ ὑπὸ 

2. τά] bis V; corr. cvp. 10. καί] pv, om, c, supra scr. 


m.1 V. 11. τῷ] (alt.) pe, corr. ex τό m. 1 V. 18. τῷ] pc, 
corr. ex ro m. 1 V. 
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nam si fieri potest, etiam alius axis sit KH. 
eodem igitur modo, quo antea, ducta perpendiculari 
A0 erit AO = 6 A [I def. 4); quare etiam 4K = K A 
[Eucl. I, 4]. uerum etiam 4K == KT [ibid] itaque 
etiam KA = KT; quod absurdum est, 

iam circulum ÆÆET in alio puncto inter 4, B, Γ 
cum sectione non concurrere, in hyperbola manifestum 


est; in ellipsi autem perpendiculares ducantur ΓΡ 
AE. quoniam igitur est KIT — Κ (nam radii sunt), 
est etiam (K? = Κα est autem 
rP? + PK? -- ΓΚ' 

et KE? + Z4* — AK? [Euc. I, 41]. itaque 

rP? + PK? = {Σ + ΣΚΣ 
quare D'P* - AE? = EK? --- KP*, rursus quoniam 
est MP »« PN + PK’ = KM’ [Eucl. II, 5], et etiam 
MZ» EN 4+ ΣΚΣ = KM? [ibid.], erit 

MPx PN + PK! = MEX EN 4- ΣΚ 

itaque ZK?-- KP? — MP x PN -- ME x EN. 
demonstrauimus autem, esse 

ΣΚ’ -- KP = rP — 45°; 
itaque TP? — EA = MP x PN -ME x EN. e 
quoniam ΓΡ, 4 ordinate ductae sunt, erit 

TP’: MPx PN = AZ: ME»x ΣΝ Π, 21]; 


Apollonius, ed. Heiberg. 18 
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MPN, τὸ δὲ ἀπὸ AE τῷ ὑπὸ MEN, κύκλος ἄρα 
ἐστὶν ἡ ATM γραμμή" ὅπερ ἄτοπον' ὑπόκειται γὰρ 
ἔλλειψις. 

μϑ΄. 

5 Κωώνου τομῆς δοθείσης καὶ σημείου μὴ ἐντὸς τῆς 
τομῆς ἀγαγεῖν ἀπὸ τοῦ σημείου εὐϑεῖαν καθ ἓν ἐπι- 
ψαύουσαν τῆς τομῆς. 

ἔστω ἡ δοϑεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, 
ἧς ἄξων ὁ BA. δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ δοϑέντος σημείου, 

10 0 μή ἐστιν ἐντὸς τῆς τομῆς, ἀγαγεῖν εὐϑεῖαν, ὡς 
πρόκειται. 

τὸ δὴ δοϑὲν σημεῖον ἤτοι ἐπὶ τῆς γραμμῆς ἐστιν 
ἢ ἐπὶ τοῦ ἄξονος ἢ ἐν τῷ λοιπῷ ἐκτὸς τόπῳ. 
ἔστω οὖν ἐπὶ τῆς γραμμῆς, καὶ ἔστω τὸ 4, καὶ 

16 γεγονέτω, καὶ ἔστω ἢ AE, καὶ κάθετος ἤχϑω ἡ Az 
ἔσται δὴ θέσει. καὶ ἴση ἐστὶν ἡ BE 
τῇ BA: καί ἐστι δοθεῖσα ἡ BA 
δοϑεῖσα ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ B E. καίἐστι y 
τὸ B δοθέν' δοθὲν ἄρα καὶ τὸ E. δ᾽ 

90 ἀλλὰ καὶ τὸ. 4 δέσει ἄρα ἡ AE. 

συντεθήσεται δὴ οὕτως: ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ A κάθετο ἡ Ad, καὶ 
κείσϑω τῇ BA ἴση ἡ BE, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AE. 
φανερὸν δή, ὅτι ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 

25 ἔστω πάλιν τὸ δοθὲν σημεῖον ἐπὶ τοῦ ἄξονος τὸ 
E, καὶ γεγονέτω, καὶ ἤχθω ἐφαπτομένη ἡ AE, καὶ 
κάθετος ἤχϑω 7 4.4: ἴση ἄρα ἐσιν ἡ ΒΕ τῇ B. 
καὶ δοθεῖσα ἡ ΒΕ' δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ BA. καί ἐστι 
δοθὲν τὸ B: δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ A. καί ἐστιν ὀρθὴ 


2 “΄ 


17. Β 4] (alt.) p, corr. εχ Fra m. 2 V; Γά cv. 
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demonstrauimus autem, in utrisque etiam eandem 
differentiam esse; itaque erit [Eucl V, 16, 17, 9] 
TP? = MP PN, AE? = MEX EN. itaque linea 
ATM circulus est [Eutocius ad I, 5]; quod absurdum 
est; supposuimus enim, ellipsim eam esse. 


XLIX. 


Data coni sectione et puncto non intra sectionem 
posito ab hoc puncto rectam ducere in uno puncto 
sectionem contingentem. 

data sectio coni primum parabola sit, cuius axis 
sit Β 4. oportet igitur a dato puncto intra sectionem 
non posito rectam ducere, ut propositum est. 

puuetum datum jgitur aut in ipsa linea est aut 
in axe aut in reliquo spatio extra posito. 

sit positum in linea ipsa sitque 4, et factum sit, 
sitque ΔΚ, et ducatur perpendicularis 4; positione 
igitur data erit [Eucl. dat. 80]. est autem BE = BZ 
(I, 35]: et BA data est; itaque etiam BE data est. 
et B datum est; itaque etiam E datum est [dat. 27]. 
uerum etiam Δ datum est; itaque 4Ε positione data 
est (dat. 26]. 

componetur hoe modo: ab 4 perpendicularis ducatur 
Adj, et ponatur BE = BA, ducaturque ΑΕ. mani- 
festum igitur, eam sectionem contingere [I, 35]. 

rursus datum punctum in axe sit E, et factum 
sit, et ΔΕ contingens ducta sit, et perpendicularis 
ducatur 421. itaque BE = BA [T, 35]. et data est 
BE [dat. 26]; itaque etiam Β 4 data est. et B datum 
est; itaque etiam s datum est [dat. 21]. et 44 


perpendicularis est; itaque JA positione data est 
18* 
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ἡ AA δέσει ἄρα ἡ AA. δοϑὲν ἄρα τὸ A. ἀλλὰ 
καὶ τὸ E* δέσει ἄρα ἡ AE. 
συντεθήσεται δὴ οὕτως: κείσθω τῇ BE ἴση ἡ B 4, 
καὶ ἀπὸ τοῦ 4 τῇ EA ὀρθὴ ἡ 44, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
δ AE. φανερὸν δή, ὅτι ἐφάπτεται ἡ ΑΕ. 
φανερὸν δέ, ὅτι καὶ ἐὰν τὸ δοϑὲν σημεῖον τὸ αὐτὸ 
ᾗ τῷ B, ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ B ὀρϑὴ ἀγομένη ἐφάπτεται 
τῆς τομῆς. 
ἔστω δὴ τὸ δοϑὲν σημεῖον τὸ Γ᾽, καὶ γεγονέτω, 
10 καὶ ἔστω ἡ ΓΑ, καὶ διὰ τοῦ Γ᾽ τῷ ἄξονι, τουτέστι 
τῇ BA, παράλληλος ἤχϑω ἡ ΓΖ: ϑέσει ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ. καὶ ἀπὸ τοῦ Α ἐπὶ τὴν ΓΖ τεταγμένως ἤχϑω 
ἡ AZ: ἔσται δὴ ἴση ἡ ΓΗ τῇ ΖΗ. καί ἐστι δοθὲν 
τὸ H: δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ Z. καὶ ἀνῆκται ἡ ZA 
15 τεταγμένως, τουτέστι παράλληλος τῇ κατὰ τὸ H ἐφαπ- 
τομένῃ: θέσει ἄρα ἐστὶν ἡ ZA. δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ 
4 ἀλλὰ καὶ τὸ I. θέσει ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΑ. 
συντεθήσεται οὕτως' ἤχθω διὰ τοῦ Γ παράλληλος 
τῇ Β4 ἡ ΓΖ, καὶ κείσϑω τῇ ΓΗ͂ ἡ ΖΗ ἴση, καὶ τῇ 
90 κατὰ τὸ H ἐφαπτομένῃ παράλληλος ἤχϑω 7) Z A, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ AI. φανερὸν δή, ὅτι ποιήσει τὸ πρόβλημα. 
Ἔστω πάλιν ὑπερβολή, ἧς ἄξων ὁ ABT, κέντρον δὲ 
τὸ Θ, ἀσύμπτωτοι δὲ al ΘΕ, ΘΖ. τὸ δὴ διδόμενον 
σημεῖον ἤτοι ἐπὶ τῆς τομῆς δοϑήσεται ἢ ἐπὶ τοῦ ἄξονος 
95 ἢ ἐντὸς τῆς ὑπὸ τῶν ΕΘΖ γωνίας ἢ ἐν τῷ ἐφεξῆς 
τόπῳ ἢ ἐπὶ μιᾶς τῶν ἀσυμπώτων τῶν περιεχουσῶν 
τὴν τομὴν ἢ ἐν τῷ μεταξὺ τῶν περιεχουσῶν τὴν κατὰ 
κορυφὴν τῆς ὑπὸ ZOE γωνίας. 
6. ὅτι] ἀεὶ. A AST τό] (pr. addidi; om. V. — 10. à | pa 


corr, ex x m, 2. JBT] BAT V; corr. p. 
scripsi; δέ Vp. 
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(dat. 29]. quare 4 datum est [dat. 25] uerum 
etiam E datum est. ergo ΑΕ positione data est 
[dat. 26]. 

οοπιροπείατ hoc modo: ponatur BA = BE, et a 
4 ad EA perpendicularis erigatur JA, ducaturque 
AE, manifestum igitur, AE contingere [I, 35]. 

et manifestum est, etiam si datum punctum idem 
sit ac B, rectam a B perpendicularem ductam sec- 
tionem contingere [I, 17]. 

iam sit Γ᾽ punctum datum, et factum sit, sitque 
TA, per Γ᾽ autem axi, hoc est rectae BS, parallela 
ducatur ΓΖ; itaque ΓΖ positione data est [dat. 28]. 
et ab 4 ad ΓΖ ordinate ducatur 4Z; itaque erit 
(L 35] ΓΗ = ZH. et H datum est (dat. 25]; itaque 
eliam Z datum est [dat. 27]. et ZA ordinate erecta 
est, hoc est rectae in H contingenti parallela; itaque 
ZA positione data est [dat. 28]. quare .4 datum est 
[dat. 25]. uerum etiam I' datum est. ergo I'4 
positione data est [dat. 26]. 

componetur hoc modo: per I'rectae B4 parallela 
ducatur ΓΖ, et ponatur ZH = ΓΗ, rectaeque in H 
contingenti parallela ducatur 24, ducaturque AT. 
manifestum igitur [I, 35], hane problema effectu- 
ram esse. 

Rursus sit hyperbola, cuius axis sit z/ BT, centrum 
autem Θ, asymptotae autem ΘΚ, ΘΖ. datum igitur 
punctum aut in sectione dabitur aut in axe aut intra 
angulum ΕΘΖ aut in spatio deinceps posito aut in 
altera asymptotarum sectionem continentium aut in 
spatio inter rectas posito, quae angulum angulo ZG E 
ad uerticem positum continent. 
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ἔστω πρότερον ἐπὶ τῆς τομῆς ὡς τὸ A, καὶ pepo- 
νέτω, καὶ ἔστω ἐφαπτομένη ἣ AH, καὶ ἤχϑω κάθετος 
ἡ 44, πλαγία δὲ τοῦ 
εἴδους πλευρὰ ἔστω ἡ 
BI ἔσται δή, ὡς ἡ rA 
πρὸς 4B, οὕτως ἡ ΓΗ 
πρὸς ΗΒ. λύγος δὲ τῆς 
T4 πρὸς AB δοθείς' ĝo 
ϑεῖδα γὰρ ἑκατέρα" λόγος 
10 ἄρα καὶ τῆς ΓΗ πρὸς HB δοθεί. καί ἐστι δοϑεῖσα 
ἡ BI* δοθὲν ἄρα τὸ H. ἀλλὰ καὶ τὸ 4: ϑέσει. ἄρα 
ἡ ΑΗ. 
συντεθήσεται οὕτως: ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4 κάθετος 
ἣ Ad, καὶ τῷ τῆς TA πρὸς AB λόγῳ ὁ αὐτὸς ἔστω 
ὁ τῆς ΓΗ πρὸς HB, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AH. φανερὸν 
δή, ὅτι ἡ ΑΗ ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 
πάλιν δὴ ἔστω τὸ δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ τοῦ ἄξονος 
τὸ Η, καὶ γεγονέτω, καὶ ἤχϑω ἡ 4Η ἐφαπτομένη, καὶ 
κάθετος ἤχϑω ἡ AA. κατὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἔσται, ὡς ἡ 
90 ΓΗ͂ πρὸς HB, οὕτως 7 TA πρὸς AB. καί ἐστι ĝo- 
ϑεῖσα ἡ BI" δοϑὲν ἄρα τὸ A. καί ἐστιν ὀρϑὴ ἡ 
44: θέσει ἄρα ἐστὶν ἡ JA. θέσει δὲ καὶ ἡ row 
δοϑὲν ἄρα τὸ A. ἀλλὰ καὶ τὸ H* θέσει ἄρα ἐστὶν ἢ AH. 
συντεθήσεται δὴ οὕτως: ὑποχείσϑω τὰ μὲν ἄλλα 
25 τὰ αὐτά, καὶ τῷ τῆς ΓΗ πρὸς HB λόγῳ ὁ αὐτὺς 
πεποιήσθω ὁ τῆς T'A πρὸς dB, καὶ ὀρθὴ ἤχϑω ἡ 44, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AH. φανερὸν δή, ὅτι ἡ AH ποιεῖ τὸ 
πρόβλημα, καὶ ὅτι ἀπὸ τοῦ H ἀχθήσεται ἑτέρα ἐφαπ- 
τοµένη τῆς τομῆς ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη. 


τι 


- 
ον 


8. 4B] AB V; corr. p. 21. ΒΓ] BIZ V; corr. Halley 
(ΓΒ). 24. δή] δέ Halley. 
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primum in sectione sit ut Æ, et factum sit, sitque 
contingens 4 H, et perpendicularis ducatur 44, trans- 
uersum autem figurae latus sit BI: erit igitur 
[I 36] D21: 4B — ΓΗ: ΗΒ. uerum ratio Γ4: 48 
data est [dat. 1]; nam utraque data est; itaque etiam 
ratio ΓΗ͂: HB data est. et BI data est; itaque H 
datum est [dat. 7]. uerum etiam Α΄ datum est; ergo 
AH positione data est (dat. 26]. 

componetur hoc modo: ab 4 perpendicularis ducatur 
Ad, sitque ΓΗ: ΗΒ --Γ4: 4B, et ducatur AH. 
manifestum igitur [I, 34], rectam ΑΗ sectionem con- 
tingere. 

iam rursus in axe sit datum punctum H, et factum 
sit, οἱ 4H contingens ducta sit, ducaturque perpendi- 
cularis «4.4. eadem igitur de causa [I, 36] erit 
DH:HB-IZ4:4B. et ΒΓ data est; itaque 4 
datum est [dat. 7]. et 44 perpendicularis erecta 
est; itaque AA positione data est [dat. 29]. uerum 
etiam sectio positione data est; itaque Αα datum est 
[dat. 25]. uerum etiam H; ergo 4H positione data 
est (dat. 26]. 

componetur hoc modo: supponantur cetera eadem, 
et fiat Γ4: 48 — ΓΗ: HB, perpendicularisque 
erigatur JA, et ducatur ΔΗ. manifestum igitur, 
rectam 4H problema efficere [I, 34], et ab H aliam 
rectam sectionem contingentem ad alteram partem 
duci posse. 

isdem suppositis datum punctum K in spatio 
intra angulum ΕΘΖ posito sit, et oporteat a K 
rectam ducere sectionem contingentem. factum sit, 
sitque ΚΑ, et ducta ΚΘ producatur, ponatur- 


[d 


10 


26 
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τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω τὸ δοθὲν σημεῖον 
ἐν τῷ ἐντὸς τῆς ὑπὸ τῶν EOZ γωνίας τόπῳ τὸ K, 
καὶ δέον ἔστω ἀπὸ τοῦ K ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς 
τομῆς. γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ KA, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 
ἡ KO ἐκβεβλήσθω, καὶ κείσθω τῇ AO ἴση ἡ ON 
πάντα ἄρα δοθέντα. ἔσται δὴ καὶ ἡ AN δοθεῖσα, 
ἤχϑω δὴ τεταγμένως ἡ AM ἐπὶ τὴν ΜΝ' ἔσται δὴ 
καί, ὡς ἡ NK πρὸς KA, οὕτως ἢ MN πρὸς M A. 
λόγος δὲ τῆς NK πρὸς KA δοθεί λόγος ἄρα καὶ 
τῆς NM πρὺς MA δοθεί. καί ἐστι δοϑὲν τὸ A 
δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ M. καὶ [παρατεταγμένως] ἀνῆκται 
ἣ MA τῇ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένῃ παράλληλος: θέσει 
ἄρα ἐστὶν 5 MA., θέσει δὲ καὶ ἡ AAB τομή: δοθὲν 
ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ K δοθέν' δοϑεῖσα ἄρα ἡ AK. 

συντεθήσεται δὴ οὕτως: ὑποκείσθω τὰ μὲν ἄλλα 
τὰ αὐτὰ καὶ τὸ δοϑὲν σημεῖον τὸ Κ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 
: KO ἐκβεβλήσϑω, καὶ τῇ OA ἴση κείσϑω ἡ ΘΝ, 
καὶ πεποιήσθω ὡς ἡ NK πρὸς KA, οὕτως ἡ ΝΜ 
πρὸς MA, καὶ τῇ κατὰ τὸ A ἐφαπτομένῃ παράλληλος 
ἤχϑω ἡ MA, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ KA* ἡ ΚΑ ἄρα ἐφάπ- 
τεται τῆς τομῆς. 

καὶ φανερόν, ὅτι καὶ ἑτέρα ἀχϑήσεται ἀπὸ τοῦ Κ 
ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη. 

τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω τὸ δοϑὲν σημεῖον 
ἐπὶ μιᾶς τῶν ἀσυμπτώτων τῶν περιεχουσῶν τὴν τομὴν 
τὸ Ζ, καὶ δέον ἔστω ἀγαγεῖν ἀπὸ τοῦ Ζ ἐφαπτομένην 
τῆς τομῆς. καὶ γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ ZAE, καὶ διὰ 


2. ἐν τῷ] om. V; corr, p (ἐντός om). 9, καὶ τῆς] bis V 

(in extr. et init. uers.); corr. pvc. 10. MA) MA V; corr. p. 
11, παρατεταγµένως] deleo. — 15. δή] p, δέ V, Halley. 11. 
καὶ — κείσθω] om. V; ego addidi praceuntibus Memo et Halleio. 
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que ON = 40; itaque omnia data erunt. quare 
eliam AN data erit. iam ordinate ducatur ΑΜ 
ad MN; erit igitur etiam NK: K4-— MN:MA 
[I 36]. uerum ratio NK : K.4 data est [dat. 1]; ita- 
que etiam ratio NM: M A data est. εἰ A datum est 
(dat. 25]; itaque etiam M datum est (dat. 27] et 
MA rectae in 4 contingenti parallela ducta est; ita- 
que positione data est MA [dat. 28]. uerum etiam 
sectio AAB positione data est; itaque 4 datum est 
[dat. 25] uerum etiam K datum est; ergo AK data 
est [dat. 26]. 
componetur hoe modo: supponantur cetera eadem 
et datum punctum K, et ducta ΚΘ producatur, pona- 
turque ON = Θ4, et fiat NK: KA = NM: MA, 
rectaeque in 4 contingenti parallela ducatur M 4, 
ducaturque ΚΑ. ergo KA sectionem contingit [I, 34]. 
et manifestum est, etiam aliam rectam a K sec- 
tionem contingentem ad alteram partem duci posse. 
iisdem suppositis datum punctum Z in altera 
asymptotarum sit, quae sectionem continent, et oporteat 
& Z rectam sectionem contin- 
2 gentem ducere. et sit factum, 
sitque ZA E, et per A rectae ΕΘ 
parallela ducatur 44. erit igi- 
iur 40 = 42 [Eucl. VI, 2], 
quoniam etiam 
ZA = AE [ρτορ. III]. 
et ZO data est; itaque 4 datum 
est [dat. 7]. εἰ per datum punctum «4 rectae ΕΘ 
positione datae parallela ducta est JA; itaque 2/4 
positione data est [dat. 28] uerum etiam sectio 
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τοῦ A τῇ ΕΘ παράλληλος ἤχϑω ἡ 4.4’ ἔσται δὴ 
loy ἡ 40 τῇ AZ, ἐπεὶ καὶ ἡ ZA τῇ AE ἴση ἐστί. 
καί ἐστι δοθεῖσα ἢ ZO' δοϑὲν ἄρα τὸ 4. καὶ διὰ 
δεδομένου τοῦ dA παρὰ ϑέσει τὴν ΕΘ παράλληλος 
ἦκται ἡ «4: θέσει ἄρα ἐστὶν ἡ AA. θέσει δὲ καὶ 
ἡ τομή: δοθὲν ἄρα τὸ A. ἀλλὰ καὶ τὸ Z' ϑέσει 
ἄρα ἡ ZAE. 
συντεϑήσεται δὴ οὕτως: ἔστω ἡ τομὴ ἡ AB, καὶ 
«( EO, ΘΖ ἀσύμπτωτοι, καὶ τὸ δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ 
10 μιᾶς τῶν ἀσυμπτώτων τῶν περιεχουσῶν τὴν τομὴν τὸ 
Z, καὶ τεµήσθω ἡ ZO δίχα κατὰ τὸ A, καὶ διὰ τοῦ 
4 τῇ ΘΕ παράλληλος ἤχϑω 7 AA, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
ZA. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ZA τῇ 40, ἴση ἄρα καὶ 
ἡ ZA τῇ AE. ὥστε διὰ τὰ προδεδειγμένα ἡ ZAE 
15 ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 
τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω τὸ δοϑὲν σημεῖον 
ἐν τῷ ὑπὸ τὴν γωνίαν τὴν ἑξῆς τόπῳ τῶν περιεχου- 
σῶν τὴν τομήν, καὶ ἔστω τὸ K^ δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ K 
ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς τομῆς. καὶ γεγονέτω, καὶ 
30 ἔστω ἡ ΚΑ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΚΘ ἐκβεβλήσϑω" 
ἔσται δὴ ϑέσει. ἐὰν δὴ ἐπὶ τῆς τομῆς ληφϑῇ δοϑὲν 
σημεῖον τὸ Γ, καὶ διὰ τοῦ Γ τῇ ΚΘ παράλληλος 
ἐχϑῇ *? TA, ἔσται θέσει. καὶ ἐὰν τμηϑῇ ἡ TA δίχα 
κατὰ τὸ E, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΘΕ ἐκβληϑῇ, ἔσται 
96 θέσει διάμετρος οὖσα συξυγὴς τῇ KO. κείσθω δὴ 
τῇ ΒΘ ἴση ἡ ΘΗ͂, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ ΒΘ παράλληλος 
ἤχϑω ἡ AA ἔσται δὴ διὰ τὸ εἶναι τὰς KA, BH 
συξυγεῖς διαμέτρους καὶ ἐφαπτομένην τὴν AK καὶ 
τὴν AA ἀχϑεῖσαν παρὰ τὴν BH τὸ ὑπὸ τῶν ΚΘ 4 


σι 


8. δή]Ρ, δέ V. 10. τῶν](8]1.) καί Vp; corr.Comm. 14. ZAE] 
scripsi, ZA Vp. 24. QE) ΘΕΑ V;corr.Memus; GEB c, EBO p. 
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positione data est; quare 4 datum est [dat. 25]. uerum 
etiam Z datum est; ergo positione data est ZAE 
[dat. 26]. 

componetur hoc modo: sit ΔΒ sectio, et EO, ΘΖ 
asymptotae, et datum punctum Z in altera asym- 
ptotarum sectionem continentium positum, secetur- 
que in 4 in duas partes aequales ΖΘ, et per «4 rectae 
ΘΕ parallela ducatur «44, ducaturque Z4. et quon- 
jam est Z d = ΖΘ), erit etiam Ζ 4 = A E [Eucl. VI,2]. 
ergo propter ea, quae supra demonstrauimus [prop. TX], 
ZAE sectionem contingit, 

iisdem suppositis datum punctum in spatio sub 
angulo posito, qui deinceps est rectis sectionem con- 
tinentibus, positum sit, et sit K. oportet igitur a K 
rectam sectionem 
contingentem du- 
cere. et factum sit, 
sitque K A, et ducta 
KO producatur; ita- 
que positione data 
erit (dat. 26]. si 
igitur iu sectione 
datum punctum I sumitur, et per I rectae ΚΘ par- 
allela ducitur I'Z, positione data erit [dat. 28]. et 
si I'4 in E in duas partes aequales secatur, ductaque 
ΘΕ producitur, positione data erit [dat. 7, 26], et dia- 
metrus erit cum ΚΘ coniugata [I def. 6]. ponatur 
igitur 6H = ΒΘ, et per A rectae ΒΘ parallela 
ducatur ΑΔ. itaque quoniam KA, BH diametri 
coniugatae sunt, et ΑΚ contingens, 4A autem rectae 
BH parallela, erit [I, 38; def. alt. 3] KO Xx OA 
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ἴσον τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ πρὸς τῇ BH εἴδους, δοϑὲν 

ἄρα τὸ ὑπὸ ΚΘ 4. καί ἐστι δοθεῖσα ἡ ΚΘ' δοϑεῖσα 

ἄρα καὶ ἡ Θ4. ἀλλὰ καὶ τῇ δέσει’ καί ἐστι δοϑὲν 
τὸ Θ' δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ A. καὶ διὰ τοῦ A παρὰ 
θέσει τὴν BH ἦκται ἡ 44: θέσει ἄρα ἡ AA. θέσει 

δὲ καὶ ἡ τομή: δοθὲν ἄρα τὸ A. ἀλλὰ καὶ τὸ K* 

ϑέσει ἄρα v AK. 
συντεθήσεται δὴ οὕτως: ὑποκείσθω τὰ μὲν ἄλλα 

τὰ αὐτά, τὸ δὲ δοθὲν σημεῖον τὸ K ἐν τῷ προειρη- 

10 μένῳ τόπῳ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ KO ἐκβεβλήσθω, καὶ 
εἰλήφθω τι σημεῖον τὸ D, καὶ τῇ ΚΘ παράλληλος 
ἤχϑω ἡ D4, καὶ τετμήσϑω ἡ TA δίχα τῷ E, καὶ 
ἐπιζευχθεῖσα ἡ EO ἐκβεβλήσϑω, καὶ τῇ ΒΘ ἴση 
κείσϑω ἡ OH: ἡ ἄρα HB πλαγία διάμετρός ἐστι 

15 συξυγὴς τῇ KOA. κείσϑω δὴ τῷ τετάρτῳ τοῦ παρὰ 
τὴν BH εἴδους ἴσον τὸ ὑπὸ KOA, καὶ διὰ τοῦ A 
τῇ BH παράλληλος ἤχϑω ἡ AA, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ 
ΚΑ’ φανερὸν δή, ὅτι ἣ KA ἐφάπτεται τῆς τομῆς 
διὰ τὴν ἀντιστροφὴν τοῦ ϑεωρήματος. 

20 ἐὰν δὲ ἐν τῷ μεταξὺ τόπῳ τῶν ZOII δοϑῇ, ἀδύ- 
νατον ἔσται τὸ πρόβλημα. ἡ γὰρ ἐφαπτομένη τεμεῖ 
τὴν HO. ὥστε συμπεσεῖται ἑκατέρα τῶν ZOI ὅπερ 
ἀδύνατον διὰ τὰ δεδειγμένα ἐν τῷ λα’ τοῦ πρώτου καὶ 
ἐν τῷ τρίτῳ τούτου τοῦ βιβλίου. 

25 Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω ἢ τομὴ ἔλλειψις, τὸ 
δὲ δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ A, καὶ δέον ἔστω 
ἀπὸ τοῦ A ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς τομῆς. γεγονέτω, 
καὶ ἔστω ἢ AH, καὶ τεταγμένως ἀπὸ τοῦ A ἐπὶ τὸν 
ΒΓ ἄξονα ἤχϑω ἡ 4." ἔσται δὴ δοϑὲν τὸ A, καὶ 


e 


8. δή] δέ Halley. 19. ἀναστροφήν Vp; corr. Halley. τοῦ 
λη΄ ϑεωρήματος τοῦ πρώτου βιβλίου Halley cum Commandino. 
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quartae parti figurae ad BH adplicatae aequale. itaque 
KO >x< Θ4 datum est. et ΚΘ data est [dat. 26]; 
itaque etiam 6 4 data est [dat. 57]. uerum etiam 
positione data est; et Θ datum est; itaque etiam 4 
datum est [dat. 27]. et per 4 rectae BH positione 
datae parallela ducta est 44; itaque AA positione 
data est [dat. 28]. uerum etiam sectio positione data 
est; itaque 4 datum est [dat. 25]. uerum etiam K 
datum est; ergo .4 K positione data est [dat. 26]. 

componetur hoc modo: cetera eadem supponantur, 
datum autem punctum K in spatio positum, quod 
significauimus, et ducta ΚΘ producatur, sumaturque 
punctum aliquod I, et rectae ΚΘ parallela ducatur 
Γ4, seceturque in E in duas partes aequales T'A, et 
ducta ΕΘ producatur, ponaturque 6Η = ΒΘ; itaque 
HB diametrus transuersa est cum ΚΘ coniugata 
[I def. 6]. ponátur igitur K 9 »« 6.4 quartae parti 
figurae ad BH adplicatae aequale, et per 4 rectae 
BH parallela ducatur 44, ducaturque ΚΑ. mani- 
festum igitur propter conuersionem theorematis supra 
citati (I, 38], rectam KA sectionem contingere. 

sin punctum in spatio inter ΖΘ, ΘΠ posito datum 
erit, problema effici non poterit. nam recta contingens 
rectam H6 secabit; quare cum utraque ΖΘ, ΘΠ 
concidet; quod fieri non potest propter ea, quae 
demonstrauimus in prop. XXXI libri primi et in tertia 
huius libri. 

lisdem suppositis sectio ellipsis sit datumque 
punctum .4 in sectione positum, et oporteat ab 4 
rectam sectionem contingentem ducere. factum sit, 
sitque 4H, et ab 4 ad axem BT ordinate ducatur 
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ἔσται, ὡς ἡ TA πρὸς AB, οὕτως ἡ ΓΗ πρὸς HB. 
καί ἐστι λόγος τῆς T'A πρὸς AB δοθείς' λόγος ἄρα 
καὶ τῆς ΓΗ πρὸς HB δοϑείς. δοϑὲν ἄρα τὸ Η. ἀλλὰ 
καὶ τὸ A’ θέσει ἄρα ἐστὶν ἡ AH. 

5 συντεϑήσεται δὴ οὕτως: ἤχϑω κάθετος ἡ AA, 
καὶ τῷ τῆς T'A πρὸς AB λόγῳ ὁ αὐτὸς ἔστω ὁ τῆς 
ΓΗ πρὸς HB, καὶ zii 

. ἐπεξεύχϑω ἡ AH. i 
φανερὸν δή, ὅτι 

10 ἡ AH ἐφάπτεται, IA 
ὥσπερ καὶ ἐπὶ τῆς 
ὑπερβολῆς. 

ἔστω δῇ πάλιν τὸ δοϑὲν σημεῖον τὸ K, καὶ δέον 
ἔστω ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην. γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ 

15 KA, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ KAO ἐπὶ τὸ Θ κέντρον ἐκ- 
βεβλήσθω ἐπὶ τὸ Ν' ἔσται δὴ θέσει. καὶ ἐὰν ἀχϑῇ 
ἡ ΑΜ τεταγμένως, ἔσται ὡς ἡ NK πρὸς KA, οὕτως 
ἡ ΝΜ πρὸς MA. λόγος δὲ τῆς ΚΝ πρὸς KA 
δοθείς' λόγος ἄρα καὶ τῆς ΜΝ πρὸς AM δοϑείς. 

90 δοϑὲν ἄρα τὸ M. καὶ ἀνῆκται ἡ MA’ παράλλη- 
Aog γάρ ἐστι τῇ κατὰ τὸ A ἐφαπτομένῃ: ϑέσει ἄρα 
ἡ ΜΑ. δοθὲν ἄρα το 4. ἀλλα καὶ τὸ K^ δέσει 
ἄρα ἡ KA. 
ἡ δὲ σύνθεσις ἢ αὐτη τῇ πρὸ αὐτοῦ. 


΄ 


25 v. 
Τῆς δοθείσης κώνου τομῆς ἐφαπτομένην ἀγαγεῖν, 
ἥτις πρὸς τῷ ἄξονι γωνίαν ποιήσει ἐπὶ ταὐτὰ τῇ τομῇ 
ἴσην τῇ δοθείσῃ ὀξεία γωνία. 


5. δή] δέ Halley. 
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Ad; itaque J datum est [dat. 28, 25], eritque (I, 36] 
T4: 4B=TH:HB. οἱ ratio Γ4: ΔΒ data 
est [dat. 1]: itaque etiam ratio ΓΗ: HB data est. 
quare H datum est. uerum etiam Α datum est, 
ergo positione data est 4Η [dat. 26]. 

componetur hoc modo: ducatur perpendicularis 
Ad, sitque TH: HB— D4:4B, et ducatur 4Η. 
manifestum igitur, ut in hyperbola, rectam 4H con- 
tingere (I, 34].' 

iam rursus datum punctum sit K, et oporteat con- 
lingentem ducere. factum sit, sitque ΚΑ, et ducta 
ad centrum Θ recta KA © ad N producatur; positione 
igitur data erit [daj. 26]. et si ΑΜ ordinate duci- 
tur, erit NM: MA = NK: KA [I, 56]. uerum 
ratio KN: ΚΑ data est [dat. 1]; quare etiam ratio 
MN:.M data est. itaque M datum est [dat. 7). 
el erecta!) est MA; rectae enim in 4 contingenti 
parallela est. itaque M.4 positione data est [dat. 29]. 
quare 44 datum est [dat. 25]. uerum etiam K datum 
est. ergo Κ 4 positione data est [dat. 26]. 

compositio autem eadem est ac in praecedenti [I, 34]. 


L. 

Datam coni sectionem contingentem ducere rectam, 
quae ad axem ad easdem partes, in quibus est sectio, 
angulum efficiat dato angulo acuto aequalem. 

coni sectio prius sit parabola, cuius axis sit ΑΒ. 
oportet igitur sectionem contingentem rectam ducere, 
quae ad axem ÆB ad easdem partes, in quibus est 
sectio, angulum efficiat dato angulo acuto aequalem. 


1) Sc. in dato angulo. 


288 ΚΩΝΙΚΩΝ β’. 


ἔστω κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, ἧς ἄξων ὁ 
AB: δεῖ δὴ ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς τομῆς, ἥτις 
πρὸς τῷ AB ἄξονι γωνίαν ποιήσει ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῇ 
τομῇ ἴσην τῇ δοϑείσῃ ὀξεία. 

ὅ γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ Γ4' δοϑεῖσα ἄρα ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ BAT γωνία. ἤχθω κάθετος ἡ BI" ἔστι δὴ καὶ 
ἡ πρὸς τῷ B δοθεῖσα. Λόγος ἄρα τῆς 4B πρὸς ΒΓ 
δοθείς. τῆς δὲ BA πρὸς BA λόγος ἐστὶ δοθείς' καὶ 
τῇς 4B ἄρα πρὸς ΒΓ λύγος ἐστὶ δοϑείς. καί ἐστι 

10 δοθεῖσα ἡ πρὸς τῷ B γωνία: δοθεῖσα ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 
BAI. καί ἐστι πρὸς θέσει τῇ BA καὶ δοθέντι τῷ 
A' δέσει ἄρα 7 ΓΑ. δέσει δὲ καὶ ἡ τομή: δοϑὲν 
ἄρα τὸ I. καὶ ἐφάπτεται ἡ Dd: δέσει ἄρα ἐστὶν 
ἡ TA. 

15 — συντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως: ἔστω ἡ 
δοϑεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβολή. ἧς ἄξων ὁ 
AB, ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία ὀξεῖα ἡ ὑπὸ ΕΖΗ, καὶ el- 
λήφϑω σημεῖον ἐπὶ τῆς EZ τὸ E, καὶ κάθετος ἤχθω 
ἡ EH, καὶ τετμήσϑω δίχα ἡ ZH τῷ O, καὶ ἐπεξεύχϑω 

20 ἡ ΘΕ, καὶ τῇ ὑπὺ τῶν HOE γωνίᾳ ἴση συνεστάτω 
ἡ ὑπὸ τῶν ΒΑΓ, καὶ ἤχϑω κάϑετος ἡ ΒΓ, καὶ τῇ 
BA ἴση κείσθω ἡ 4.4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ TA. ἐφαπ- 
τοµένη ἄρα ἐστὶν ἡ D' τῆς τομῆς. 

λέγω δή, ὅτι ἡ ὑπὸ τῶν TAB τῇ ὑπὸ τῶν ΕΖΗ 

25 ἐστιν ἴση. 

ἐπεὶ γάρ ἐστιν, ὡς ἡ ZH πρὸς HO, οὕτως 7; 4B 
πρὸς BA, ἔστι δὲ καὶ ὡς ἡ OH πρὸς HE, οὕτως ἡ 
AB πρὸς ΒΓ, δι ἴσου ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ ZH πρὸς 
HE, οὕτως ἡ AB πρὸς τὴν BI. καί slow ὀρθαὶ αἱ 


6. δή] δέ Vp; corr. Halley. 
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factum sit, sitque Γ4; itaque L BAT datus est. 
perpendicularis ducatur BT; itaque etiam angulus ad 
B positus datus est. quare ratio «ΘΒ: BT data est 
(dat. 40]. uerum ratio ΒΘ: B4 data est [dat. 1]. 


P 


itaque etiam ratio 4B: BI data est [dat. 8]. οἱ 
angulus ad B positus datus est; quare etiam L BAT 
datus est [dat. 41]. et ad rectam Β 4 positione 
datam punctumque datum 4 positus est; itaque 
T'A positione data est [dat. 29]. uerum etiam sectio 
positione data est; itaque Γ᾽ datum est [dat. 25]. et 
I'4 contingit; ergo Ι4 positione data est. 

componetur problema hoc modo: sit data coni 
sectio prius parabola, cuius axis sit ΔΒ, angulus 
autem acutus datus sit EZH, sumaturque in EZ 
punctum E, et perpendicularis ducatur EH, secetur- 
que ZH in Θ in duas partes aequales, et ducatur 
OE, construatur autem L BAT = HOE, et perpen- 
dicularis ducatur BT, ponaturque 44 = BA, et du- 
catur I'Z. itaque I'Z sectionem contingit [I, 85]. 

iam dico, esse L Γ4β = EZH. 

nam quoniam est ZH: HO = 48:84, et 
[Eucl. VI, 2] etiam ΘΗ: HE = AB: ΒΓ, ex aequo 


Apollonius, ed. Heiberg. 19 
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πρὸς τοῖς H, B γωνίαι' lon ἄρα ἐστὶν ἡ Z γωνία 
τῇ d γωνία. 
Ἔστω ἡ τομὴ ὑπερβολή, καὶ γεγονέτω, καὶ ἔστω 
ἐφαπτομένη ἡ Γά, καὶ εἰλήφϑω τὸ κέντρον τῆς τομῆς 
5 τὸ X, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ DX καὶ κάθετος ἡ ΓΕ' λόγος 
ἄρα τοῦ ὑπὸ τῶν ΧΕ πρὸς τὸ ἀπὺ τῆς ET δοθείς" 
ὁ αὐτὸς γάρ ἐστι τῷ τῆς πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν. 
τοῦ δὲ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Ed λόγος ἐστὶ 
δοϑείς: δοθεῖσα γὰρ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ DAE, AET. 
10 λόγος ἄρα xal τοῦ ὑπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E 
δοθείς' ὥστε καὶ τῆς ΧΕ πρὸς EA λόγος ἐστὶ 
δοϑείς. καὶ δοθεῖσα 7 πρὸς τῷ E' δοϑεῖσα ἄρα καὶ 
ἡ πρὸς τῷ X. πρὸς δὴ θέσει εὐϑείᾳ τῇ XE καὶ 
δοθέντι τῷ X διῆκταί τις ἡ TX ἐν δεδομένῃ γωνίᾳ' 
16 θέσει ἄρα ἡ DX. δέσει δὲ καὶ ἡ τομή: δοϑὲν ἄρα 
τὸ I. καὶ διῆκται ἐφαπτομένη ἡ Γ4 δέσει ἄρα 
ἣ L4. 
ἤχϑω ἀσύμπτωτος τῆς τομῆς ἡ ZX' ù TA ἄρα 
ἐκβληθεῖσα συμπεσεῖται τῇ ἀσυμπτώτῳ. συμπιπτέτω 
20 κατὰ το Z. μείζων ἄρα ἔσται ἡ ὑπὸ ZAE γωνία 
τῆς ὑπὸ ΖΧ4. δεήσει ἄρα εἰς τὴν σύνθεσιν τὴν 
δεδομένην ὀξεῖαν γωνίαν μείξονα εἶναι τῆς ἡμισείας 
τῆς περιεχομένης ὑπὸ τῶν ἀδυμπτώτων. 
συντεθήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως: ἔστω ἡ μὲν 
25 δοθεῖσα ὑπερβολή, ἧς ἄξων ὁ AB, ἀσύμπτωτος δὲ ἡ 
XZ, ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία ὀξεῖα μείξων οὖσα τῆς ὑπὸ 
τῶν AXZ ἡ ὑπὸ KOH, καὶ ἔστω τῇ ὑπὸ τῶν AXZ 
ἴση ἡ ὑπὸ KOA, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ A τῇ AB πρὸς 
ὀρϑὰς ἡ AZ, εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΗΘ τὸ 


1. ἴση] εἴση V; corr, cvp. 
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est [Eucl. V, 20] ZH: HE = ZB: BI. et anguli 
ad H, B positi recti sunt; ergo L Z = L 4 (Eucl. VI, 6]. 

Iam sit data sectio hyperbola, et sit factum, con- 
tingatque Γ4, et sumatur X centrum sectionis, du- 
caturque I'X et perpendicularis ΓΕ; itaque ratio 
XE Xx EJ: ET’ data est; eadem enim est ac ratio 
lateris transuersi ad rectum [T,37]. data autem ratio 
DE*:EZf [dat. 40, 50]; nam uterque angulus I'Z E, 
AET datus est. itaque etiam ratio XE Xx Ez : Ε45 
data est [dat. 8]; quare etiam ratio XE: ES data 
est [Eucl VI, 1] et angulus ad E positus datus 
est; itaque etiam 
angulus ad X po- 
situs [dat. 8, 41]. 
itaque ad rectam 
X E positione datam 
punctumque datum 
X in angulo dato 
ducta est recta DX; 
I'X igitur positione 
data est [dat. 29]. 
uerum etiam sectio positione data est; itaque I' datum 
est [dat. 25]. et r4 contingens ducta est; ergo rA 
positione data est. 

ducatur asymptota sectionis ΖΧ; I'Z/ igitur pro- 
ducta cum asymptota coricurret [prop. IIIJ. concurrat 
in Z. itaque erit L ZAE > ZX4 [Eucl. I, 16]. ad 
compositionem igitur necesse erit, angulum acutum 
datum maiorem esse dimidio angulo ab asymptotis 
comprehenso. 


componetur problema hoc modo: sit data hyper- 
19* 


Ζ 
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H, καὶ ἤχϑω ἀπ᾽ αὐτοῦ ἐπὶ τὴν OK κάθετος ἡ HK. 
ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΧΑ τῇ ὑπὸ AOK, εἰσὶ 
δὲ καὶ al πρὸς τοῖς A, K γωνίαι ὀρϑαί, ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ XA πρὸς AZ, ἡ ΘΚ πρὺς KA. ἢ δὲ ΘΚ πρὸς 
6 KA μείξονα λέγον ἔχει ἤπερ πρὸς τὴν HK* καὶ ἡ ΧΑ 
πρὸς AZ ἄρα μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἢ ΘΚ πρὸς 
ΚΗ. ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ XA πρὸς τὸ ἀπὸ AZ μείξονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ΘΚ πρὸς τὸ ἀπὸ KH. ὡς 
δὲ τὸ ἀπὸ XA πρὸς τὸ ἀπὸ AZ, ù πλαγία πρὸς τὴν 
10 ὀρθίαν' καὶ ἡ πλαγία ἄρα πρὸς τὴν ὀρθίαν μείξονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ΘΚ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΗ. ἐὰν 
δὴ ποιήσωμεν, ὡς τὸ ἀπὸ X.4 πρὸς τὸ ἀπὸ AZ, οὕτως 
ἄλλο τι πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΗ, μεῖξον ἔσται τοῦ ἀπὸ ΘΚ. 
ἔστω τὸ ὑπὸ ΜΚΘ' καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ HM. ἐπεὶ 
16 οὖν μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ MK τοῦ ὑπὸ MKO, τὸ ἄρα 
ἀπὸ MK πρὸς τὸ ἀπὸ KH μείξονα λύγον ἔχει ἤπερ 
τὸ ὑπὸ MKO πρὸς τὸ ἀπὸ KH, τουτέστι τὸ ἀπὸ XA 
πρὸς τὸ ἀπὸ AZ. καὶ ἐὰν ποιήσωμεν, ὡς τὸ ἀπὸ 
ΜΚ πρὸς τὸ ἀπὸ KH, οὕτως τὸ ἀπὸ XA πρὸς ἄλλο 
20 τι, ἔσται πρὸς ἔλαττον τοῦ ἀπὸ αΖ' καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ 
Χ ἐπὶ τὸ ληφϑὲν σημεῖον ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα ὅμοια 
ποιήσει τὰ τρίγωνα, καὶ διὰ τοῦτο μείξων ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ ΖΧ 4 τῆς ὑπὸ HMK. κείσϑω δὴ τῇ ὑπὸ HMK 
ἴση ἡ ὑπὸ AXI* ἡ ἄρα XT τεμεῖ τὴν τομήν. teu- 
95 νέτω κατὰ τὸ Γ, καὶ ἀπὸ τοῦ Γ ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἤχϑω ἡ TA, καὶ κάθετος ἡ TE: ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΓΧΕ τρίγωνον τῷ HMK. ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ 
ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ, τὸ ἀπὸ ΜΚ πρὸς τὸ ἀπὸ 


15. τοῦ] Ρο, corr. ex τό m.1 V. 20. AZ} ο, 47 uel 44 
aps Z obscura) V; AJ vp. 26. ὅμοια cv et, ut videtur, 
; Corr. p. 
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bola, cuius axis sit ΔΒ, asymptota autem XZ, et 
datus angulus acutus KOH > AXZ, et sit 

L KOA = AXZ, 
ducaturque ab 4 ad .4B perpendicularis 4Z, in H9 
autem punctum aliquod sumatur H, ducaturque ab 
eo ad ΘΚ perpendicularis HK. jam quoniam est 

LZXA = 40K, 
et etiam anguli ad 4, K positi recti sunt, erit 

X4:4Z =0K:KA [Eucl. VI, 4]. 
est autem ΘΚ: K47 ΘΚ: ΚΗ [πε]. V, 8]. itaque 
eliam X4: 42» 90K: KH. quare etiam 
ΧΑ: 42 > 0K*: KH?, 

est autem, ut ΧΑ; 42, ita latus transuersum ad 
rectum [prop. 1]; quare etiam latus transuersum ad 


latus rectum maiorem rationem habet quam 0 K? : K H?. 
itaque si fecerimus, ut Χα’; 42?, ita aliam magni- 
tudinem ad ΚΗ}, ea maior erit quam 6 K? [Eucl. V, 8]. 
sit MK »« ΚΘ, et ducatur HM. iam quoniam est 
MK* » MK x ΚΘ, erit (Eucl. V, 8] 

MK':KH*' MK» ΚΘ:ΚΗ", 
hoc est ΜΚ’; KH* Σ Χα": ΑΖ», οἱ si fecerimus, 


In Vvc figurae huic adiectae sunt VI rectae totidemque 
rectangula, quae quid sibi uelint, in praefatione exponam; om. p. 
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KH. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τό 
τε ὑπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ καὶ το ὑπὸ MKO 
πρὸς το ἀπὸ KH. καὶ ἀνάπαλιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΕ πρὸς 
τὸ ὑπο ΧΕ4, τὸ ἀπὸ ΗΚ πρὸς τὸ ὑπὸ MKO' δι’ 

5 ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΧΕ 4, τὸ ἀπὸ 
ΜΚ πρὸς τὸ ὑπὸ MKO. καὶ ὡς ἄρα ἡ XE πρὸς 
Ed, ἡ ΜΚ πρὸς ΚΘ. ἦν δὲ καί, ὡς ἡ ΓΕ πρὸς 
EX, ñ ΗΚ πρὸς KM: δι’ ἴσου ἄρα, ὡς ἡ ΓΕ πρὸς 
E4, ñ HK πρὸς ΚΘ. καί εἶσιν ὀρθαὶ al πρὶς τοῖς 

10 E, K γωνία" ἴση ἄρα ἡ πρὸς τῷ A γωνία τῇ 
ὑπὸ HOK. 

Ἔστω ἡ τομὴ ἔλλειψις, ἧς ἄξων ὁ AB. δεῖ δὴ 
ἐφαπτομένην ἀγαγεῖν τῆς τομῆς, ἥτις πρὸς τῷ ἄξονι 
ἐπὶ ταὐτὰ τῇ τομῇ ἴσην γωνίαν περιέξει τῇ δοϑείσῃ 

16 ὀξείᾳ γωνία. 

γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ D: δοθεῖσα ἄρα ἐστὶν ἡ 

ὑπὸ τῶν TAA γωνία. ἤχϑω κάθετος ἡ DE: λόγος 


ἐν Ζ 


ἄρα τοῦ ἀπὸ τῆς AE πρὸς τὸ ἀπὸ ET δοθεί. ἔστω 
κέντρον τῆς τομῆς τὸ X, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΧ. τοῦ 
90 δὴ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AEX λόγος ἐστὶ 
δοθείς' ὁ γὰρ αὐτός ἐστι τῷ τῆς ὀρθίας πρὸς τὴν 
πλαγίαν' καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς «4 E ἄρα πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AEX 
λόγος ἐστὶ δοθείς' καὶ τῆς AE ἄρα πρὸς EX λόγος 


4. πρός] om. V; corr. k. ch 51:6] ἢ τῆς V; corr.p. 16, 
ἡ] (alt.) AES corr. p. , δή] δὲ V; corr. 'Halley. 
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ut ΜΚ’: ΚΗ", ita XÆ ad aliam magnitudinem, erit 
ad magnitudinem minorem quam 42) [Eucl. V, 8]; 
et recta a X ad punctum sumptum ducta triangulos 
similes efficiet (Eucl. VI, 6], et ideo erit 
LZXA > ΗΜΚ.Ι) 
ponatur igitur | 4 XI' — HMK; XT igitur sectionem 
secabit [prop. II]. secet in T, et a ΙΓ sectionem contin- 
gens ducatur 14 [prop. XLIX], et ΓΕ perpendicularis; 
itaque triangulus ΓΧΕ triangulo HMK similis est. 
quare ΧΕ: EI? = MK?:KH?* [Eucl. VI, 4]. est 
autem etiam, ut latus transuersum ad rectum, ita 
XE x EZ: EI” [1 37] et MK >x ΚΘ: ΚΗ", ete 
contrario [Eucl. V, 7 coroll.) erit 
TE’: XE Xx EA = HK’: MK x ΚΘ. 
ex aequo igitur [Eucl. V, 20) 
XE! : XE Xx Ed = MK?: MK »« ΚΘ. 

quare eliam XE: E4 = ΜΚ: ΚΘ. erat autem etiam 
TE: EX = HK:KM, ex aequo igitur [Eucl. V, 20] 
DE:EZA4-— HK: KO. et anguli ad E, K positi recti 
sunt; itaque L A = ΗΘΚ [Eucl. VI, 6]. 

lam sit sectio ellipsis, cuius axis sit ΔΒ, oportet 
igitur rectam sectionem contingentem ducere, quae ad 
axem ad easdem partes, in quibus est sectio, an- 
gulum comprehendat dato angulo acuto aequalem. 

factum sit, sitque I'4; itaque L Γ.44 datus est. 
perpendicularis ducatur ΓΕ; itaque ratio ZE?: ΕΓΣ 
data est [dat. 1]. sit X centrum sectionis, et ducatur 
IX. itaque ratio ΓΕ": 4AE >x< EX data est; nam 


1) Nam ob similitudinem trianguli HMK eiusque, quem efficit 
recta & X ad sumptum punctum (3 ducta, erit | HMK =AX z; 
et | AXx < AXZ, quia Az < AZ 
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ἐστὶ δοϑείς. τῆς δὲ JE πρὸς EI" καὶ τῆς ΓΕ ἄρα 
πρὸς EX λόγος ἐστὶ δοθεί. καί ἐστιν ὀρϑή ἡ πρὸς 
τῷ E δοϑεῖσα ἄρα ἡ πρὸς τῷ X γωνία. καί ἐστι 
πρὸς ϑέσει καὶ δοϑέντι σημείῳ᾽ δοϑὲν ἄρα ἐστὶ τὸ 
5 D σημεῖον. καὶ ἀπὸ δεδομένου τοῦ Γ᾽ ἐφαπτομένη ἡ 
TA: θέσει ἄρα ἡ TA. 
συντεθήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως: ἔστω ἡ μὲν 
δοϑεῖσα γωνία ὀξεῖα ἡ ὑπὸ τῶν ΖΗΘ, καὶ εἰλήφϑω 
ἐπὶ τῆς ZH τὸ Z, καὶ κάθετος ἤχϑω ἡ ΖΘ, καὶ πε- 
10 ποιήσθω, ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ἀπὸ τῆς 
ZO πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΗΘΚ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ KZ, 
καὶ ἔστω κέντρον τῆς τομῆς τὸ Χ, καὶ τῇ ὑπὸ τῶν 
HKZ γωνία ἴση συνεστάτω ἡ ὑπὸ τῶν AXI, xal 
ἤχϑω ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ TA. λέγω, ὅτι ἡ rA 
15 ποιεῖ τὸ πρόβλημα, τουτέστιν, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
τῶν TAE γωνία τῇ ὑπὸ τῶν ΖΗΘ. 
ἐπεὶ γάρ ἐστιν, ὧς ἡ ΧΕ πρὸς ΕΓ, οὕτως ἡ ΚΘ 
πρὸς ZO, xal ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΧΕ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ET, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς KO πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZO. 
20 ἔστι δὲ καί, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
JEX, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΚΘΗ' 
ἑκάτερος γὰρ ὁ αὐτός ἐστι τῷ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὴν 
πλαγίαν. καὶ δι ἴσου' ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΧΕ4, οὕτως τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΘΚ. 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΧΕ πρὸς τὴν EZ, οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς 
τὴν OH. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ ΧΕ πρὸς ΓΕ, ἡ KO 
πρὸς ΖΘ: δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ AE πρὸς ΕΓ, 
οὕτως ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ΖΘ. καὶ περὶ ὀρϑὰς γωνίας 


το 
Qı 


1. Post ET' add. λόγος ἐστὶ δοθείς p. ΓΕ] XE Vp; 
corr, Memus, 12. ἔστω] τό V; correxi praeeunte Halleio 
(del. καὶ τό). 18. HKZ] HZ V; corr, p (HK, KZ). 22. ò] 
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eadem est ac ratio lateris recti ad transuersum [1], 31]. 
quare etiam ratio 483: AJE »« EX data est (dat. 8]. 
itaque etiam ratio JE: EX data est. uerum ratio 
4E: ΕΓ data; quare etiam ratio ΓΕ: EX data egt 
(dat. 8]. et angulus ad E positus rectus est; itaque 
angulus ad X positus datus est [dat. 41]. εἰ ad 
rectam positione datam punctumque datum positus 
est; itaque punctum ΙΓ datum est [dat. 29, 25]. οἱ 
a dato puncto I' contingens ducta est Γ4: ergo rs 
positione data est. 

componetur problema hoc modo: sit ΖΗΘ datus 
angulus acutus, sumaturque in ZH punctum Z, et 
perpendicularis ducatur ZO, fiatque, ut latus rectum 
ad transuersum, ita 26” ad HO >< 9 K, ducaturque 
KZ, centrum autem sectionis sit X, et construatur 
L AXT =L HKZ, ducaturque sectionem contingens 
I4 [prop XLIX]. dico, I'z problema efficere, hoc 
est, esse L TAE = ΖΗΘ. 

nam quoniam est [Eucl. VI, 4] XE: ET = KO: ZO, 
erit etiam ΧΕ: EI* = KG*:Z0?, est autem etiam 

DE': 4E Xx EX = Z0! : KO Xx ΘΗ; 
utraque enim eadem est ac ratio lateris recti ad 
transuersum [I, 37]. et ex aequo [Eucl. V, 20]; erit 
igitur XE*: XE Xx Es = K60?*: HO »5« 09K. quare 
etiam XE: EZ = K0:6H. est autem etiam 
XE:TE = κθ:26. 

itaque ex aequo [Eucl. V, 20] 4E: ET = HO: Z0. 


om. V; sort, p 24. οὕτως] οὗ Vv, οὕτω p. ΚΘ] p, 
KO uel KO V; KO cv. HOOK) KHO Vv, τῶν KO, OH p; 
corr. Memus. 
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αἱ πλευραὶ ἀνάλογον: ἡ ἄρα ὑπὸ ΓΔΕ γωνία τῇ 
ὑπὸ ΖΗΘ γωνίᾳ ἐστὶν ἴσῃ. 7 TA ἄρα ποιεῖ τὸ 
πρόβλημα. 


, 


να΄. 

δ Τῆς δοθείσης κώνου τομῆς ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην, 
ἥτις πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἠγμένῃ διαμέτρῳ ἴσην negi- 
έξει γωνίαν τῇ δοϑείσῃ ὀξεία. 

ἔστω ἡ δοθεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβοζή, 

ἧς ἄξων ὁ AB, ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία ἡ Θ' δεῖ δὴ 

10 ἀγαγεῖν τῆ; παραβολῆς ἐφαπτομένην, ἥτις μετὰ τῆς 

ἀπὸ τῆς ἁφῆς διαμέτρου ἴσην περιέξει γωνίαν τῇ 
πρὸς τῷ O. 

γεγονέτω, καὶ ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ TA ποιοῦσα 

πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἡγμένῃ διαμέτρῳ τῇ ΕΓ τὴν 

16 ὑπὸ ΕΓ 4 γωνίαν ἴδην τῇ Θ, xal συμπιπτέτω ἡ TA 
τῷ ἄξονι κατὰ τὸ 4. ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν ἡ 
Ad τῇ ΕΓ, ἡ ὑπὸ AJAT γωνία τῇ ὑπὸ ΕΓ4 ἴση 
ἐστί. δοθεῖσα δὲ ἡ ὑπὸ ΕΓ ἴση γάρ ἐστι τῇ Θ᾽ 
δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ AAT. 

90 συντεϑήσεται δὴ οὕτως: ἔστω παραβολή, ἧς ἄξων 

ὁ ΑΒ, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία ἡ Θ. ἤχϑω ἐφαπτομένη 

τῆς τομῆς ἡ I ποιοῦσα πρὸς τῷ ἄξονι τὴν ὑπὸ τῶν 

AAT γωνίαν ἴσην τῇ Θ, καὶ διὰ τοῦ Γ τῇ AB παρ- 

άλληλος ἤχϑω ἡ ET. ἐπεὶ οὖν ἡ O γωνία ἴση ἐστὶ 

τῇ ὑπὸ AAT, ἡ δὲ ὑπὸ AAT ἴση τῇ ὑπὸ ETA, καὶ 
ἡ 9 ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΕΓ. 

Ἔστω ἡ τομὴ ὑπερβολή, ἧς ἄξων ὁ AB, κέντρον 
δὲ τὸ E, ἀσύμπτωτος δὲ η ET, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία 


-- 


3 


ο. 


9. ἡ Θ] HO V; corr. Momus. 16. ΕΓΔ] ETA V; corr. p. 
928. AJT] SAT V; corr. p (ΓΔΑ). 
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εἰ latera rectos angulos comprehendentia proportionalia 
sunt; itaque L I4 E = Z HO [Eucl. VI, 6). ergo IZ 
problema efficit. 

LI. 

Datam coni sectionem contingentem rectam ducere, 
quae cum diametro per punctum contactus ducta an- 
gulum comprehendat dato angulo acuto aequalem. 

data coni sectio prius sit parabola, cuius axis sit 
AB, datus autem angulus sit €. oportet igitur para- 
bolam contingentem rectam ducere, quae cum diametro 
a puncto contactus ducta angulum comprehendat 
angulo € aequalem. 

sit factum, contingensque ducta sit Γ4 ad ΕΓ 
diametrum per punctum contactus ductam angulum 
EI'4 efficiens angulo Θ aequalem, et r's cum axe 


) 


Z^ 


concurrat in «4. iam quoniam «4.4 rectae ET par- 
allela est [I, 51 coroll.], erit L 4 4T = ETA [Eucl. I, 29]. 
uerum L ETA datus est; est enim L ΕΓ 4 = 6; ergo 
eliam  44Γ datus est. 

componetur hoc modo: sit parabola, cuius axis sit 
AB, datus autem angulus sit &, ducatur sectionem 
contingens Γ4 ad axem efficiens angulum 44r 


Hic quoque figurae adiecta sunt quattuor rectangula rectae- 
que in Vvc; om, p. 


5 


10 


15 


20 


25 
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ὀξεῖα ἢ Q, καὶ ἐφαπτομένη T TA, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
ΓΕ ποιοῦσα τὸ πρόβλημα, καὶ ἤχϑω κάϑετος ἡ ΓΗ. 
δοϑεὶς ἄρα λόγος ἐστὶ τῆς πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν᾽ 
ὥστε καὶ τοῦ ὑπὸ EHA πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΗ. ἐκκείσθω 
δή τις εὐϑεῖα δεδομένη ἡ 
ZO, καὶ ἐπ᾿ αὐτῆς γεγράφ- 
80 κύκλου τμῆμα δεχόμε- 
νον γωνίαν ἴσηντῃ 9. ἔσται 
ἄρα μεῖξον ἡμικυκλίου. καὶ 
ἀπό τινος σημείου τῶν ἐπὶ A 
τῆς περιφερείας τοῦ Κ 
ἤχθω κάθετος ἡ KA ποι- 
οὖσα τὸν τοῦ ὑπὸ ZAO 
πρὸς τὸ ἀπὸ AK λόγον τὸν αὐτὸν τῷ τῆς πλαγίας 
πρὸς τὴν ὀρθίαν, καὶ ἐπεξεύχθωσαν αἱ ZK, ΚΘ. ἐπεὶ 
οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ZKO γωνία τῇ ὑπὸ ΕΓ, 
ἀλλὰ καί ἐστιν, ὡς ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τό 
τε ὑπὸ EHA πρὸς τὸ ἀπὸ HT καὶ τὸ ὑπὸ ZAO πρὸς 
τὸ ἀπὸ AK, ὅμοιον ἄρα τὸ KZA τρίγωνον τῷ ETH 
τριγώνῳ καὶ τὸ ZO τῷ EI. ὥστε ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ΘΖ Κ γωνία [τουτέστιν ἡ Q] τῇ ὑπὸ DEA. 
συντεθήσεται δὴ οὕτως: ἔστω ἡ μὲν δοθεῖσα 
ὑπερβολὴ ἡ AT, ἄξων δὲ ὁ AB, κέντρον δὲ τὸ E, 
ἡ δὲ δοθεῖσα ὀξεῖα γωνία ἡ Q, ὁ δὲ δοϑεὶς λόγος 
τῆς πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν ὁ αὐτὸς τῷ τῆς XF 
πρὸς ΧΦ, καὶ δίχα τετμήσϑω ἡ WP κατὰ τὸ T, καὶ 
ἐκκείσθω δεδομένη εὐϑεῖα ἡ ΖΘ, καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς γε- 


Ζ 8e ^4 


14. AK] AK V; corr.p. τῷ] τόν V; corr.p. 19. ETH] 

ETK V; corr. Comm. 21. FEST ZOK V; corr. Comm. 

τουτέστιν ἡ Q) del. Comm, — DEZ] ETA, E postea inserta 
m. 1, V; corr. Comm. 98, AT] pec, 4 e corr. m. 1 V. 
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angulo ϐ aequalem [prop. L], per Γ᾽ autem rectae 
AB parallela ducatur ΕΓ. iam quoniam est 
LO0-—A440D 
et L AAT = ET 4A (Eucl. I, 29], erit etiam 
L 0 = ET 4. 
Sit sectio hyperbola, cuius axis sit ΑΒ, centrum 
autem E, et asymptota ET, datus autem angulus 
acutus Q, et contingens Γ΄, ducaturque ΓΕ problema 


o 


B E 2 


hs 
efficiens, et perpendicularis ducatur ΓΗ. ratio igitur 
lateris transuersi ad rectum data est; quare etiam 
ratio EH >x Η4: ΓΗΣ data est [I, 37]. sumatur 
igitur data recta 26, in eaque segmentum circuli 
describatur angulum angulo & aequalem capiens [Eucl. 
TII, 33]; erit igitur semicirculo maius [Eucl. III, 31]. 
et a puncto aliquo ambitus K perpendicularis ducatur 
KA rationem ZA »« 40 : AK? aequalem efficiens 
rationi lateris iransuersi ad rectum, ducanturque 
ZK, ΚΘ. iam quoniam est / ZKO = ET, et ut 
latus transuersum ad rectum, ita et EH x HZ: HI? 
et ZAX 40: 4K?, trianguli ΚΖ, ETH et ZOK, 
ΕΓ4 similes erunt [α. Pappi lemma IX]. ergo 
L 9Z K -IEA. 

componetur hoe modo: sit data byperbola AT, 
axis autem ΑΔΒ, et centrum E, datus uero angulus 
acutus sit &, et data ratio lateris transuersi ad 
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γράφθω τμῆμα κύκλου μεῖξον ἡμικυκλίου δεχόμενον 
γωνίαν τῇ Q ἴσην, καὶ ἔστω τὸ ΖΚΘ, καὶ εἰλήφϑω 
τὸ κέντρον τοῦ κύκλου τὸ Ν, καὶ ἀπὸ τοῦ Ν ἐπὶ τὴν 
ZO κάϑετος ἤχϑω ἡ ΝΟ, καὶ τετμήσϑω ἡ NO εἰς 


δ τὸν τῆς T πρὸς ΦΧ λόγον κατὰ τὸ II, καὶ διὰ τοῦ 


10 


16 


II τῇ ZO παράλληλος ἤχθω ἡ ΠΚ, καὶ ἀπὸ τοῦ K 
κάθετος ἤχθω ἢ KA ἐπὶ τὴν ZO ἐκβληϑεῖσαν, καὶ 
ἐπεζεύχθωσαν al ΖΚ, KO, καὶ ἐκβεβλήσθω ἡ AK 
ἐπὶ τὸ M, καὶ ἀπὸ τοῦ N ἐπ᾿ αὐτὴν κάθετος ἤχϑω 
ἡ ΝΞ᾽ παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ ΖΘ. καὶ διὰ τοῦτό 
ἐστιν, ὡς ἡ ΝΠ πρὸς ΠΟ, τουτέστιν ἡ T πρὸς 
ΦΧ, ἡ EK πρὸς KA. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ Ov 
πλάσια, ὡς ἡ WD πρὸς ΦΧ, ἡ MK πρὸς Κ4' ovv- 
ϑέντι, ὡς ἡ WX πρὸς ΧΦ, ἡ MA πρὸς AK. ἀλλ᾽ 
ὡς ἡ MA πρὸς AK, τὸ υπὸ MAK πρὸς τὸ ἀπὸ 
AK: ὡς ἄρα 5 ΨΧ πρὸς XO, τὸ ὑπὸ MAK πρὸς 
τὸ ἀπὸ AK, τουτέστι τὸ ὑπὸ ZAO πρὸς τὸ ἀπὸ AK. 
ἀλλ᾽ ὡς ἡ PX πρὸς ΧΦ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν' 


8. τοῦ] (alt) po, e corr, m, 1 V. 4. κάθετος ἤχϑω] sine 
causa in mg. E ACT rec. V. 6. τῇ ZO et ἤχϑω repet.in m 
m. rec. V. 7. KA] KA V; cor. p. 15. ΜΑΚ] MAK 
corr. p (τῶν MA, AK). 
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rectum aequalis sit rationi XW: X 5, seceturque 
in T in duas partes aequales WỌ, et sumatur data 
recta ΖΘ, in eaque segmentum circuli semicirculo 
maius describatur angulum angulo & aequalem capiens 
[Eucl. III, 33], sitque ΖΚΘ, et sumatur centrum 
circuli N, οἱ ab N ad ΖΘ perpendicularis ducatur 
NO, et NO in II] secundum rationem TO: ΦΧ 
secetur, per II autem rectae ΖΘ parallela ducatur 
ΠΚ, et à K ad ΖΘ productam perpendicularis ducatur 
K A, ducanturque ZK, ΚΘ, et AK ad M producatur, 
ab N autem ad eam perpendicularis ducatur ΝΞ; ea 
igitur rectae ΖΘ parallela est [Eucl. I, 27]. qua de 
causa est 
NN: NO = ΣΚ: Κα (Euc. VI, 2] = TØ: ØX. 
et sumptis duplis antecedentium [Eucl. V, 15] erit 
wp: X= MK:KA (Eu. IIT, 3. componendo 
[Εις]. V, 18] "X: XØ = MA: 4Κ. uerum 
MA: 4Κ-- MAX AK: ΑΚ} 
quare etiam 
PX: XP — MAX AK: AK? — ZA 40: AK? 
[Eucl. III, 36]. uerum ut ΨΧ:ΧΦ, ita latus 
iransuersum ad rectum; itaque etiam ut 
ZA» 40: AK?, 


ita latus transuersum ad rectum. iam ab Δ΄ ad AB perpen- 


Ad figuras codicis V quod adtinet, in hyperbola praeter 
nostras (omissa tamen priore segmenti descriptione in analysi) 
duas figuras segmenti habet, alteram ita ut I] im N cadat 
addito ἐπὶ /.... m. 1, alteram ita ut supra N cadat adscripto 
m. 1: Όταν 7 μείξων ἡ ὑὁρθία πλευρά; secundam nostram seg- 
menti descriptionem bis habet et praeterea solita illa iv 
rectangula rectasque, omnia eadem c, in priore figura; ἐπὶ 
ἰσότητος δύο πλευρῶν, in allera ὅτε ᾖ κτλ. 
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καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ZAO πρὸς τὸ ἀπὸ AK, ἡ πλαγία 
προς τὴν ὀρϑίαν. ἤχϑω δὴ ἀπὸ τοῦ A τῇ AB πρὺς 
ὀρθὰς ἡ AT. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ EA πρὸς 
τὸ ἀπὸ AT, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ἔστι δὲ καί, 
5 ὡς 7 πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τὸ ὑπὸ ZO πρὸς τὸ 
ἀπὸ AK, τὸ δὲ ἀπὸ ZA πρὸς τὸ ἀπὸ AK μείζονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ὑπὸ ZAO πρὸς τὸ ἀπὸ AK, καὶ 
τὸ ἀπὸ ZA ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ AK uslova λόγον ἔχει 
ἤπερ τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ ἀπὸ AT. καί εἰσιν αἱ 
10 πρὸς τοῖς A, A γωνίαι ὀρθαί' ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ 
Z γωνία τῆς E. συνεστάτω οὖν τῇ ὑπὸ AZK γωνία 
ἴση ἡ ὑπὸ AEI* συμπεσεῖται ἄρα ἡ ΕΓ τῇ τομῇ. 
συμπιπτέτω κατὰ τὸ I. ἤχϑω δὴ ἀπὸ τοῦ D ἐφαπ- 
τομένη ἡ TA, κάθετος δὲ ἡ ΓΗ: ἔσται δή, ὡς ἡ 
15 πλαγία πρὸς τὴν ὁρθίαν, οὕτως τὸ ὑπὸ EHA πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΓΗ. καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ZAO πρὸς τὸ ἀπὸ 
AK, τὸ ὑπὸ EHA πρὸς τὸ ἀπὸ HI" ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ KZA τρίγωνον τῷ ΕΓΗ τριγώνῳ καὶ τὸ 
KOA τῷ THA καὶ τὸ KZO τῷ ΓΕΔ. ὥστε ἡ ὑπὸ 
90 ΕΙ γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ZKO, τουτέστι τῇ Ω. 
ἐὰν δὲ ὁ τῆς πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν λόγος ἴσος 
7 πρὸς ἴδον, ἡ KA ἐφάπτεται τοῦ ZKO κύκλου, καὶ 
ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὸ K ἐπιξευγνυμένη παράλ- 
ληλος ἔσται τῇ ZO καὶ αὐτὴ ποιήσει τὸ πρόβλημα. 


95 νβ΄. 
᾿Εὰν ἐλλείψεως εὐϑεῖα ἐπιψαύῃ, ἣν ποιεῖ γωνίαν 
πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρω, οὐκ ἐλάσσων 
ἐστὶ τῆς ἐφεξῆς τῇ περιεχομένῃ ὑπὸ τῶν πρὸς μέσην 
τὴν τομὴν κλωμένων εὐϑειῶν. 


1. καὶ ὡς — 3. ὀρθίαν] bis V, sed corr, 8. Z4] Za V; 
corr. p. 15. πρός] (alt.) repet. mg. m. rec. V. 16. ὑπὸ 
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dieularis ducatur 4 T. quoniam igitur est, ut E 4* : A T°, 
ita latus transuersum ad rectum [prop. I], uerum 
etiam ut latus transuersum ad rectum, ita 
Ζ4»ς 40: AK?*, 
et ZÆ: AK* ZA» 40:4K?, erit etiam 
Z./fÉ:AK* > Ef: AT?. 
et anguli ad 4, A positi recti sunt; itaque erit 
LZ-« E Τα. Pappi lemma VI]. construatur igitur 
L AET = AZK; EI igitur cum sectione concurret 
(prop. II]. concurrat in I. a Γ᾽ igitur contingens 
ducatur Γ4 [prop. XLIX], perpendicularis autem 
ΓΗ; erit igitur, ut latus transuersum ad rectum, ita 
ΕΗ»ςΗ4ά: ΓΗ" Π, 31]. quare etiam 
ZA» 40: AK? = EH x H4: HT”. 
itaque similes sunt trianguli KZA, ETH et KOA, 
ΓΗ͂4 et KZO, TEA [u. Pappi lemma IX]. ergo 
LETJA = ZKO =Q. 

sin ratio lateris transuersi ad rectum aequalis est 
ad aequale, K 4 circulum Z ΚΘ contingit [Eucl. Π1, 16], 
et recta a centro ad K ducta rectae Z6 parallela 
erit οὗ ipsa problema efficiet. 


LII. 


Si recta ellipsim contingit, angulus, quem ad dia- 
metrum per punctum contactus ductam efficit, minor 
non est eo, qui deinceps est angulo a rectis ad mediam 
sectionem fractis comprehenso. 

sit ellipsis, cuius axes sint 4 B, Γ4, centrum autem 
E, et maior axis sit ΑΔΒ, contingalque sectionem 


2/16] υἴλϑ V; corr. Memus. 20. ZK6] ZOK V; corr. 
Comm. 31. ἴσος] ἴσου Halley. 27. τῇ] τήν V; corr. p. 
Apollonius, ed. Heiberg. 20 
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ἔστω ἔλλειψις, ἧς ἄξονες μὲν οἱ AB, T'A, κέντρον 
δὲ τὸ E, μείξων δὲ ἔστω τῶν ἀξόνων ἡ ΑΒ, καὶ 
ἐφαπτέσθω τῆς τομῆς ἡ HZA, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al 
ΑΓ, ΓΒ, ΖΕ, καὶ ἐκβεβλήσθω ἡ BI ἐπὶ τὸ 4. λέγω, 
ὅτι οὐκ ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ὑπὸ AZE γωνία τῆς 
ὑπὸ ATA. 

ἡ γὰρ ZE τῇ AB ἤτοι παράλληλός ἐστιν ἢ οὔ. 

ἔστω πρότερον παράλληλος: καί ἐστιν ἴση ἢ AE 
τῇ EB: ἴση ἄρα καὶ ἡ AO τῇ OT. καί ἐστι διά- 
µετρος ἡ ΖΕ' ἡ ἄρα κατὰ τὸ Z ἐφαπτομένη παράλ- 
ληλός ἐστι τῇ AT. ἔστι δὲ καὶ ἡ ΖΕ τῇ AB παρ- 
άλληλος: παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΘΓ4, 
καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ AZO τῇ ὑπὸ ATO. 

καὶ ἐπεὶ μείξων ἐστὶν ἑκατέρα τῶν AE, ΕΒ τῆς 
ΕΓ, ἀμβλεῖά ἐστιν ἡ ὑπὸ ATB: ὀξεῖα ἄρα ἡ ὑπὸ 
ATA. ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ AZE. καὶ διὰ τοῦτο ἀμβλεῖά 
ἐστιν ἡ ὑπὸ ΗΖΕ. 

μὴ ἔστω δὴ ἡ EZ τῇ AB παράλληλος, καὶ ἤχθω 
κάϑετος 7 ΖΚ' οὐκ ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABE τῇ 
ὑπὸ ZEA. ὀρϑὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ E ὀρϑῇ τῇ πρὸς τῷ 
K ἐστιν ἴση [οὐκ ἄρα ὅμοιόν ἐστι τὸ ΓΕΒ τρίγωνον 
τῷ ZEK] οὐκ ἄρα ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ BE πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΕΓ, τὸ ἀπὸ ΕΚ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ 
ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ, τὸ ὑπὸ ΑΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΕΓ καὶ ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν καὶ τὸ ὑπὸ HKE 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ. οὐκ ἄρα ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΗΚΕ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ, τὸ ἀπὸ ΚΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ. οὐκ 


2. μεῖξον V; corr. p. ἡ] ὁ p. 16. ATA) 4Γ4, 4e 
corr. m. 1, V; corr. p. 17. HZE] ZHE V; corr. p. 18. 
A8] c, 44 v, et fort. V, in quo α et β difficulter distinguuntur; 
BA p. 23, τὸ ἀπὸ EK — 34, ΕΓ) om, V; corr. Comm. 
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ΗΖ, et ducantur AT, ΓΒ, ΖΕ, et ΒΓ ad A pro- 
ducatur. dico, non esse L AZE < AT ' A. 

ZE enim aut 
rectae 4 B parallela 
estautnon parallela. 

prius sit par- 
» allela; et 

A E = EB; 
itaque etiam 

A0 = Or 
[Eucl VI, 2]. et 
Z E diametrus est; itaque recta in Z contingens rectae 
AT parallela est [prop. VIJ]. uerum etiam ZE rectae 
AB parallela est; Z&I' 4 igitur parallelogrammum 
est; quare L {ΖΘ = {ΓΘ [Eucl. I, 34]. 

et quoniam est AE = EB > ΒΓ, [ ΑΓΒ ob- 
tusus est [Eucl II, 12]; itaque L ATA acutus est. 
quare etiam { AZE acutus. ergo L HZ E obtusus est. 

iam EZ rectae AB parallela ne sit, et perpendi- 
cularis ducatur ZK; itaque non est | ABE = ZE 4A. 
uerum angulus rectus ad Æ positus angulo recto ad 
K posito aequalis est’); itaque non est [u. Pappi 
lemma XII] BE’: EI? = EK?: KZ*. est autem 
BE’: ET? = AE Xx EB: EI? = latus transuersum 
ad rectum [I, 21] = HK Xx KE: KZ’ Π, 37]. ita- 
que non est HK Xx KE: KZ! = KE’: KZ’. ergo 
non est HK = KE. sumatur segmentum circuli 


1) Uerba οὐκ ἄρα — ZEK lin. 21—22 falsa sunt (possunt 
enim esse similes) et sine dubio subditiua. 


25. τὴν "et! repet. mg. m. rec. V. 26. οὐκ ἄρα — 21. 
KZ (pr)] om. V; corr. Halley praeeunte Commandino. 
20* 
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ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ ΗΚ τῇ ΚΕ. ἐκκείσθω κύκλου τμῆ- 
μα τὸ MTN δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ ὑπὸ ALB: 
ἀμβλεῖα δὲ ἡ ὑπὸ AIB- ἔλασσον ἄρα ἡμικυκλίου 
τμῆμά ἐστι τὸ MTN. πεποιήσθω δή, ὡς ἡ ΗΚ 
δ-πρὸς ΚΕ, ἡ ΝΞ πρὸς ΞΜ, καὶ ἀπὸ τοῦ Æ πρὸς 
ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ TEX, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν al NT, TM, 
καὶ τετμήσϑω δίχα ἡ MN κατὰ τὸ T, καὶ πρὸς ὀρθὰς 


ἤχϑω ἢ OTI’ διάμετρος ἄρα ἐστίν. ἔστω κέντρον 
τὸ P, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ κάθετος ἡ ΡΣ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
ιοαἲ ON, OM. ἐπεὶ οὖν ἡ ὑπὸ MON ἴση ἐστὶ τῇ 
ὑπὸ ΑΓΒ, καὶ δίχα τέτμηται ἑκατέρα τῶν AB, MN 
«κατὰ τα E, T, καὶ ὀρθαί εἰσιν al πρὸς τοῖς E, T 
γωνίαι, ὅμοια ἄρα τὰ OTN, ΒΕΓ τρίγωνα, ἔστιν 
ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ TN πρὸς τὸ ἀπὸ TO, οὕτως τὸ ἀπὸ 
15 ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ TP τῇ 
EZ, μείξων δὲ ἡ PO τῆς ET, ἡ PO ἄρα πρὸς ΡΤ 
μείξονα ἔχει λόγον ἤπερ ἡ TZ πρὸς EE καὶ ἀνα- 
στρέψαντι ἡ PO πρὸς OT ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ ET πρὸς TX. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ διπλάσια' 
90 ἡ ἄρα ΠῸ πρὸς ΤῸ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ᾽ ἡ 
XT πρὸς TX. καὶ διελόντι ἡ IIT πρὸς ΤῸ ἐλάσ- 


2. τῇ] pe, e corr.m.1 V. — 4. πεποιείσϑω V; corr. pe. 6. 
TEX] ΞΥΧΥ͂; corr. p. 8. OTI] TON V; corr. p. 17. 
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MYN angulum capiens angulo ΑΓΒ aequalem; | AIB 
autem obtusus est; itaque segmentum MPN semi- 
circulo minus est [Eucl. IIT, 31]. fiat igitur 
ΝΕΙΞΣΜΕΞ HK: KE, 
et ab ,5 perpendicularis ducatur TAX, ducanturque 
NT, TM, et MN in T in duas partes aequales 
secetur, et perpendicu- 
laris ducatur OTII; ea 
igitur  diametrus est 
[Eucl. ΠΠ, 1 coroll]. sit 
P centrum, ab eoque 
perpendicularis ΡΣ, et 
ducantur ON, OM. quon- 
iam igitur est 
L MON = ATB, 
et utraque 4B, MN in 
E, T in binas partes 
aequales secta est, et an- 
guli ad E, T positi recti 
sunt, trianguli OTN, BET similes sunt. erit igitur 
TN? : TO! = BE?: EI? (Eucl. VI,4]. 
et quoniam est TP = ZA [Eucl. I, 34], et PO > ET 
[Eucl. ΠΙ, 15], erit PO: PT — TZ: £4 [Eucl V, 8]. 
et conuertendo PO: OT < ΣΥ: TE. et sumptis ante- 
cedentium duplis [Eucl. V, 15] erit 
HO: TO < X": TX 
et dirimendo JIT: TO < XX: TX. est autem 


Praeter has figuras V duas alias habet his similes. 


ἔχει λόγον] ο, λόγον V, λόγον ἔχει p. 20. TO] τὸ oz V; (in 
τὸ des. fol. 907); corr. Halley. 31, TO) τὸ το V; corr. p. 
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σονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΧΞ πρὸς TX. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
ἡ ΠΤ πρὸς ΤΟ, τὸ ἀπὸ TN πρὸς τὸ ἀπὸ TO καὶ 
τὸ ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ET καὶ ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν καὶ τὸ ὑπὸ HKE πρὸς τὸ ἀπὸ KZ' τὸ ἄρα 
ὑπὸ HKE πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
ἤπερ ἡ XX πρὸς XT, τουτέστι τὸ ὑπὸ XXT πρὸς τὸ 
ἀπὸ XT, τουτέστι τὸ ὑπὸ NEM πρὸς τὸ ἀπὸ XT. 
ἐὰν ἄρα ποιήσωμεν, ὡς τὸ ὑπὸ HKE πρὸς τὸ ἀπὸ 
KZ, οὕτως τὸ ὑπὸ MEN πρὸς ἄλλο τι, ἔσται πρὸς 
10 μεῖζον τοῦ ἀπὸ XT. ἔστω πρὸς τὸ ἀπὸ XO. ἐπεὶ 
οὖν ἐστιν, ὡς ἡ HK πρὸς ΚΕ, οὕτως ἡ NA πρὸς 
ΞΜ, καὶ πρὸς ὀρϑάς εἰσιν al KZ, ED, καί ἐστιν, 
ὡς τὸ ὑπὶ HKE πρὸς τὸ ἀπὸ KZ, τὸ ὑπὸ MEN 
πρὸς τὸ ἀπὸ X Ë, διὰ ταῦτα ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ HZ E γωνία 
16 τῇ ὑπὸ MON. μείξων ἄρα ἡ ὑπὸ MYN, τουτέστιν 
ἡ ὑπὸ ΑΓΒ, τῆς ὑπὸ ΗΖΕ γωνίας, ἡ δὲ ἐφεξῆς ἡ 
ὑπὸ AZO μείξων ἐστὶ τῆς ὑπὸ ATO. 
οὐκ ἐλάσσων ἄρα ἡ ὑπὸ AZO τῆς ὑπὸ 4 ΓΘ. 


e 


, 


vy. 

20 Τῆς δοθείσης ἐλλείψεως ἐφαπτομένην ἀγαγεῖν, ἥτις 
πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρῳ γωνίαν 
ποιήσει ἴσην τῇ δοϑείσῃ ὀξείᾳ: δεῖ δὴ τὴν διδομένην 
ὀξεῖαν γωνίαν μὴ ἐλάσσονα εἶναι τῆς ἐφεξῆς τῇ περι- 
εχομένῃ ὑπὸ τῶν πρὸς μέσην τὴν τομὴν κλωμένων 

26 εὐϑειῶν. 

ἔστω ἡ δοϑεῖσα ἔλλειψις, ἧς μείξων μὲν ἄξων ὁ 
AB, ἐλάσσων δὲ ὁ Γ4, κέντρον δὲ τὸ E, καὶ ène- 
ξεύχϑωσαν αἱ AT, ΓΒ, ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία ἔστω ἡ 


1. XX] pe, cor. ex XT m. 1 V. 7. NEM] c, XN corr. 
ex lm. 1 V. 9. MSN] MNZ V; corr, p (τῶν ΝΞ, SM). 
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II T: TO — TN?: TO? [Eucl. VI, 8 coroll.; VI, 19 coroll.] 
= BE? : EI? = latus transuersum ad rectum Π, 21] = 
HK x KE: KZ? (I, 31]. itaque 
HK x KE: KZ < XZ: 5T, 

hoc est < XA X AT: XT*, hoe est [Eucl. III, 35] 
HK Xx KE: KZ? < NR x &M: XT, itaque si fe- 
cerimus, ut HK »« KE: KZ, ita MX >< ἈΝ ad aliam 
aliquam magnitudinem, erit ad maiorem quam ΞΥ 
[Eucl. V, 10]. sit 

HK Xx KE: KZ! = ΜΕΣ EN:AX90*, 
iam quoniam est HK: KE— NX: XM, perpendi- 
cularesque sunt. KZ, ΞΨ, et est 

HK x KE: KZ! = ΜΑΣ EN: ΞΦῚ, 
erit [α. Pappi lemma ΧΙ] L HZE = ΜΦΝ. itaque 
L MTN > HZE [Eucl. I, 21], hoc est 

L ATB > HZE, 
et angulus deinceps positus 4Z9 7 AT® [Eucl. I, 13]. 
ergo non est / AZO < ATO. 


LIIT. 


Datam ellipsim contingentem rectam ducere, quae 
ad diametrum per punctum contactus ductam angulum 
efficiat aequalem dato angulo acuto; oportet igitur, 
datum angulum acutum non minorem esse angulo, 
qui deinceps positus est angulo rectis ad mediam sec- 
tionem fractis comprehenso [prop. LII]. 

sit data ellipsis, cuius maior axis sit ΑΒ, minor 
autem ΓΞ, et centrum E, ducanturque ΑΓ, ΓΒ, 


18. KZ] pc, uE ex KHm.1 V. MEN] MNX V; τῶν 
ΝΞ, ZM p 4. ἴση] om. V; correxi cum Memo. 16. 
HZ i] ^» rPpostes ins, m. 1V; ecorr.c. 19, »y']Éy' m. rec. V 
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T οὐκ ἐλάσσων τῆς ὑπὸ ATH: ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ “ΓΒ 
οὐκ ἐλάσσων ἐστὶ τῆς Χ. 
ἡ T ἄρα τῆς ὑπὸ 4ΓΗ ἢ μείξων ἐστὶν ἢ ἴση. 
ἔστω πρότερον ἴση' καὶ διὰ τοῦ E τῇ BI xag- 
5 άλληλος ἤχϑω ἡ ΕΚ, καὶ διὰ τοῦ K ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἤχϑω ἡ KO. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ 
ΕΒ, καί ἐστιν, ὡς ἡ AE πρὸς EB, ἡ AZ πρὸς ΖΓ, 
ley ἄρα ἡ AZ τῇ ΓΖ. καί ἐστι διάμετρος ἡ ΚΕ' 
ἡ ἄρα κατὰ τὸ K ἐφαπτομένη τῆς τομῆς, τουτέστιν 
10 ἡ OKH, παράλληλός ἐστι τῇ TA. ἔστι δὲ καὶ ἡ EK 
τῇ HB παράλληλος: παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΚΖΓΗ: καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ HKZ γωνία 
τῇ ὑπὸ HI'Z γωνίᾳ. ἡ δὲ ὑπὸ HI'Z τῇ δοϑείσῃ, 
τουτέστι τῇ T, ἴση ἐστί' καὶ ἡ ὑπὸ HKE ἄρα ἐστὶν 
16 ἴση τῇ T. 
ἔστω δὴ μείξων ἡ T γωνία τῆς ὑπὸ ATH: ἀνά- 
παλιν δὴ ἡ X τῆς ὑπὸ ATB ἐλάσσων ἐστίν. 
ἐκκείσθω κύκλος, καὶ ἀφῃρήσϑω ἀπ᾽ αὐτοῦ τμῆμα, 
καὶ ἔστω τὸ MNNII, δεχόμενον γωνίαν ἴδην τῇ X, καὶ 
90 τετμήσθω ἡ MII δίχα κατὰ τὸ O, καὶ ἀπὸ τοῦ O τῇ 
ΜΠ πρὸς ὀρθὰς ἤχϑω ἡ NOP, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν at 
ΝΜ, ΝΠ’ ἡ ἄρα ὑπὸ MNII γωνία τῆς ὑπὸ ATB 
ἐλάσσων ἐστίν. ἀλλὰ τῆς μὲν ὑπὸ MNII ἡμίσειά 
ἐστιν ἡ ὑπὸ MNO, τῆς δὲ ὑπὸ ATB ἡ ὑπὸ ΑΓΕ’ 
95 ἐλάσσων ἄρα ἡ ὑπὸ MNO τῆς ὑπὸ ΑΓΕ. καὶ ὁρ- 
ϑαὶ αἱ πρὸς τοῖς E, O* ἡ ἄρα AE πρὸς ET μείξονα 
λόγον ἔχει ἤπερ ἡ OM πρὸς ΟΝ. ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ 


1. ὥστε] pc, œ e corr. m. 1 V. 8. τῇ ΓΖ] om. V; corr. 
(τῇ ZI) 18. ΗΓΖ](ρτ)Ρο, T corr. ex X m.1 V. 14. ἐσείνὴ 
e, ἐστίν, 19, τὸ ΜΝΠ] τομὴ x V; corr, p. 24. MNO] pc, 
Ο e corr. m. 1 V. 
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datus autem angulus sit T non minor angulo AT'H; 
quare etiam L 4I'B angulo X minor non est [Eucl. I, 13]. 
erit igitur aut L T» ATH aut T = ATH. 
prius sit == ΓΗ; et per E rectae ΒΓ par- 
allela ducatur EK, per K autem sectionem contingens 
ducatur ΚΘ [prop XLIX]. quoniam igitur est 


AH: 
AY 
p È B 
2 


AE = EB, et AE: EB = 4ζ:2Γ (Eucl. VI, 2], 
erit etiam 47 = ΓΖ, [Eucl. V, 16, 14]. et KE dia- 
metrus est; itaque recta in K contingens, hoc est 
KH, rectae ΓΑ parallela est [prop. VI]. uerum 
etiam EK rectae HB parallela est; itaque ΚΖΓΗ 
parallelogrammum est; et ea de causa L HKZ = HTZ 
[Ες]. I, 34]. est autem HIZ = T. ergo etiam 
ι ΗΚΕΞ Τι 

iam uero sit Pœ 4 ΓΗ; e contrario igitur [Eucl. I, 13] 
LX« ATIB. 

sumatur circulus, ab eoque abscindatur segmentum, 
quod sit MNI, angulum capiens angulo X aequalem 
[Eucl, III, 33), et MTI in O in duas partes aequales 
secetur, ab O autem ad MII perpendicularis ducatur 
NOP, ducanturque NM, ΝΠ; erit igitur 

L MNII < ΑΓΒ. 
est autem MNO = 4 MNII et ATE — 4 ALB 


Hanc figuram om. V. 
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τῆς AE πρὸς tò ἀπὸ τῆς ET μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ 
τὸ ἀπὸ MO πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΟ. ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ AE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4ΕΒ, τὸ δὲ ἀπὸ ΜῸ ἴσον τῷ ὑπὸ 


H 
Fd 
! i 
e A 5 
I 
, o PR 
G T 5 


MOTI, τουτέστι τῷ ὑπὸ NOP: τὸ ἄρα ὑπὸ AEB 
5 πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ, τουτέστιν ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ PO πρὸς ΟΝ. γενέσθω 
δή, ὡς ἡ πλαγία πρὺς τὴν ὀρϑίαν, ἡ Ὁ Α΄ πρὸς ας, 
καὶ δίχα τετμήσϑω ἢ Ὡς κατὰ το ο. ἐπεὶ οὖν ἡ 
πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 
10 ΡΟ πρὸς ON, καὶ T, QA’ πρὸς A's μείξονα λόγον 
ἔχει ἤπερ ἡ PO πρὸς ΟΝ. καὶ συνθέντι ἡ Qs πρὸς 
τὴν ς Α΄ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ PN πρὸς NO. 
ἔστω τὸ κέντρον τοῦ κύκλου τὸ dv ὥστε καὶ ἡ ος 
πρὸς sA’ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ DN πρὸς NO. 
16 καὶ διελόντι ἡ Α΄ῃ πρὸς A's μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ DO πρὸς ΟΝ. γινέσθω δή, ὡς ἡ Aq πρὸς A's, 
οὕτως ἡ OO πρὸς ἐλάττονα τῆς ON, οἷον τὴν ΙΟ, 
καὶ παράλληλος ἤχθω ἡ IF καὶ ἡ ET καὶ ἡ D Vf. ἔσται 
ἄρα, ὡς 7) Α΄ ῃ πρὸς A's, ἡ DO πρὸς OI καὶ ἡ PE 


7. 34] σα V, et sic deinceps. q saepe litterae ς similis 
est in V. 10. $4'] σα V; corr. p. A's] ας Y; corr. p. 
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[Eucl. I, 4]; itaque MNO < ATE. et anguli ad E, 
O positi recti sunt; itaque AE: ΕΓ ΡΟΜ:ΟΝ (u. 
Pappi lemma V]. quare etiam 
AE?: EI* > ΜΟῚ: NO?,. est 
autem 4E? = AE ΕΒ et 
MO? = MO Xx OI 
= NO Xx OP [Eucl, IIT, 35]. 
itaque 
AE EB:EI"PO:ON, 
hoe est [1, 21] latus trans- 
uersum ad rectum maiorem 
rationem habet quam PO: ON. 
fiat igitur, ut latus transuersum ad rectum, ita QZ: Ας, 
seceturque £s in η in duas partes aequales. iam 
quoniam latus iransuersum ad rectum maiorem ratio- 
nem habet quam ΡΟ:ΟΝ, erit etiam 
θα. 455 PO:0N. 
et componendo 
Q&s:s A > PN:NO. 
sit centrum circuli; itaque etiam 
ἂςιςσα4 7» ΦΝ:ΝΟ. 
οἱ dirimendo 4'q:.4's7 ΦΟ:ΟΝ. fiat igitur 
Aq: 4ς-- 00:IO, 
quae minor est quam ON [Eucl. V, 8], ducanturque 
parallelae 15, X T, O3. erit igitur 
4'q: d's = 00:01 — PE: ΣΞ [Eucl. I, 34]; 
et componendo gs:s 4 = PWZ: EZ [Eucl V, 18]. 


In his figuris om, V angulos X, T et rectam £s. 


18. ὥστε] | bis V (in alt. œ corr. ex x m. 1); corr. pvc. 
16. A's] as V; corr. p. 19. A's] às V; corr. p. 
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πρὸς EX' καὶ συνϑέντι, ὡς ἡ qs πρὸς sA’, ἡ WX 
πρὸς SX. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ διπλάσια, ὡς ἡ 
Qs πρὸς σα’, ἡ TE πρὸς EZ. καὶ διελόντι, ὡς ἡ 
9 Α΄ πρὸς A's, τουτέστιν ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
ὅ ἡ ΤΣ πρὸς E. ἐπεξεύχϑωσαν δὴ al ΜΞ, AI, καὶ 
συνεστάτω πρὸς τῇ AE εὐθείᾳ καὶ τῷ E σημείῳ τῇ 
ὑπὸ ΜΠΙΞ γωνία ἴση 5 ὑπὸ ΑΕΚ, καὶ διὰ τοῦ K 
ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἤχϑω ἡ ΚΘ, καὶ τεταγμένως 
κατήχϑω ἡ ΚΑ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΜΠΞ 
10 γωνία τῇ ὑπὸ AEK, ὀρϑὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ E ὀρθῇ 
τῇ πρὸς τῷ A ἴση, ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΞΣΠ τῷ 
KEA τριγώνῳ. καί ἐστιν, ὡς ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν, ἡ ΤΣ πρὸς EX, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΤΣΞ πρὸς 
τὸ ἀπὸ KZ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ME πρὸς τὸ ἀπὸ AE 
16 ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ KAE τρίγωνον τῷ SEI τριγώνῳ 
καὶ τῷ KOE τὸ MAHN, καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ MAII γωνία τῇ ὑπὸ OKE. ἡ δὲ ὑπὸ MAII τῇ 
ὑπὸ ΜΝΠ ἐστιν ἴση, τουτέστι τῇ X^ καὶ ἢ vxo 
ΘΚΕ ἄρα τῇ Χ ἐστιν ἴση. καὶ ἡ ἐφεξῆς ἄρα ἢ ὑπὸ 
20 HK E τῇ ἐφεξῆς τῇ T ἐστιν ἴση. 
διῆκται ἄρα τῆς τομῆς ἐφαπτομένη ἡ HO πρὸς τῇ 
διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένη διαμέτρῳ τῇ ΚΕ γωνίαν ποι- 
οὖσα τὴν ὑπὸ HKE ἴσην τῇ δοϑείσῃ τῇ T" ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


1. ZS] inras. p, EX V. ἡ] (pr.) om.V; corr. p. α΄] 
εἆ ο et corr, ex ς à m, 1 V; corr, Memus; q« p. A et α΄ (α) 
inter se similimas hab. V. δ. ZX]e corr p, ZZ V. 6. 
καί} om. V; corr. p. 7. AEK] EAK V; ο p. 10. 
τῇ] pvo, z euan. in V. τῷ] τό E! corr. - τ Vi 
corr. Ῥ. 11. τῷ] (pr.) τό V; corr. p. ΚΕΑ] t 
m. rec. V. 13. τουτέστι — 14. EZ Σω ον Y (altero 1 oco 
TEZ pro TES); corr. p. 20. T] ut lin. 23. 23. 
Ante ἴσην del. γωνίαν m.1 V (om. σα ὅπερ ἔδει πονῆσαι] 
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et sumptis duplis antecedentium [Ἐπε], V, 15] 
Qs:sA' = TX: A£ [Eucl III, 3]. 
et dirimendo [Eucl. V, 11] QZ : ds = TX: DE = 
latus transuersum ad rectum. iam ducantur MX, 
AII, et ad AE rectam punctumque eius E construatur 
L AEK = MIZ [Ες]. I, 28], per K autem sectionem 
contingens ducatur ΚΘ [prop XLIX], et ordinate 
ducatur KA. iam quoniam est | MIIA == AEK, et 
rectus angulus ad Æ positus recto angulo ad 4 posito 
aequalis, aequianguli sunt trianguli ΞΣΠ, KEA. est 
autem, ut latus transuersum ad rectum, ita 
TZ:ZE-— TE Xx ES: 5E = [Eucl III, 35] 
MZ» ΣΠ: ΑΣ". 
itaque!) trianguli K 4 E, ΣΞΠ et KOE, MAII similes 
sunt; quare erit | MAII — OKE. est autem 
L MAII = MNI (Eucl. IIT, 21] = X; 
itaque etiam / 9KE = X. ergo etiam anguli iis 
deinceps positi aequales sunt [Eucl. I, 13] HK E = T. 
ergo sectionem contingens ducta est ΗΘ ad diame- 
trum per punctum contactus ductam ΚΕ angulum effi- 
ciens HKE dato angulo T'aequalem ; quod oportebat fieri, 


1) E lemmate XI Pappi; nam ut latus transuersum ad 
rectum, ita 6.4 x ΛΕ: ΚΑῚ (I, 37). 


om. p. In fine (fol. 927; fol. 931 occupant figurae huius prop.): 
E^ δοκεῖ εἶναι τέλος τοῦ δευτέρου τῶν κωνικῶν ᾽Απολλωνίου 
m. 2 


ΚΩΝΙΚΩΝ γ΄. 


, 


&. 

Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας εὐϑεῖαι 
ἐπιψαύουσαι συμπίπτωσιν, ἀχϑῶσι δὲ διὰ τῶν ἁφῶν 
διάμετροι συμπίπτουσαι ταῖς ἐφαπτομέναις, ἴσα ἔσται 

5 τὰ γινόμενα κατὰ κορυφὴν τρίγωνα. 

ἔστω κώνου tour ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ AB, καὶ 

τῆς AB ἐφαπτέσϑωσαν ἢ τε AT καὶ ἡ BA συμπί- 
πτουσαι κατὰ τὸ E, καὶ ἤχθω- 


σαν διὰ τῶν A, B διάμετροι 4 
10 τῆς τομῆς αἱ ΓΒ, AA συμ- 
πίπτουσαι ταῖς ἐφαπτομέναις 
κατὰ τὰ Dy. λέγω, ὅτι ἴσον 
" bf 5 Ζ 


ἐστὶ τὸ AAE τρίγωνον τῷ EBT. 
ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ A παρὰ τὴν BA ἡ AZ: τε- 
ιδ ταγµένως ἄρα κατῆκται. ἔσται δὴ ἐπὶ μὲν τῆς παρα- 
βολῆς ἴσον τὸ AABZ παραλληλόγραμμον τῷ ΑΓΖ 
τριγώνῳ, καὶ κοινοῖ ἀφαιρουμένου τοῦ 4ΕΒΖ λοιπὸν 
τὸ AAE τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΒΕ τριγώνω. 
ἐπὶ δὲ τῶν λοιπῶν συμπιπτέτωσαν αἱ διάμετροι 
90 κατὰ τὸ H κέντρον. 


Titulum mon habet V, in quo liber incipit fol. 93"; 
᾿Απολλωνίου τοῦ Περγαίου κωνικῶν τρίτον p. 1. «'] m. rec. V, 


ut semper deinceps. 16. 44 BZ] ABAZ V; corr. Halley. 
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I. 


Si rectae coni sectionem uel circuli ambitum 
contingentes inter se concurrunt, et per puncta con- 
tactus diametri ducuntur cum contingentibus con- 
currentes, trianguli ita orti, qui ad uerticem inter se 
positi sunt, aequales erunt. 

sit 4B coni sectio uel ambitus circuli, et lineam 
AB contingant AT, BA in E concurrentes, per A, 


A, 


Á 
7 
d 2 


B autem diametri sectionis ducantur ΓΒ, 4A cum 
contingentibus in Γ, 4 concurrentes. dico, esse 
448 = EBT. 
ducatur enim ab .4 rectae BA parallela 4Z; 
ordinate igitur ducta est [I def. 5]. in parabola igitur 
erit [I, 42] 44BZ = ATZ, et ablato, quod commune 


est, ÆA EBZ reliquum erit 44 E = ΓΒΕ. 
in reliquis autem diametri in H centro concurrant. 


390 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄. 


ἐπεὶ οὖν κατῆκται ἡ ΑΖ, καὶ ἐφάπτεται ἡ AT, 

τὸ ὑπὸ ΖΗΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΒΗ. ἔστιν ἄρα, ὡς 

ἡ ZH πρὸς HB, ἡ BH πρὸς HI" καὶ ὡς ἄρα ἡ 
σ΄ 


ΖΗ πρὸς ΗΓ, τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΒ. ἀλλ᾽ 
5 ὡς τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ HB, τὸ AHZ πρὸς τὸ 

AHB, ὡς δὲ ἡ ZH πρὸς ΗΓ, τὸ AHZ πρὸς AHI* 

καὶ ὡς ἄρα τὸ ΑΗΖ, πρὸς τὸ AHT, τὸ AHZ πρὸς 

AHB. ἴσον ἄρα τὸ AHT τῷ AHB. κοινὸν ἀφῃ- 

ρήσϑω τὸ 4ΗΓΕ᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ AEA τρίγωνον 
10 ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΕΒ. p 


Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ τῆς τομῆς ἢ τῆς 
τοῦ κύκλου περιφερείας ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ δι 
αὐτοῦ παράλληλοι ἀχϑῶσι / 

16 ταῖς ἐφαπτομέναις ἕως τῶν y 
διαμέτρων, τὸ γινόμενον 
τετράπλευρον πρός τε μιᾷ 
τῶν ἐφαπτομένων καὶ μιᾷ 
τῶν διαμέτρων ἴσον ἔσται δ £ 
20 τῷ γινομένῳ τριγώνῳ πρός τε τῇ αὐτῇ ἐφαπτομένῃ καὶ 
τῇ ἑτέρᾳ τῶν διαμέτρων. 
ἔστω γὰρ κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ AB 


δ. ὡς] pc, corr. ex ὁ m. 1 V. 
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iam quoniam 42 ordinate ducta est, et ÆI con- 
tingit, erit ZH >x< HT = BHR? [I, 31). itaque 
D ZH: HB = BH: HT 
[Eucl. VI, 17]; quare etiam 
ZH: HT = ZH’: HB’ 
[Eucl. V def.9]. est autem 
ZH*':HB'— AHZ:AHB 
[Eucl, VI, 19], et 
ZH: HI = 4HZ:4HT 
[Eucl. VI, 1]. quare etiam 

J AHZ: AHIT'— AHZ:AHB. 

itaque AHT = AHB [Eucl. V, 9]. auferatur, quod 
commune est, ZHT'E; reliquum igitur 4 E 4 = ΓΕΒ. 


II. 


lisdem suppositis si in sectione uel ambitu circuli 
punetum aliquod sumitur, et per id rectae contingen- 
libus parallelae ducuntur usque ad diametros, quadran- 
gulus ad alteram contingentium alteramque diametro- 


Z 
rum ortus aequalis erit triangulo ad eandem contingentem 
alteramque diametrum orto. 
sit enim ΔΒ coni sectio uel ambitus circuli con- 


tingentesque AET, BEA, diametri autem 44, BT, 
Apollonius, ed. Heiberg. 91 


322 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄. 


καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ ΕΓ, ΒΕ4, διάμετροι δὲ αἱ 
44, ΒΓ, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ 
H, καὶ ἤχθωσαν παρὰ τὰς ἐφαπτομένας a ΗΚ 4, HMZ. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ AIM τρίγωνον τῷ TAHI τε- 
5 τραπλεύρῳ. 
ἐπεὶ γὰρ δέδεικται τὸ HKM τρίγωνον τῷ AA 
τετραπλεύρω ἴσον, κοινὸν προσκείσϑω ἢ ἀφῃρήσθω 
τὸ IK τετράπλευρον, καὶ γίνεται τὸ AIM τρίγωνον 
ἴσον τῷ ΓΗ τετραπλεύρῳ. 
10 


΄ 


y. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ τῆς τομῆς ἢ τῆς 
περιφερείας B σημεῖα ληφθῇ, καὶ δι αὐτῶν παράλ- 
ληλοι ἀχθῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις ἕως τῶν διαμέτρων, 
τα γινόμενα ὑπὸ τῶν ἀχϑειδῶν τετράπλευρα, βεβηκότα 

15 δὲ ἐπὶ τῶν διαμέτρων, ἴσα ἔσται ἀλλήλοις. 

ἔστω γὰρ 17) τομὴ καὶ αἱ ἐφαπτόμεναι καὶ af διά- 
μετροι, ὡς προείρηται, καὶ εἰλήφθω ἐπὶ τῆς τομῆς 
δύο τυχίντα σημεῖα τὰ Z, H, καὶ διὰ μὲν τοῦ Z ταῖς 
ἐφαπτομέναις παράλληλοι ἤχϑωσαν ἤ τε ZOK 4 καὶ 


90 ἡ NZIM, διὰ δὲ τοῦ H ἤ τε ΗΞΟ καὶ ἡ ONP. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν 4Η τετράπλευρον τῷ ΜΘ, 
τὸ δὲ AN τῷ ΡΝ. 


4. TAHI] V?, p; TAH c, et v, sed corr. m. 2. V in 
prop. II quinque praeterea figg. habet. 
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et sumatur in sectione punctum aliquod H, ducantur- 
que contingentibus parallelae H K 4, H MZ. dico, esse 
AIM =T TAHI. 


nam quoniam demonstratum est [I, 42—43], esse 
HKM = AA, commune adiiciatur uel auferatur qua- 
drangulus IK. tum erit AIM = ΓΗ. 


III. 
lisdem suppositis si in sectione uel ambitu circuli 
duo puncta sumuntur, et per ea rectae contingentibus 
parallelae usque ad diametros ducuntur, quadranguli 


rectis ita ductis effecti et in diametris collocati inter 
se aequales erunt. 


sib enim sectio et contingentes et diametri, sicut 
21* 


324 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄. 


ἐπεὶ γὰρ προδέδεικται ἴσον τὸ PHA τρίγωνον 
τῷ ΓΗ τετραπλεύρῳ, τὸ δὲ AMI τῷ ΓΖ, τὸ δὲ 
APII τοῦ AMI μεῖξόν ἐστι τῷ ΠΜ τετραπλεύρῳ, 
καὶ τὸ ΓΗ͂ ἄρα τοῦ ΓΖ μεῖξόν ἐστι vo MII τετρα- 
6 πλεύρῳ᾽ ὥστε τὸ ΓΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΖ καὶ τῷ ΠΜ, 
τουτέστι τῷ ΓΘ καὶ τῷ ΡΖ. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ 
ΓΘ: λοιπὸν ἄρα τὸ AH ἴσον ἐστὶ τῷ ΘΜ. καὶ ὅλον 
ἄρα τὸ AN τῷ PN ἴσον ἐστίν. 


δ΄. 

10 ᾿Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐπιψαύουσαι 
δυμπίπτωσιν ἀλλήλαις, ἀχϑῶσι δὲ διὰ τῶν ἁφῶν διά- 
µετροι συμπίπτουσαι ταῖς ἐφαπτομέναις, ἴσα ἔσται τα 
πρὸς ταῖς ἐφαπτομέναις τρίγωνα. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι al A, B, αἱ δὲ ἐφαπτόμεναι 

i5 αὐτῶν «l ΑΓ, BT συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ Γ, κέντρον 
δὲ ἔστω τῶν τομῶν τὸ «4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AB καὶ 

ἡ TA καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ E, ἐπεξεύχϑωσαν δὲ 
καὶ al AA, BA καὶ ἐκβεβλήσθωσαν ἐπὶ τὰ Z, H. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ AHA τρίγωνον τῷ BAZ, τὸ 

20 δὲ 4ΓΖ τῷ BTH. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Θ ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ 
6 4: παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ AH. καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ Ad τῇ 40, ἴσον ἂν εἴη τὸ AHA τρίγωνον 
τῷ O44. ἀλλὰ τὸ AOA τῷ BAZ ἐστιν ἴσον' καὶ 

95 τὸ AHA ἄρα τῷ BAZ ἐστιν ἴσον. ὥστε καὶ τὸ ATZ 
τῷ BIH ἴσον. 
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antea diximus, sumantur autem in sectione duo quae- 
libet puncta Z, H, et per Z contingentibus parallelae 
ducantur ZO K 4, NZIM, per H autem HXO, ΘΠΡ. 
dico, esse 4H — MO, AN — PN. 

quoniam enim antea demonstrauimus [prop. II], esse 
PII A — ΓΗ, AMI = ΓΖ, οἱ APH = AMI 4 ΠΜ, 
erit etiam TH = IZ -+ ΠΜ. itaque ΓΗ = rO 4- PZ. 
auferatur, quod commune est, ΓΘ; reliquum igitur 
AH — 0M. ergo AN — PN. 


IV. 


Si duae rectae sectiones oppositas contingentes 
inter se concurrunt, et per puncta contactus diametri 
ducuntur cum contingentibus concurrentes, trianguli 
ad contingentes positi aequales erunt. 

sint 4, B sectiones oppositae, easque contingentes 
AT, BT in T concurrant, centrum autem sectionum 

sit 4, ducaturque 
6 AB et TA, quae 
ad E producatur, 
et ducantur etiam 
44, BA produ- 

2 canturque ad Z, H. 

dico, esse 
Ζ AH d {= BAZ 
et ATZ = BTH. 
per © enim sectionem contingens ducatur Θ 4: ea 
igitur rectae 4Η parallela est [Eutocius ad I, 44]. 
et quoniam est [T, 30] 44 = 40, erit AHS = 944 
[Eucl. VI, 19]. est autem 40A = B4Z [prop. 1]; 
quare eliam AH 4 — BAZ. ergo etiam 4Γ7 = BTH. 


326 ΚΩΝΙΚΩΝ γ΄. 


Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐπιψαύουσαι 
συμπίπτωσι, καὶ ληφϑῇ ἐφ᾽ ὁποτέρας τῶν τομῶν on- 
μεῖόν τι, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀχϑῶσι δύο εὐϑεῖαι, ἡ μὲν 

5 παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύουσαν, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν τρίγωνον 
πρὸς τῇ διὰ τῆς συμπτώσεως ἠγμένῃ διαμέτρῳ τοῦ 
ἀπολαμβανομένου τριγώνου πρὸς τῇ συμπτώσει τῶν 
ἐφαπτομένων διαφέρει τῷ ἀπολαμβανομένῳ τριγώνῳ 

10 πρός τε τῇ ἐφαπτομένῃ καὶ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ 
διαμέτρω. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4, B, ὧν κέντρον τὸ T, 
καὶ ἐφαπτόμεναι αἳ Ed, AZ συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ 
4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ EZ καὶ ἡ I καὶ ἐκβεβλήσθω, 

15 καὶ αἱ ZI, ΕΓ ἐπιζευχθεῖσαι ἐκβεβλήσϑωσαν, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ Η, καὶ δι᾽ αὐτοῦ 
ἤχθω παρὰ μὲν τὴν EZ ἡ ΘΗ͂Κ, παρὰ δὲ τὴν AZ 
ἡ ΗΜ, λέγω, ὅτι τὸ HOM τρίγωνον τοῦ KOA ĝa- 
φέρει τῷ K AZ. 

20 ἐπεὶ γὰρ δέδεικται ἡ T'A διάμετρος τῶν ἀντικει- 
μένων, ἡ δὲ EZ τεταγμένως ἐπ᾽ αὐτὴν κατηγμένη, καὶ 
ἡ μὲν HO παρὰ τὴν EZ, ἡ δὲ ΜΗ παρὰ τὴν 42, 
τὸ ἄρα MHO τρίγωνον τοῦ Γ 4Θ τριγώνου διαφέρει 
τῷ TAZ. ὥστε τὸ MHO τοῦ KOA τριγώνου δια- 

26 φέρει τῷ KZ A. 

καὶ φανερόν, ὅτι ἴσον γίνεται τὸ KZA τρίγωνον 
τῷ ΜΗ Κ 4 τετραπλεύρῳ. 


8. συμπίπτουσι V; corr. pe. 17. ΘΗ͂ΚΛ] V; HOKA p. 
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Ys 

Si duae rectae oppositas contingentes inter se 
coneurrunt, et in utraque sectione punctum aliquod 
sumitur, ab eoque duae rectae ducuntur altera con- 
iingenti parallela, altera rectae puncta contactus 
coniungenti parallela, triangulus ab iis ad diametrum 
per punctum concursus ductam effectus a triangulo 
ad punctum concursus contingentium absciso differt 
triangulo ad contingentem diametrumque per punctum 
contactus ductam absciso. 

sint oppositae 4, B, quarum centrum sit I’, et 
contingentes EJ, AZ in «4 concurrant, ducaturque 
EZ et T4, quae producatur, et ZT, ET ductae pro- 


ducantur, sumaturque in sectione punctum aliquod 
H, ei per id ducatur GHK 4 rectae EZ parallela, 
HM autem rectae ΔΖ, parallela. dico, esse 
HOM = KOJ + K AZ. 
quoniam enim demonstrauimus [II, 39 et 38], r4 
diametrum esse oppositarum, et EZ ad eam ordinate 
ducta est, et ΗΘ rectae EZ parallela, MH autem 
rectae 47 parallela, erit (I, 45] 
MHO —TDT40 + Γ42. 
ergo MHO = KOA + KZ 4. 
et manifestum est, esse KZA = MHK 4. 


328 ΚΩΝΙΚΩΝ γ΄. 


, 


5. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ μιᾶς τῶν ἀντι- 
κειμένων ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ παράλληλοι 
ἀχθώσι ταῖς ἐφαπτομέναις συμπίπτουσαι ταῖς τε ἐφαπ- 

ὅ τοµέναις καὶ ταῖς διαμέτροις, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν 
τετράπλευρον πρὸς τῇ μιᾶ τῶν ἐφαπτομένων καὶ τῇ 
μιᾷ τῶν διαμέτρων ἴσον ἔσται τῷ γινομένῳ τριγώνῳ 
πρός τε τῇ αὐτῇ ἐφαπτομένῃ καὶ τῇ ἑτέρα τῶν διαμέτρων. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετροι αἱ AET, ΒΕ, 

10 καὶ τῆς AB τομῆς ἐφαπτέσϑωσαν αἱ AZ, BH dvu- 
πίπτουσαι ἀλλήλαις κατὰ τὸ Θ, εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον 
ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ K, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ταῖς ἐφαπτομέναις 
παράλληλοι ἤχθωσαν al KMA, KNÆ. λέγω, ὅτι τὸ 
KZ τετράπλευρον τῷ AIN τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον. 

1δ ἐπεὶ οὖν ἀντικείμεναι al AB, D, καὶ τῆς AB 
ἐφάπτεται ἡ AZ συμπίπτουσα τῇ BA, καὶ παρὰ τὴν 
AZ ἧκται ἡ KA, ἴσον ἐστὶ τὸ AIN τρίγωνον τῷ 
KZ τετραπλεύρω. 

ξ΄. 

20  Tàv αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐφ᾽ ἑκατέρας τῶν 
τομῶν σημεῖά τινα ληφϑῇ, καὶ ἀπ᾿ αὐτῶν παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις συμπίπτουσαι ταῖς τε ἐφαπ- 
τομέναις καὶ ταῖς διαμέτροις, τὰ γινόμενα ὑπὸ τῶν 
ἀχϑεισῶν τετράπλευρα, βεβηκότα δὲ ἐπὶ τῶν διαμέτρων, 

35 ἴσα ἔσται ἀλλήλοις. 

ὑποκείσθω γὰρ τὰ προειρημένα, καὶ εἰλήφϑω ἐφ᾽ 
ἑκατέρας τῶν τομῶν σημεῖα τὰ K, A, καὶ δι᾽ αὐτῶν 


2, ὑποκειμένων] repet. mg. m, rec. V. 8. τῇ] (alt.) om. V; 
corr. p. 13. KMA) KAM V; corr. p. 33. συμπίπτουσαι] 
pev; euan. V, rep. mg. m. rec, 


CONICORUM LIBER III. 329 


VI. 


lisdem suppositis si in altera oppositarum punctum 
aliquod sumitur, et ab eo rectae contingentibus par- 
allelae ducuntur et cum contingentibus et cum dia- 
metris concurrentes, quadrangulus ab iis ad alteram 
contingentium alteramque diametrum effectus aequalis 
erit triangulo ad eandem contingentem alteramque 
diametrum orto. 

sint oppositae, quarum diametri sint ΑΕΓ, BE 4, 
et sectionem ΔΒ contingant AZ, BH inter se in Θ 


concurrentes, sumatur autem in sectione punctum ali- 
quod K, ab eoque contingentibus parallelae ducantur 
KMA, KNE. dico, esse KZ = AIN. 

iam quoniam ΑΒ, I'4 sectiones oppositae sunt, 
et sectionem ΑΒ contingit AZ cum B. concurrens, 
rectae autem 47 parallela ducta est K A, erit (prop. II] 
AIN — KZ. 

VII. 

Iisdem suppositis si in utraque sectione puncta 
aliqua sumuntur, et ab iis contingentibus parallelae 
ducuntur rectae et cum contingentibus et cum diametris 
concurrentes, quadranguli rectis ita ductis effecti et in 
diametris collocati inter se aequales erunt. 


330 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄, 


παρὰ μὲν τὴν 42 ἤχϑωσαν ἡ ΜΚΠΡΧΚκαὶ ἡ ΝΣΤΛΩ, 
παρὰ δὲ τὴν BH ἡ ΝΙΟΚΗ͂ καὶ ἡ XOT AW, λέγω, 
ὅτι ἔσται τὰ τῆς προτάσεως. 
ἐπεὶ γὰρ τὸ AOI τρί- 

δ yovov τῷ PO τετραπλεύρῳ 
ἐστὶν ἴσον, κοινὸν προσ- 
κείσθω τὸ ΕΟ’ ὅλον ἄρα τὸ 
AEZ τρίγωνον ἴσον ἐστὶ 
τῷ ΚΕ, ἔστι δὲ καὶ τὸ 
10 ΒΕΗ τρίγωνον ἴσον τῷ 4Ε τετραπλεύρῳ, καί ἐστι 
τὸ AEZ τρίγωνον ἴσον τῷ BHE' καὶ τὸ AE ἄρα 
ἴσον ἐστὶ τῷ IKPE. κοινὸν προσκείσθω τὸ NE 
ὅλον ἄρα τὸ ΤΚ ἴσον ἐστὶ τῷ IA, καὶ τὸ KT τῷ PA. 


, 


η΄. 

15 Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων εἰλήφθω ἀντὶ τῶν K, A 
τὰ D, 4, καθ) ἃ συμβάλλουσιν a διάμετροι ταῖς τομαῖς, 
καὶ δι αὐτῶν ἤχθωσαν αἵ παράλληλοι ταῖς ἐφαπ- 
τομέναις. 

λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ AH τετράπλευρον τῷ ΖΓ 

20 καὶ τὸ XI τῷ OT. 
ἐπεὶ γὰρ ἴσον ἐδείχϑη τὸ AHO τρίγωνον τῷ 
ΘΒΖ, καὶ η ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ B παράλληλος τῇ ἀπὸ 
τοῦ Η ἐπὶ τὸ Ζ, ἀνάλογον ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ 4Ε πρὸς 
ΕΗ, ἡ ΒΕ πρὸς ΕΖ' καὶ ἀναστρέψαντι, ὡς ἡ EA 

ο πρὸς AH, ἣ ΕΒ πρὸς ΒΖ. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ TA 
πρὸς AE, ἡ AB πρὸς ΒΕ: ἑκατέρα γὰρ ἑκατέρας 
διπλῆ: δι᾽ ἴσου ἄρα, ὡς ἡ T'A πρὸς AH, ἡ AB 

4. γάρ] cp, et V, sed deinde del 1 litt. m, 1. 19. τὸ 


ΝΕ] cp, corr. ex τὸν € V. 20. τό] τῷ V; corr. Halley. τῷ 
ró cp. 21. τῷ] cp, corr. ex zó m. 1 V. 23. H] ρον, euan, V. 
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supponantur enim, quae antea diximus, et in utra- 
que sectione puncta sumantur K, 4, per eaque rectae 
AZ parallelae ducantur MKIIPX, NZT A4, rectae 
autem BH parallelae NIOKE, ΧΦΥ 40 dico, eue- 
nire, quae in propositione dicta sunt. 

nam quoniam est 407 = PO [prop. II], commune 
adiiciatur EO; itaque erit 4EZ = KE. est autem 
etiam [u, Eutocius ad prop. VI] BEH — AE, et 
[prop. I] 4EZ = BHE; itaque etiam AE = IKPE. 
commune adiiciatur NE; ergo TK — I/; et etiam 
KY = PA. 

VIII. 

lisdem suppositis pro K, 4 sumantur T, «1, in qui- 
bus diametri cum sectionibus concurrant, per eaque 
ducantur rectae contingentibus parallelae. 

dico, esse 4Η = ZT, 51 = OT. 

quoniam enim demonstrauimus, esse AHO — 9 BZ 
[prop. I], et recta ab 4 ad B ducta rectae ab H ad 
Z ductae parallela est 
[II, 39 et Pappi lemma I], 
erit [Eucl. VI, 4] 
AE:EH = BE: EZ; 
et conuertendo 
EA: AH = EB: BZ 
[Eucl. V, 19 coroll]. est 
autem etiam 
DA: AE = 4B: BE; 
nam utraque utraque duplo maior est [I, 80]. ex 
aequo igitur [Eucl. V, 20] Γ4: 4Η = 4B:BZ. et 
trianguli similes sunt propter parallelas; itaque 

ITA: 40H = Ξ84:687 [Eucl. VI, 19]. 


332 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄. 


πρὸς ΒΖ. καί ἐστιν ὅμοια τὰ τρίγωνα διὰ τὰς παρ- 
αλλήλους' ὡς ἄρα τὸ TTA τρίγωνον πρὸς τὸ AOH, 
τὸ ABA πρὸς τὸ OBZ. καὶ ἐναλλάξ: ἴσον δὲ τὸ 
AHO τῷ OZB: ἴσον ἄρα καὶ τὸ TAT τῷ ABX. 

5 ὧν τὸ AHO ἴσον ἐδείχθη τῷ BOZ: λοιπὸν ἄρα τὸ 
JO τετράπλευρον ἴσον τῷ ΓΘ. ὥστε καὶ τὸ AH 
τῷ ΓΖ. 

καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΓΟ τῇ AZ, ἴσον 
ἐστὶ τὸ TOE τρίγωνον τῷ AEZ. ὁμοίως δὲ καὶ τὸ 

10 JEI τῷ BEH. ἀλλὰ τὸ BEH τῷ AEZ ἴσον" καὶ 
τὸ TOE ἄρα ἴσον τῷ AEI. ἔστι δὲ καὶ τὸ HA τε- 
τράπλευρον ἴσον τῷ ZI. ὅλον ὅρα τὸ XI ἴσον ἐστὶ 
τῷ OT. 

g. 

15 Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν tò μὲν ἕτερον τῶν 
δημείων μεταξὺ ἢ τῶν διαμέτρων, οἷον τὸ K, τὸ δὲ 
ἕτερον ἐνὶ τῶν Γ, A ταὐτόν, οἷον τὸ T, καὶ ἀχϑῶσιν 
αἱ παράλληλοι, λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ TEO τρίγωνον 
τῷ KE τετραπλεύρῳ καὶ τὸ 40 τῷ AM. 

90 τοῦτο δὲ φανερόν. ἐπεὶ γὰρ ἴσον ἐδείχϑη τὸ ΓΕΟ 
τρίγωνον τῷ AEZ, τὸ δὲ AEZ ἴσον τῷ KE të- 
τραπλεύρῳ, καὶ τὸ ΓΕΟ ἄρα ἴσον τῷ K E τετραπλεύρω. 
ὥστε καὶ τὸ TPM ἴσον ἐστὶ τῷ KO, καὶ τὸ KT ἴσον 
τῷ 40. 

25 ι΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων εἰλήφϑω τὰ K, 4 σημεῖα 
μὴ καϑ᾽ ὃ συμβάλλουσιν αἳ διάμετροι ταῖς τομαῖς. 

δεικτέον δή, ὅτι ἴδον ἐστὶ τὸ ATPX τετράπλευρον 
τῷ QXKI τετραπλεύρῳ. 


4. 4ΒΞ] SEZ V; corr. p (34B). 
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et permutando [Eucl V, 16]; est autem [prop. I] 
AHO = OZB; quare etiam TAT = ΒΒ. 
quorum est AHO — BOZ, ut demonstrauimus; ita- 
que reliquum 46 = I'O. quare etiam 4H = IZ. 
et quoniam ΓΟ, A Z parallelae sunt, erit (Eucl. VI, 19] 
TOE = ΕΖ.) eodem autem modo etiam 
JEI = BEH. 
est autem BEH = AEZ [prop. I]; quare etiam 
TOE = ΕΙ. 
est autem etiam Hs = ZT; ergo 5I = OT. 


IX. 

lisdem suppositis si alterum punctum inter dia- 
metros est ut K, alterum autem idem atque alterutrum 
punctorum I, d ut T, et 
ducuntur parallelae, dico, esse 
TEO = KE, 40 = AM. 

et hoc manifestum est. 
quoniam enim demonsíraui- 
mus [Eucl. VI, 19; cfr. prop. 
VIII], esse TEO = AEZ, 
et est 4 EZ = KE [Eutocius ad prop. VI], erit etiam 
TEO = KE. ergo etiam I'PM = KỌ et KT’) = 40. 


X. 


lisdem suppositis puncta K, 4 ne sumantur, ubi 
diametri cum sectionibus concurrunt. 
demonstrandum igitur, esse ATPX = Q&XKI. 


1) Nam ΓΕ = EA (I, 30). 
2) H. e. X MIA. 
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ἐπεὶ γὰρ ἐφάπτονται αἱ AZ, ΒΗ, καὶ διὰ τῶν 
ἁφῶν διάμετροί εἰσιν αἱ AE, BE, καὶ παρὰ τὰς 
ἐφαπτομένας εἰσὶν αἱ AT, 
KI, μεῖξόν ἐστι τὸ TTE 
6 τρίγωνον τοῦ PQA τῷ 
EZA. ὁμοίως δὲ καὶ τὸ 
AEI τοῦ ΞΡΚ μεῖξόν ἐστι 
τῷ B EH. ἴσον δὲ τὸ AEZ 
τῷ BEH: τῷ αὐτῷ ἄρα 
10 ὑπερέχει τό τε TET τοῦ 
ΤΩ 4 καὶ τὸ ΞΕΙ τοῦ 
ΞΡΚ. τὸ TTE ἄρα μετὰ 
τοῦ ΞΡΚ ἴσον ἐστὶ τῷ 
X EI μετὰ τοῦ ΤΩ 4, κοινὸν προσκείσθω τὸ KXET. AX: 
τὸ ATPX ἄρα τετράπλευρον ἴσον ἐστὶ τῷ ΩΧΚΙ 
τετραπλεύρῳ. 


1 


οι 


ια΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐφ᾽ ὁποτέρας τῶν 
τομῶν σημεῖόν τι ληφϑῇ, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ παράλληλοι 
30 ἀχϑῶσιν ἡ μὲν παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν 
τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνίουσαν, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν 
τρύγωνον πρὸς τῇ διὰ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων 
ἡγμένῃ διαμέτρῳ διαφέρει τοῦ ἀπολαμβανομένου τρι- 
γώνου πρός τε τῇ ἐφαπτομένῃ καὶ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς 
ἡγμένῃ διαμέτρῳ τῷ ἀπολαμβανομένῳ τριγώνῳ πρὸς 

τῇ συμπτώσει τῶν ἐφαπτομένων. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι a£ AB, TA, καὶ ἐφαπτόμεναι 
αἱ AE, ΔΕ συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω 


δ. Τό 4] pev, 9 ὁοὐπ.τα.1Υ͂. 9. "vo pe, corr. ex 
τό τα, 1 V. αὐτῷ] pe, corr. ex αὐτό m, 1 V, 14. ΚΞΕΤΧ 
Vp; corr. Memus. 


2 


οι 
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nam quoniam 42, BH contingunt, εἰ 4E, BE 
diametri sunt per puncta contactus ductae, contingen- 
tibusque parallelae sunt 4 T, KI, erit 

TTE = TRA + EZ A, 
et eodem modo etiam JEI = EPK -- BEH [I, 44]. 
est autem AEZ = BEH [prop. 1]. itaque erit 
TET -- TQ 4 = ZEI ~- ZPK. 

quare erit TTE + SPK = KEI + TRA. commune 
adiiciatur KXETAX; ergo erit 4TPX = QXKI. 


XI. 


lisdem suppositis si in utralibet sectione punctum 
aliquod sumitur, et ab eo rectae ducuntur parallelae 
altera contingenti, altera rectae puncta contactus con- 
iungenti, triangulus ab iis ad diametrum per punctum 
coneursus contingentium ductam effectus a triangulo 
absciso ad contingentem diametrumque per punctum 
contactus ductam differt 
triangulo ad punctum 
concursus — contingen- 
lium absciso. 

sint oppositae 4B, 
I4, et contingentes 
AE, AE in E concur- 
rant, centrum autem 
sit ©, ducanturque 44, 
ΕΘΗ, et in sectione 4B punctum aliquod sumatur B, 
et per id ducatur BZA rectae AH parallela, BM autem 
rectae AE parallela. dico, esse BZ M = AKA -+ KEZ. 


In V duae praeterea ad prop. XI figurae sunt. 
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κέντρον τὸ Θ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν ἢ τε AJ καὶ ἡ 
ΕΘΗ, εἰλήφϑω δὲ ἐπὶ τῆς AB τομῆς τυχὸν σημεῖον 
τὸ B, καὶ δι αὐτοῦ ἤχθωσαν παρὰ μὲν τὴν AH ἡ 
BZA, παρὰ δὲ τὴν AE ἡ ΒΜ. λέγω, ὅτι τὸ BZM 
6 τρίγωνον τοῦ AKA διαφέρει τῷ KEZ. 

ὅτι μὲν γὰρ ἡ AS δίχα τέμνεται ὑπὸ τῆς ΕΘ, 
φανερόν, καὶ ὅτι ἡ ΕΘ διάμετρός ἐστι συξυγὴς τῇ 
διὰ τοῦ Θ παρὰ τὴν AA ἀγομένῃ᾽: ὥστε κατηγμένη 
ἐστὶν ἡ AH ἐπὶ τὴν EH. 

10 ἐπεὶ οὖν διάμετρός ἐστιν ἡ HE, καὶ ἐφάπτεται 
μὲν ἡ AE, κατηγμένη δὲ ἡ AH, ληφϑέντος δὲ ἐπὶ 
τῆς τομῆς τοῦ Β σημείον κατήχϑησαν ἐπὶ τὴν ΕΗ ἡ 
μὲν ΒΖ παρὰ τὴν ΑΗ, ἡ δὲ ΒΜ παρὰ τὴν AE, 
δῆλον, ὅτι τὸ BMZ τρίγωνον τοῦ AOZ διαφέρει 

15 τῷ QAE. ὥστε καὶ τὸ BZM τοῦ AKA διαφέρει 
τῷ KZE. 

καὶ συναποδέδεικται, ὅτι τὸ BKEM τετράπλευρον 
ἴσον ἐστὶ τῷ AK 4 τριγώνω. 


ιβ΄. 

20 Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἐπὶ μιᾶς τῶν τομῶν β on- 
μεῖα ληφϑῇ, καὶ ἀφ᾽ ἑκατέρου παράλληλοι ἀχθῶσιν, 
ὁμοίως ἴσα ἔσται τὰ γινόμενα ὑπ᾽ αὐτῶν τετράπλευρα. 

ἔστω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ 
τῆς AB τομῆς τυχόντα σημεῖα τὰ B, K, καὶ δι᾽ αὐτῶν 

25 ἤχθωσαν παράλληλοι τῇ AA αἱ ABMN, ΚΞΟΥΠ, 
τῇ δὲ AE αἱ BEP, AKE. λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΒΠ τῷ ΚΡ 


25. ABMN] BAMN V; corr. p. 136. AKE] KAS V; 
corr, p. 
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nam hoc quidem manifestum est, 44 ab ΕΘ in duas 
partes aequales secari [1], 39], et ΕΘ diametrum esse 
K cum ea coniugatam, 
2 quae per 6 rectae 
4.4 parallela duci- 
tur [II, 38]; quare 
Z  A4Had HEordinate 
ducta est [I def. 6]. 
iam quoniam H E 
diametrus est, et contingit ΑΕ, ordinate autem ducta 
est AH, et sumpto in sectione puncto B ad EH 
ductae sunt BZ rectae 4Η parallela et B.M rectae 
AE parallela, adparet, esse BMZ = 40Z 4 OAE 
[I, 45]1). ergo etiam BZM = AKA + KZE. 
et simul demonstratum est, esse BK EM = AKA. 


XII. 
Iisdem positis si in altera sectione duo puncta 


sumuntur, et ab utroque parallelae ducuntur, eodem 
modo quadranguli ab iis effecti aequales erunt. 


sint enim eadem, quae antea, et in AB sectione 
puncta quaelibet sumantur B, K, et per ea ducantur 
1) In secunda figura ex I, 43 erit 
BMZ = A0Z — QAE = KZE — AKA. 
et hoc significat illud διαφέρει. 
Apollonius, ed. Heiberg. 22 
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ἐπεὶ γὰρ δέδεικται ἴσον tò μὲν AOH τρίγωνον 
τῷ KOEZ τετραπλεύρω, τὸ δὲ AMN τῷ BMEP, 
λοιπὸν ἄρα tò KP λιπὸν ἢ προσλαβὸν τὸ BO ἴσον 
ἐστὶ τῷ ΜΠ. καὶ κοινοῦ προστεθέντος ἢ ἀφαιρου- 

5 μένου τοῦ ΒΟ τὸ BII ἴδον ἐστὶ τῷ XX. 
ιγ΄. 

Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις τῶν 
ἐφεξῆς τομῶν εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσι, καὶ 
διὰ τῶν ἁφῶν διάμετροι ἀχϑῶσιν, ἴσα ἔσται τὰ τρί- 

10 yov, ὧν κορυφὴ κοινὴ τὸ κέντρον ἐστὶ τῶν ἀντι- 
κειμένων. 

ἔότωσαν συξυγεῖς ἀντικείμεναι, ἐφ᾽ ὧν τὰ 4, B, 
T, 4 σημεῖα, καὶ τῶν 4, B τομῶν ἐφαπτέσθωσαν 
αἱ BE, AE συμπίπτουσαι κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω κέν- 

15 τρον τὸ ©, καὶ ἐπιζευχθεῖσαι αἱ AO, BO ἐκβεβλή- 
σϑωσαν ἐπὶ τὰ A, I. λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ BZO 
τρίγωνον τῷ AHO τριγώνω. 

ἤχϑωσαν γαρ διὰ τῶν 4. © παρὰ τὴν ΒΕ ot 
AK, AOM. ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται τῆς B τομῆς ἢ BZE, 

90 καὶ διὰ τῆς ἁφῆς διάμετρός ἐστιν ἢ AOB, καὶ παρὰ 
τὴν BE ἐστιν ἡ AM, συζυγής ἐστιν ἡ AM διάμετρος 
τῇ BA διαμέτρῳ ἡ καλουμένη δευτέρα διάμετρος’ 
διὰ δὲ τοῦτο κατῆκται ἡ AK τεταγμένως ἐπὶ την 
BA. καὶ ἐφάπτεται ἡ AH’ τὸ ἄρα ὑπὸ KOH ἴσον 

25 ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΒΘ. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΒ, ἡ 
ΒΘ πρὸς ΗΘ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΒ, ἡ K.4 πρὸς 


8. λειπόν V; corr. p. 4, προσειϑεῦ V, προστιθέντος cv, 
corr. p; fort. προστιθεµένου. Deinde del. 7 m. 1 V. 18. 
σημεῖα] delendum? 19. 40M] OAM V;corr.p. 24. ΚΘΗ] 
KHO V; corr, Memus. 25. ἀπό] om. V; corr. p. 
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ABMN, KOTI rectae 44 parallelae, rectae autem 
AE parallelae BP, AKE. dico, esse BII = KP. 
nam quoniam demonstratum est [prop. XI coroll.], 
esse AOH = KOEZ et AMN = BMEP, erit 
KP ~=- BO = MII 
uel KP 4- BO = MII. et communi adiecto uel 
ablato BO, erit BI = 55. 


XIII. 


Si in oppositis coniugatis rectae sectiones deinceps 
positas contingentes inter se concurrunt, et per puncta 
contactus diametri ducuntur, aequales erunt trianguli, 
quorum uertex communis centrum est oppositarum. 

sint oppositae coniugatae, in quibus sint puncta 
A, B, Γ, 4, et sectiones 4, B contingant BE, AE 
in E concurrentes, centrum 
autem sit Θ, et ductae ΔΘ, 
BO ad 4, Γ᾽ producantur. 
dico, esse BZO = AHO, 

ducantur enim per 4, © 
rectae BE parallelae 4K, 
46 M. iam quoniam sectionem B contingit ΒΖ, 
et per punctum contactus diametrus ducta est 468, 
et rectae BE parallela est AM, AM diametrus est 
cum diametro Β 4 coniugata, secunda diametrus quae 
uocatur [II, 20]; qua de causa AK ad BS ordinate 
ducta est [I def. 6]. et 4H contingit; itaque erit [1, 38] 
KO x 60H = BO". quare [Eucl. VI, 11] 

K0:0B = ΒΘ: ΗΘ. 

uerum KO : 9B = K 4: BZ = 40:602 [Eucl. VI, 4]; 


1) In secunda figura. 


22* 


6 
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ΒΖ καὶ ἡ AO πρὸς OZ: καὶ ὡς ἄρα ἡ AO πρὸς 
26, ἢ ΒΘ πρὸς HO. καί εἰσιν αἱ ὑπὸ BOZ, HOZ 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι: ἴσον ἄρα τὸ AHO τρίγωνον τῷ 
BOZ τριγώνῳ. 

ιδ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐφ᾽ ὁποτέρας τῶν 
τομῶν σημεῖόν τι ληφϑῇ, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις ἕως τῶν διαμέτρων, τὸ 
γινόμενον πρὸς τῷ κέντρῳ τρίγωνον τοῦ γινομένου 


10 περὶ τὴν αὐτὴν γωνίαν τριγώνου διοίσει τριγώνῳ 


15 


20 


2 


gı 


τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἐφαπτομένην, κορυφὴν δὲ 
τὸ κέντρον. 

ἔστω τὰ μὲν ἄλλα τὰ αὐτά, εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον 
ἐπὶ τῆς B τομῆς τὸ E, καὶ δι αὐτοῦ παρὰ μὲν τῆν 
AH ἤχϑωσαν ἡ ΞΡΣ, παρὰ δὲ τὴν ΒΕ ἡ ΞΤΟ. 
λέγω, ὅτι τὸ OOT τρίγωνον τοῦ ΣΤ διαφέρει 
τῷ OBZ. 

ἤχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ τὶν ΒΖ ἢ AT. ἐπεὶ 
οὖν διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον τῆς 4.4 τομῆς διά- 
µετρος μέν ἐστιν ἡ AOM, συξυγὴς δὲ αὐτῇ καὶ δευ- 
τέρα διάμετρος ἡ AOB, καὶ ἀπὸ τοῦ A ἐφάπτεται 
ἡ AH, κατῆκται δὲ παρὰ τὴν AM ἡ AT, ἕξει ἡ 
AT πρὸς τὴν ΤΗ τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ 
ὃν ἔχει ù OT πρὸς ΤΑ καὶ ἐκ τοῦ Ov ἔχει ἢ τοῦ 
πρὸς τῇ 4Μ εἴδους πλαγία πλευρὰ πρὸς τὴν ὀρϑίαν. 
ἀλλ᾽ ὡς ἡ AT πρὸς TH, ἢ XT πρὸς ΤΣ, ὡς δὲ ἡ 
OT πρὸς PVA, ἢ OT πρὸς TO καὶ ἡ ΘΒ πρὸς ΒΖ, 

4. BOZ] AOZ V; corr, Memus. 15. 7390? ZTO] 
EOT V; corr. p. 18. BZ] cvp; in V obscurum est B. 22. 
Ap A e corr. m, 1 V; corr. ex AM e; AM v. 24. ix 


τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. ego; τοῦ p. — 27. ΤΟ] cv p, O obscura- 
tum in V. 
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itaque etiam 40 : Z6 = ΒΘ: ΗΘ. et 
L BOZ + HOZ 


duobus rectis aequales sunt; ergo AHO = BOZ [u. 
Eutocius). 


XIV. 


Iisdem suppositis si in utralibet sectionum punctum 
aliquod sumitur, et ab eo contingentibus parallelae 
rectae usque ad diametros ducuntur, triangulus ad 
centrum ortus a triangulo in eodem angulo orto 
differet triangulo basim habenti contingentem, uerticem 
autem centrum, 

sint cetera eadem, sumatur autem in B sectione 
punctum aliquod Ἐ, et per id rectae ΑΔΗ parallela 
ducatur X PE, rectae autem 
BE parallela 5 TO. dico, 
esse OOT = X X T-- OBZ. 

ducatur enim ab «4 
rectae BZ parallela 4AT. 
iam quoniam eadem de 
causa, qua antea, AOM 
diametrus est sectionis 44, 
AOB autem cum ea con- 
iugata et secunda diametrus [II, 20], et ab 4 contingit 
AH, rectae autem AM parallela ducta est, 4 T, habebit 
AT : TH rationem compositam ex ratione OT: TA et 
ea, quam habet latus transuersum figurae ad 4M ad- 
plicatae ad rectum [I, 40]. est autem 

AT:TH-—EAT:TZ 
et OT: TA — OT: TO = OB: BZ [Eucl. VI, 4], et 
ut latus transuersum figurae ad ΔΜ adplicatae ad 
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ὡς δὲ ἡ τοῦ πρὸς τῇ AM εἴδους πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν, ἡ, τοῦ πρὸς τῇ BA ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν. 
ἕξει ἄρα ἡ XT πρὸς ΤΣ τὸν συνημμένον λόγον ἔκ 
τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΒ πρὸς ΒΖ, τουτέστιν ἡ OT 
5 πρὸς TO, καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ τοῦ πρὸς τῇ BA εἴδους 
ὀρϑία πλευρὰ πρὸς τὴν πλαγίαν. καὶ διὰ τὰ δεδειγ- 
μένα ἐν τῷ μα΄ τοῦ α΄ βιβλίου τὸ TOO τρίγωνον 
τοῦ ATE διαφέρει τῷ ΒΖΘ, 
ὥστε καὶ τῷ AHO. 


10 uu. 

Ἐὰν μιᾶς τῶν κατὰ συζυγίαν ἀντικειμένων εὐϑεῖαι 
ἐπιψαύουσαι συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῶν ἁφῶν διάμετροι 
ἀχϑῶσι, ληφϑῇ δέ τι σημεῖον ἐφ᾽ ὁποτέρας τῶν συ- 
ζυγῶν τομῶν, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ παράλληλοι ἀχϑῶσι ταῖς 

15 ἐφαπτομέναις ἕως τῶν διαμέτρων, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ 
αὐτῶν πρὸς τῇ τομῇ τρίγωνον τοῦ γινομένου τρι- 
γώνου πρὸς τῷ κέντρω μεῖζόν ἐστι τριγώνῳ τῷ βάσιν 
μὲν ἔχοντι τὴν ἐφαπτομένην, κορυφὴν δὲ τὺ κέντρον 
τῶν ἀντικειμένων. 

30. ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι αἱ AB, HS, 
T, E, ὧν κέντρον τὸ Θ, καὶ τῆς AB τομῆς ἐφαπτέ- 
σθωσαν αἱ ΑΔΕ, BAT, καὶ διὰ τῶν A, B ἁφῶν 
ἤχϑωσαν διάμετροι αἱ κΘ2ΖΦ, BOT, καὶ εἰλύφϑω 
ἐπὶ τῆς ΗΣ τομῆς σημεῖόν τι τὸ Σ, καὶ δι᾽ αὐτοῦ 

25 ἤχθω παρὰ μὲν τὴν ΒΓ ἡ EZA, παρὰ δὲ τὴν AE 
$ ET. λέγω, ὅτι τὸ Σ AT τρίγωνον τοῦ Θ AZ τρι- 
γώνου μεῖξόν ἐστι τῷ OTB. 

ἤχθω γὰρ διὰ τοῦ O παρὰ τὴν ΒΓ ἢ ZOH, παρὰ 


5. ΤΟ] ΤΘ V; corr Memus. 23. BO T] T V; corr. p. 
28. τήν] vp, τή V; τό c. 
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rectum, ita latus rectum figurae ad B4 adplicatae ad 
lransuersum [1], 56]. itaque ratio ST: ΤΣ rationem 
habebit compositam ex ratione ΘΒ: BZ siue 9 T: TO 
et ea, quam habet latus rectum figurae ad B. ad- 
plicatae ad transuersum. et propter ea, quae in pro- 
positione XLI libri primi demonstrauimus, erit 
TOO = ATZ 4- BZO. 
quare etiam TOO = ETZ + AHO [prop. XII). 


XV. 


Si rectae unam sectionum oppositarum coniu- 
gatarum contingentes concurrunt, et per puncta con- 
tactus diametri ducuntur, in quauis autem sectionum 
coniugatarum punctum aliquod sumitur, et ab eo con- 
üngentibus parallelae rectae usque ad diametros du- 
cuntur, triangulus ab iis ad sectionem effectus triangulo 
ad centrum orto maior est triangulo basim habenti 
contingentem, uerticem autem centrum oppositarum. 

sint oppositae coniugatae 4B, ΗΣ, T, 5, quarum 
centrum sit 6, et sectionem ΑΒ contingant 448, 
BAI, per 4, B autem puncta contactus ducantur dia- 
metri OZD, BOT, et in sectione HZ sumatur 
punctum aliquod Σ, et per id rectae BI' parallela 
ducatur ΣΖ 4, rectae autem ΑΕ parallela ΣΤ, dico, 
esse EAT — Θ42 + GI B. 

ducatur enim per 6 rectae BI parallela 6Η, 
per H autem rectae AE parallela KIH, et rectae 
BT parallela 20; manifestum igitur, esse ΞΗ͂, BT 
diametros coniugatas [II, 20], et rectam ZO rectae 
B T parallelam ad 6 HO ordinate ductam esse [I def. 6], 
et 24060 parallelogrammum esse. 


344 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄. 


δὲ τὴν ΑΕ διὰ τοῦ Η ἡ ΚΙΗ͂, παρὰ δὲ τὴν ΒΤ ἡ 
ΣΟ’ φανερὸν δή, ὅτι συξυγής ἐστι διάμετρος ἡ KH 
τῇ BT, καὶ ὅτι ἡ ΣΟ παράλληλος οὖσα τῇ BT 
κατῆκται τεταγμένως ἐπὶ τὴν O HO, καὶ ὅτι παραλ- 
ληλόγραμμόν ἐστι τὸ Σ 4ΘΟ. 
ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται ἡ ΒΓ, καὶ διὰ τῆς ἁφῆς ἐστιν 
ἡ ΒΘ, καὶ ἑτέρα ἐφαπτομένη ἐστὶν ἡ AE, γεγονέτω 
ως ἡ AB πρὸς BE, ἡ ΜΝ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 
ΒΓ' ἡ ἄρα ΜΝ ἐστιν ἡ καλουμένη ὀρθία τοῦ παρὰ 
10 τὴν BT εἴδους. δίχα τετμήσϑω ἡ MN κατὰ τὸ IT 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ AB πρὸς BE, ἡ MH πρὸς ΒΓ 
πεποιήσθω δή, ὡς ἡ XH πρὸς TB, ἢ TB πρὸς P 
ἔσται δὴ καὶ 7 P ἡ καλουμένη ὀρθία τοῦ παρὰ τὴν 
EH εἴδους. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς ΒΕ, ἡ 
15 ΜΠ πρὸς ΓΒ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 4B πρὸς BE, τὸ ἀπὸ 
AB πρὸς τὸ ὑπὸ ABE, ὡς δὲ ἡ ΜΠ πρὸς ΓΒ, τὸ 
ὑπὸ ΜΠ, ΒΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΒΘ, ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
AB πρὸς τὸ ὑπὸ ABE, τὸ ὑπὸ IIM, ΒΘ πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΓΒΘ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ ΜΠ, ΒΘ τῷ ἀπὸ 6Η, 
90 διότι τὸ μὲν ἀπὸ ΞΗ͂ ἴδον ἐστὶ τῷ ὑπὸ TB, ΜΝ, 
καὶ τὸ μὲν ὑπὸ ΜΠ, ΒΘ τέταρτον τοῦ ὑπὸ TB, ΜΝ, 
τὸ δὲ ἀπὸ ΗΘ τέταρτον τοῦ ἀπὸ HA’ ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ὑπὸ ABE, τὶ ἀπὸ ΗΘ πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΓΒΘ, ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ 
οὔ ἀπὸ ΗΘ, τὸ ὑπὸ ABE πρὸς τὸ ὑπὸ TBO. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ, τὸ ABE τρίγωνον 
πρὸς τὸ HOI' ὅμοια γάρ᾽ ὡς δὲ τὸ ὑπὸ ABE πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΓΒΘ, τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ΓΒΘ' ὡς 
ἄρα τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ HOI, τὸ δ ΒΕ πρὸς 


c 


12. πεποιείσθω V; corr, cp. 
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iam quoniam BI contingit, et ΒΘ per punctum 
contactus ducta est, et alia contingens est AE, fiat 


4B: BE— MN:2BI' MN igitur latus est, rectum 
quod uocatur, figurae ad BT adplicatae [I, 50]. se- 
cetur MN in II in duas partes aequales; itaque 
4B: BE = MI: BT. 

fiat igitur XH: TB = TB: P; itaque etiam P latus 
erit, rectum quod uocatur, figurae ad ΚΗ adplicatae 
[I, 56]. iam quoniam 4B: BE = MII:I'B, uerum 
4B: BE— 48: 4B x BE et 

MTI : PB = MTI x BO :T'B ΒΘ, 
erit dA B? : AB x BE = IIM x BO:TB x BO. est 
autem MII »« BO = 6Η”, quia XH* = TB x MN 
[L, 56], et (I, 50] MIT >< BO = 4 TB x MN, 

ΗΘ’ = ΗΒ”; 

itaque erit 4B': 4B»« BE = H0* :I'B»« B6. 
permutando [Eucl. V, 16] 

4 B* : HO? = 4B» BE:LD B X ΒΘ. 


In V praeter hanc figuram rectangula quaedam triangu- 
lique inuepiuntur, 


or 


10 


15 


20 


25 
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tò ΓΒΘ. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὺ HOI τῷ ΓΒΘ [τὸ ἄρα 
ΗΘΚ τρίγωνον τοῦ OIK διαφέρει τῷ ΙΘΗ͂, τουτ- 
έστι τῷ ΓΒΘ]. πάλιν ἐπεὶ ἡ ΘΒ πρὸς BI τὸν ovv- 
ημμένον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει 5 OB προς 
ΜΠ καὶ ñ ΠΜ πρὸς ΒΓ, ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΘΒ πρὸς ΜΠ, 
ἢ TB πρὸς MN καὶ ἡ P πρὸς EH, ὡς δὲ ἡ ΜΠ 
πρὸς ΒΓ, ἡ AB πρὸς ΒΕ, ἔξει ἄρα ἡ ΘΒ πρὸς ΒΓ 
τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ AB πρὸς 
ΒΕ καὶ ἡ Ρ πρὸς ΞΗ͂. καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν 
ἡ ΒΓ τῇ ΣΑ, καὶ ὅμοιον τὸ OIB τρίγωνον τῷ 
OAZ, καί ἐστιν, ὡς ἢ ΘΒ πρὺς ΓΒ, ἡ OA πρὸς 
AZ, ἕξει ἄρα ἡ Θ 4 πρὸς AZ τὸν συνημμένον λόγον 
ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει 7 Ρπρὸς XH καὶ 7) 4B πρὸς BE, 
τουτέστιν ἡ ΘΗ͂ πρὸς ΘΙ. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν 
ἡ HE διάμετρον ἔχουσα τὴν XH, ὀρθίαν δὲ τὴν P, 
καὶ ἀπό τινος σημείου τοῦ Σ κατῆκται ἡ ΣῸ, καὶ 
ἀναγέγραπται ἀπὸ μὲν τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τῆς OH 
εἶδος τὸ QIH, ἀπὸ δὲ τῆς κατηγμένης τῆς ZO ἤτοι 
τῆς Θ 4 ἴσης αὐτῇ τὸ Θ 42, ἀπὸ δὲ τῆς ΘΟ μεταξὺ 
τοῦ κέντρον καὶ τῆς κατηγμένης ἤτοι τῆς Σ 4 ἴσης 
αὐτῇ τὸ EAT εἶδος ὅμοιον τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τῷ ΘΙΗ͂, καὶ ἔχει τοὺς συγκειμένους λόγους, ὡς 
εἴρηται. τὸ SAT τρίγωνον τοῦ QAZ μεῖζόν ἐστι 
τῷ ΘΓΒ. 
4S. 

'Eàv κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας δύο εὖ- 

ϑεῖαι ἐπιψαύουσαι συμπίπτωσιν, ἀπὸ δέ τινος σημείου 


ETUR ἄρα — 3. ΓΒΘ] ge nam inutilia sunt. 2. τῷ 
I6 H!| LZ 95 V; corr. pc. j P) me V; corr. SH] 
EN V; corr. Memus. Ἰ. B EJ on, E uel KE V, KE v. ϐ. 
ΞΗ] EN V; corr, Memus, 10, ΒΓ] B V; corr. p, xac] 
bis V; corr. cpv. 19. ἴση V; corr. Memus. 
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est autem [Επε]. VI, 19] Z/B*: 0H? = ABE: HOT; 
trianguli enim hi similes sunt [Eucl. I, 29]; et 
4B» BE: IB» BO = ΒΕ: ΓΒΘ [Eucl. VI, 28]. 
itaque JBE: HOI — 4BE:I'BO, quare HOI =T TBO 
[Eucl. V, 9]. itaque erit 

HOK = OIK + IOH = OIK + ΓΒΘ. 
rursus quoniam est 

6B: BT = (0B: MIT) Xx (MII: BT) 
et 6B: MII = TB: MN [I, 80] — P: EH οἱ 

MII: BT = 4B: BE, 
erit 98: BT = (4B: BE) Xx (P: EH). et quoniam 
BI, Σά parallelae sunt, et trianguli ΘΓΒ, Θ47 
similes [Eucl. I, 29], et 9B: I'B-—094: AZ 
[Euecl. VI, 4], erit 
04:4Z — (P: KH)»« (4B: BE) 

= [Eucl. VI, 4] (P: SH) »« (OH : OI). 
iam quoniam hyperbola est HÆ diametrum habens 
XH, latus rectum autem P, et a puncto aliquo Σ 
ordinate ducta est SO, et in radio ΘΗ figura de- 
scripta est ΘΤΗ, in ordinata autem XO siue 64 
[Eucl. I, 34] ei aequali 6 42, et in ΘΟ inter centrum 
ordinatamque posita siue in Σ 4 ei aequali SAT 
figura "figurae ΘΙΗ in radio descriptae similis, et 
rationes compositas habet, ut diximus, erit [I, 41] 
ZAT — 042 + OTB. 


XVI. 


Si duae rectae coni sectionem uel circuli ambitum 
contingentes concurrunt, et a puncto aliquo in sectione 
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τῶν ἐπὶ τῆς τομῆς ἀχϑῇ εὐθεῖα παρά τινα τῶν ἐφαπ- 
τομένων τέμνουσα τὴν τομὴν καὶ τὴν ἑτέραν τῶν 
ἐφαπτομένων, ἔσται, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτομένων 
τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως τὸ περιεχύμενον 
6 χωρίον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς έγεπτο- 
μένης πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς o H 
ἀπολαμβανομένης πρὸς τῇ 
ἁφῇ τετράγωνον. 
ἔστω κώνου τομὴ ἢ 
10 κύκλου περιφέρεια ἡ AB, 
καὶ ἐφαπτέσϑωσαν αὐτῆς Ζ 
αἱ ΑΓ, ΓΒ συμπίπτουσαι κατὰ τὸ D, καὶ εἰλήφϑω τι 
σημεῖον ἐπὶ τῆς AB τομῆς τὸ A, καὶ δι᾽ αὐτοῦ ἤχϑω 
παρὰ τὴν ΓΒ ἡ EAZ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ 
15 πρὸς τὸ ἀπὸ AT, οὕτως τὸ ὑπὸ ZEA πρὸς τὸ ἀπὸ E A. 
ἤχθωσαν γὰρ διὰ τῶν A, B διάμετροι ἢ τε AHO 
καὶ ἡ KBA, διὰ δὲ τοῦ A τῇ AA παράλληλος ἡ 
AMN: φανερὸν αὐτόθεν, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ AK τῇ 
KZ καὶ τὸ ΑΕΗ τρίγωνον τῷ 4.4 τετραπλεύρῳ καὶ 
90 τὸ BAT τρίγωνον τῷ ATO. 
ἐπεὶ οὖν ἡ ΖΚ τῇ KA ἐστιν lon, καὶ πρόσκειται 
ἡ ΔΕ, τὸ ὑπὺ ΖΕ, μετὰ τοῦ ἀπὺ AK ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ ΚΕ. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ EAK τρίγωνον 
τῷ ANK, ἔστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΚ πρὸς τὸ ἀπὸ KA, 
25 οὕτως τὸ EKA τρίγωνον πρὸς τὸ ANK. καὶ ἐναλ- 
λάξ' καὶ ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ ΕΚ πρὸς ὅλον τὸ EAK 
τρίγωνον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ἀπὸ AK πρὸς ἆφαι- 
ρεθὲν τὸ ANK τρίγωνον᾽ καὶ λοιπον ἄφα τὸ ὑπὸ 
ΖΕ 4 πρὸς λοιπὸν τὸ JA ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ EK πρὸς 


17. KBA] BKA Vp; corr. Comm. 
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posito recta alteri contingentium parallela ducitur 
sectionem alteramque contingentem secans, erit, ut 
quadrata conlingentium inter se, ita spatium com- 
prehensum rectis inter sectionem contingentemque 
f positis ad qua- 
dratum rectae ad 
punctum contac- 
tus abscisae. 
sit 4B coni 
sectio uel ambitus 
Z circuli, et con- 
tingant ΑΓ, ΓΒ in Γ con- 
currentes, sumaturque in 
sectione 4B punctum ali- 
quod 4, et per id ducatur 
EAZ rectae ΓΒ parallela. 
dico, esse 
ΒΓ’: AI* - ZEX EZ:EM*. 
ducantur enim per 4, B 
diametri .4 HO, KBA, per 4 autem rectae 4 4 parallela 
«1 ΜΝ; statim igitur adparet, esse 4 K = KZ [I, 46—47] 
et AEH = 44 [prop. IH] et BAT = ΑΓΘ [prop. IJ. 
iam quoniam est ZK = K A, et adiecta est 4 E, erit 
[Eucd. II, 6) ZE»« EZ + 42K? = ΚΕ", et quoniam 
trianguli EAK, ANK similes sunt, erit (Eucl. VI, 19] 
EK’: K£ = EKA: ANK. 
et permutando [Eucl. V, 16] 
EK? : EAK — 45: ANK; 


In V praeter nostras figuras et tria rectangula totidemque 
triangulos duae figurae adsunt alium casum in parabola et 
hyperbola repraesentantes. 


οι 


10 


16 


25 
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τὸ EAK τρίγωνον. ἀλλ᾽ ως τὸ ἀπὸ EK πρὸς τὸ EAK, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ 4ΓΒ' καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ ZEA πρὸς τὸ AA τετράπλευρον, τὸ ἀπὸ ΓΒ 
πρὸς τὸ AIB τρίγωνον. ἴσον δὲ τὸ μὲν AA τῷ 
ΑΕΗ τριγώνῳ, τὸ δὲ AIB τῷ AOI" καὶ ὡς ἄρα 
τὸ ὑπὸ ZEZ4 πρὸς τὸ AEH τρίγωνον, τὸ ἀπὸ ΓΒ 
προς τὸ AOT. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπο ZEA πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΒ, τὸ AEH τρίγωνον πρὸς τὸ AOT. ὡς δὲ 
τὸ AHE πρὸς τὸ ΑΘΓ, τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ ἀπὸ 
AI" καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ZEA πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, τὸ 
úno Ed πρὸς τὸ ἀπὸ AI. καὶ ἐναλλάξ. 


οὖ. 

Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας δύο ev- 
ϑεῖαι ἐπιψαύουσαι συµπίπτωσι, ληφϑῇ δὲ ἐπὶ τῆς 
τομῆς δύο τυχόντα σημεῖα, καὶ ἀπ᾽ αὐτῶν ἀχϑῶσιν 
ἐν τῇ τομῇ παρὰ τὰς ἐφαπτομένας τέμνουσαι ἀλλήλας 
τε καὶ τὴν γραμμήν, ἔσται, ὡς τὰ ἀπὺ τῶν ἐφαπτο- 
μένων τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 
τῶν ὁμοίως λαμβανομένων εὐϑειῶν. 

ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ AB, καὶ 
τῆς AB ἐφαπτόμεναι al AT, ΓΒ συμπίπτουσαι κατὰ 
τὸ T, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς τυχόντα σημεῖα τὰ 
4, E, καὶ δι᾽ αὐτῶν παρὰ τας ΑΓ, ΓΒ ἤχθωσαν αἱ 
EZIK, 4ΖΗΘ, λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ AT 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, τὸ ὑπὸ KZE πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΖ 4. 

ἤχθωσαν γὰρ διὰ τῶν A, B διάμετροι αἱ 4. 4ΜΝ, 
BOZI, καὶ ἐκβεβλήσθωσαν αἴ τε ἐφαπτόμεναι καὶ αἱ 
παράλληλοι μέχρι τῶν διαμέτρων, καὶ ἤχϑωσαν ἀπὸ 


8. DB] vpe, corr. ex DEB m.1 V. 24. ἀπὸ ΑΓ] AT V; 
eorr. p. 
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quare etiam [Eucl. V, 19] reliquum 

ZE» EZ2:44-— ΕΚ": EAK. 
est autem ΕΚ": EAK — TB’; 4ΓΒ [Eucl. VI, 4]; 
quare etiam ZE x< Εά4{: 44 = D'B': 4ΓΒ. estautem 
44-- AEH et ATB = AOT; itaque etiam 

ZE» Ed: AEH — IB! : AOT. 
pennutando [Eucl. V, 16] 

ZE» Ε4:ΓΗ8Β-- AEH: ΘΓ 


est autem [Eucl. VI, 4] AHE: AOT = E£ : AI”; 
itaque etiam ZE»« EA : TB? — ΕΑ: AT’. et per- 
mutando [Eucl V, 16] 


XVII. 


Si duae rectae coni sectionem uel ambitum circuli 
contingentes concurrunt, et in sectione duo quaelibet 
puncta sumuntur, ab iisque in sectione contingentibus 
pàrallelae ducuntur rectae et inter se et lineam se- 
cantes, erunt, ut quadrata contingentium inter se, ita 
rectangula comprehensa rectis eodem modo sumptis. 

sit 4B coni sectio uel ambitus circuli et 4B con- 
lingentes AT, ΓΒ in I concurrentes, sumanturque in 
sectione puncta quaelibet ο, E, et per ea rectis AI, 
TB parallelae ducantur EZIK, ΖΗΘ. dico, esse 
AI*:DB' —KZxZE:0Z»ZA. 

ducantur enim per Δ, B diametri 4 4MN, BOST, 
producanturque et contingentes et parallelae usque ad 
diametros, et a «4, E contingentibus parallelae ducantur 
45, EM; manifestum igitur, esse KI = I E, 0H = H4 
(I, 46—47]. 


5 


10 


1 


σι 


20 


26 
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τῶν «4, E παρὰ τὰς ἐφαπτομένας al 43, EM" ga- 
νερὸν δή, ὅτι ἡ KI τῇ ΙΕ ἐστιν ἴδη καὶ ἡ 60H 
HZ. 

ἐπεὶ οὖν ἡ KE τέτμηται εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ I, 
εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Z, τὸ ὑπὸ KZE μετὰ τοῦ ἀπὸ 
ZI ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ El. καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστι τὰ 
τρίγωνα διὰ τὰς παραλλήλους, ἔστιν, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ 
EI πρὸς ὅλον τὸ IME τρίγωνον, οὕτως ἀφαιρεθὲν 
τὸ ἀπὸ IZ πρὸς 
ἀφαιρεϑὲν τὸ ZIA 
τρίγωνον. καὶ λοι- 
πὸν ἄρα τὸ ὑπὶ Z 
KZ Επρὸς λοιπὸν 
τὸ ΖΜ τετρά- 
πλευρόν ἐστιν, ὡς 
ὅλον τὸ ἀπὸ EI 
πρὸς ὅλον τὸ MEI x 
τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ EI πρὸς τὸ IME τρί- 
yovov, τὸ ἀπὸ Γ4 πρὸς τὸ D'4N' ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ KZE πρὸς τὸ ZM τετράπλευρον, οὕτως τὸ ἀπὸ 
AT πρὸς τὸ ΓΑ͂Ν. ἴσον δὲ τὸ μὲν AI'N τῷ TIIB, 
τὸ δὲ ZM τῷ ΖΞ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ KZE πρὸς τὸ 
2. τὸ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ΓΒΠ. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται 
καί, ὡς τὸ ὑπὸ ΘΖ 4 πρὸς τὸ ΞΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΒ 
πρὸς τὸ ΓΠΒ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς μὲν τὸ ὑπὸ KZE 
πρὸς τὸ ZA τετράπλευρον, τὸ ἀπὸ AT πρὸς ΓΠΒ, 
διὰ δὲ τὸ ἀνάπαλιν, ὡς τὸ ΖΞ τετράπλευρον πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΘΖ 4, τὸ TIIB πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, δι᾽ ἴσου ἄρα, 


K 
Φ Δ « 


“ΞΟ B 


- 


1. 45] ο, corr. ex JZ m. 1 V. 5. KZE] ZKE V; 
corr. Memus. 18. IME] V?, IEM cp. 19. DAN] ἀπὸ 
TAN V; corr. p. 25. ΓΠΒ] ΓΠ V; corr. Memus (gbp). 
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quoniam igitur K E in I in partes aequales secta 
est, in Z autem in inaequales, erit 
KZ» ZE + ZI’ = EI’ [Eucl. II, δ]. 
et quoniam trianguli propter parallelas similes sunt 
[Eucl. I, 29], erit EI?: IME = IZ’: ZIA [Eucl. VI, 19; 
V, 16]. itaque etiam reliquum [Eucl. V, 19] 
KZ» ZE:ZM = ΕΙ: MEI. 
est autem EI*: IME— I4:IAN (Eucl. VI, 19 
V, 16]; itaque KZ»c« ZE: ZM = AIT: TAN. est 


autem A4T'N = TIIB (prop.I] et ZM = Z5 (prop. ΠΠ]: 
itaque KZ» ZE: Z& = AI*:T'BII. iam similiter 
demonstrabimus, esse etiam 


OZ»Z4:X5Z-—TDrB:rLIIB. 


iam quoniam est KZ Xx ZE: ZX = 4Γἱ:ΓΠΒ ete 
contrario [Eucl. V, 7 coroll] 


25:62224- ΓΠΗΕΒ:ΓΒ", 
ex aequo erit [Eucl. V, 22] 
ADI": BI? = KZ» ZE: 8Z »« Z A. 


In Vve pr&etere& rectangula et trianguli quidam in- 
ueniuntur. 


Apollonius, ed. Heiberg. 23 
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ὡς τὸ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓ, τὸ ὑπὸ KZE πρὸς 

τὸ ὑπὸ ΘΖ Δ. , 

m’. 
'Eàv τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐπιψαύουσαι 
5 συµπίπτωσι, καὶ ληφϑῇ τι σημεῖον ἐφ᾽ ὑποτερασοῦν 
τῶν τομῶν, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ ἀχϑῇ τις εὐθεῖα παρά τινα 
τῶν ἐφαπτομένων τέµνουσα τὴν τομὴν καὶ τὴν ἑτέραν 
ἐφαπτομένην, ἔσται, ὡς τὰ ἀπὶ τῶν ἐφαπτομένων 
τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
10 τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς ἐφαπτομένης πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ἀπολαμβανομένης πρὸς τῇ ἁφῇ τετράγωνον. 
ἔστωσαν ἀντικεύμεναι αἱ AB, MN καὶ ἐφαπτόμεναι 
αἱ AI A, BTO καὶ διὰ τῶν ἁφῶν διάμετροι αἵ AM, 
ΒΝ, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς ΜΝ τομῆς τυχὸν σημεῖον 
16 τὸ d, καὶ δι αὐτοῦ ἤχϑω παρὰ τὴν ΒΘ ἡ ESIZ. 
λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ BI πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ, τὸ 

ὑπὸ ΖΕ 4 πρὸς τὸ ἀπὸ AE. 
ἤχθω γὰρ διὰ τοῦ 4 τῇ AE παράλληλος ἡ 45. 
ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ AB καὶ διάμετρος αὐτῆς 
90 ἡ BN καὶ ἐφαπτομένη ἡ ΒΘ καὶ τῇ ΒΘ παράλληλος 
ἡ 42, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ZO τῇ OA. καὶ πρόσκειται 
ἡ ΕΔ τὸ ἄρα ὑπὸ ZEA μετὰ τοῦ ἀπὸ AO ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ EO. καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ EA 
τῇ AF, ὅμοιόν ἐστι τὸ ΕΟ 4 τρίγωνον τῷ «450. 
95 ἔστιν ἄρα, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ ΕΟ πρὸς τὸ ΕΟ 4, οὕτως 
ἀφαιρεθὲν τὸ ἀπὸ 40 πρὸς ἀφαιρεθὲν τὸ X 40 τρί- 
yovov: καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ AEZ πρὸς τὸ 44 
τετράπλευρόν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΟ πρὸς τὸ ΕΟ 4. 
ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ OE πρὸς τὸ OE 4 τρίγωνον, τὸ ἀπὸ 


1. πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓΊ om. V; corr. p (τῆς DB). 15. EAZ] 
JEZ V; corr. p. 
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XVIII. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, et 
in alterutra sectionum sumitur punctum aliquod, ab eoque 
recta alteri contingentium parallela ducitur sectionem 
alteramque contingentem secans, erit, ut quadrata 
eontingentium inter se, ita rectangulum comprehen- 
sum rectis inter sectionem contingentemque positis 
ad quadratum rectae ad punctum contactus abscisae. 

sint oppositae ΔΒ, MN contingentesque .4I' 4, 
BIO et per puncta contactus diametri ΑΜ, BN, 


sumaturque in sectione MN punctum aliquod 4, et 
per id rectae ΒΘ parallela ducatur ΕΖ. dico, esse 
BI*:D4!-—ZE»x EJA: AE*. 

ducatur enim per «4 rectae 4 E parallela 45. iam 
quoniam hyperbola est 4B et diametrus eius BN 
contingensque ΒΘ et rectae ΒΘ parallela 42, erit 
[I, 48] ZO = 0. et adiecta est E4; itaque erit 
[Euel. IT, 6) ZE x EJ + 40? = EO. et quoniam 
EA, A45 parallelae sunt, trianguli EO 4, 430 similes 
sunt [Eucl. I, 29]; itaque EO? : EO 4 = 40ἳ: E 40 
[Eucl, VI, 19; V, 16]; quare etiam reliquum 

JEX EZ: 4AA = EO! : EOA [Eucl. V, 19]. 
est autem OE*: OEA = ΒΓΣ: ΒΓ A [Eucl. VI, 19; 

923* 


ον 


10 


15 


20 


25 
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ΒΓ πρὸς τὸ ΒΓΑ τρίγωνον: καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 
ZEA πρὸς τὸ JA τετράπλευρον, τὸ ἀπὸ BI πρὸς 
τὸ ΒΓ 4 τρίγωνον. ἴσον δὲ τὸ AA τετράπλευρον 
τῷ AEH τριγώνω, τὸ δὲ BAT τῷ ΑΓΘ' ὡς ἄρα 
τὸ ὑπὸ ΖΕ4 πρὸς τὸ AEH, τὸ ἀπὸ BI πρὸς τὸ 
4Γ6. ἔστι δὲ καὶ ὡς τὸ AEH πρὸς τὸ ἀπὸ EA, 
οὕτως τὸ ATO πρὸς τὸ ἀπὸ AI" δι ἴσου ἄρα ἐστίν, 
ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ T'A, τὸ ὑπὸ ΖΕ πρὸς 
τὸ ἀπὸ EA. 
ιδ’. 

Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι 
δυµπίπτωσιν, ἀχθῶσι δὲ παράλληλοι ταῖς ἐφαπτο- 
μέναις ἀλλήλας τέμνουσαι καὶ τὴν τομήν, ἔσται, ὡς 
τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτομένων τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς 
συμπτώσεως τῶν εὐϑειῶν πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῶν ὁμοίως λαμβανομένων εὐϑειῶν. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετροι αἱ ΑΓ, BA, 
κέντρον δὲ τὸ E, xal ἐφαπτόμεναι al AZ, ZA συμ- 
πιπτέτωσαν κατὰ τὸ Ζ, καὶ ἀπό τινων σημείων ἤχϑω- 
σαν παρὰ τὰς AZA al ΗΘΙΚ 4, MNAOA. λέγω, 
ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ προς τὸ ἀπὸ ZA, τὸ ὑπὸ 
HAI πρὸς τὸ ὑπὸ MAR. 

ἤχθωσαν παρὰ τὰς AZA διὰ τῶν X, I αἱ III, 
ΞΡ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ AZE 
τρίγωνον, τὸ ἀπὸ Θ 4 πρὸς τὸ Θ 40 καὶ τὸ ἀπὸ ΘΙ 
πρὸς τὸ OIH, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ HAI πρὸς 
λοιπὸν τὸ IIIO 4 τετράπλευρόν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ 


— 


5. BTA] BT V; corr. p. 18. αἴ] bis V; corr. cyp. 21. 
ΜΝΞΟΛῚ ΜΝΚΟ V;cor.p. 28. HAI] HM V ; corr. p. 
24. III, ΞΡ] IX, ΠΡ V; corr. p. 
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16]; quare etiam ZE X Ez: 44 — BI": ΒΓΑ. 
; autem 2/4 — AEH [prop. ΥΠ, BAT = ATO 
cop. I]; itaque ZE»« EZ: ΑΕΗ = BI’: ATO. 
;autem etiam AEH: EA?’ — ATO: AI? [Eucl. VI, 19; 
, 16]. ex aequo igitur [Eucl. V, 22] 
BI*:D45-ZEXEA4:EA: 


XIX. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
dueuntur rectae contingentibus parallelae inter se 
ctionemque secantes, erit, ut quadrata contingentium 
inter se, ita rectangulum 
^ comprehensum rectis inter 
{414 sectionem punctumque con- 
ας cursus rectarum positis ad 
rectangulum comprehen- 
sum rectis eodem modo 
sumptis. 
sint oppositae, quarum 
diametri sint ΑΓ, BA, 
Z centrum autem E, et con- 
tingentes 47, 24 con- 
currant in Z, et a punctis 
uibuslibet rectis 4 Z, ZA parallelae ducantur HOIK 4, 
4N,XO.A. dico, esse 
AZ: ZI —HA»AI:MA-» 45. 
per 5, I rectis ΔΖ, ZA parallelae ducantur TIT, 
'P. et quoniam est 
(25: AZE = 04:040 = 01I?: OI (Eucl. VI, 19; 
, 16], erit etiam reliquum [], 48; Eucl. II, 6] 
HA» AI: IIIOA = AZ: AZZ [Eucl. V, 19]. 
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πρὸς τὸ AZE τρίγωνον. ἴσον δὲ τὸ AZE τῷ AZT 
καὶ τὸ IIO AI τῷ KPA καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AZ 
πρὸς τὸ ATZ, τὸ ὑπὸ HAI πρὸς τὸ PA AK. ὡς 
δὲ τὸ ATZ πρὸς τὸ ἀπὸ Zd, τὸ PEAK πρὸς τὸ 

b ὑπὸ MAR: καὶ δι᾽ ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς 
τὸ ἀπὸ ZJ, τὸ ὑπὸ HAI πρὸς τὸ ὑπὸ MAS. 


, 


x . 


᾿Εὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῆς συμπτώσέως ἀχϑῇ τις εὐϑεῖα 
10 παρὰ τὴν τὰς ἀφὰς ἐπιξευγνύουσαν συμπίπτουσα ἑκατέρα 
τῶν τομῶν, ἀχϑῇ δέ τις ἑτέρα εὐϑεῖα παρὰ τὴν αὐτὴν 
τέμνουσα τάς τε τομὰς καὶ τὰς ἐφαπτομένας, ἔσται, ὡς τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπὸ τῆς συμπτώσεως ταῖς τομαῖς 
προσπιπτουσῶν εὐϑειῶν πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης 
16 τετράγωνον, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῶν 
τομῶν καὶ τῆς ἐφαπτομένης εὐθειῶν πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ἀπολαμβανομένης πρὸς τῇ ἁφῇ τετράγωνον. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι ab AB, TA, ὧν κέντρον 
τὸ E, ἐφαπτόμεναι δὲ a( AZ, ΓΖ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
20 AT καὶ af EZ, AE καὶ ἐκβεβλήσθωσαν, καὶ ἤχθω 
διὰ τοῦ Z παρὰ τὴν ΑΓ ἡ BZO, καὶ εἰλήφθω, ὃ 
ἔτυχε, σημεῖον τὸ K, καὶ δι αὐτοῦ παρὰ τὴν AT 
ἤχϑω ἡ KAZMNRA. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ὑπὸ 
BZA πρὸς τὸ ἐπὶ ZA, τὸ ὑπὸ KAF πρὸς τὸ 
95 ἀπὸ AA. 
ἤχθωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν K, B παρὰ τὴν AZ αί 
KII, BP. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς τὺ ἀπὸ BZ πρὺς τὶ 


8. HAI] HM V; corr. Memus. 16. εὐθειῶν] εὐθείας V; 
corr. Comm. 34. KAX] AKS V; corr. Memus (hlx). 
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est autem 42Σ-- AZT [ρτορ. IV] οἱ [prop. VII] 
IIO AI = KP 4; quare etiam 
42: ATZ = HAX AI: PAK. 
est autem 4Τ27:27 1 = PAK: MAXAR. ergo 
etiam ex aequo [Eucl. V, 22] 
AZ: ZP = HAX AI: MA» AK. 


XX. 

Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
et per punctum concursus recta ducitur rectae puncta 
contactus coniungenti parallela cum utraque sectione 
concurrens, et alia quoque recta eidem parallela du- 
citur et sectiones et contingentes secans, erit, ut 
rectangulum rectis a puncto concursus ad sectiones ad- 
cidentibus comprehensum ad quadratum contingentis, ita 
rectangulum comprehensum rectis inter sectiones con- 
tingentemque positis ad qua- 
dratum rectae ad punctum 
contactus abscisae. 

sint oppositae 4B, Γ4, 
quarum centrum sit E, con- 
lingentes autem ΔΖ, ΓΖ, 
ducaturque AT et EZ, AE 
et producantur, per Z au- 
tem rectae .4I' parallela 
ducatur ΒΖΘ, et sumatur quoduis punctum K, et per 
id rectae ÆI parallela ducatur K 4ZMNX. dico, 
esse BZ X< Z4: Z 4* — KA» AR: AL. 

ducantur enim a K, B rectae 42 parallelae ΚΠ 
BP. iam quoniam est 


In fig. pro K (Vp) posuerunt H Memus aliique. 
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BZP τρίγωνον, τὸ ἀπὸ ΚΣ πρὸς τὸ KEI καὶ τὸ 
ἀπὸ AE πρὸς τὸ AEZ, καὶ λοιπὸν τὸ ὑπὸ KAF 
πρὸς τὸ KAZI τετράπλευρον, ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ 
ΒΖ τῷ ὑπ. ΒΖ4, τὸ δὲ BPZ τρίγωνον τῷ 
AZO, τὸ δὲ KAZII τετράπλευρον τῷ AAN τρι- 
γώνῳ, ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ BZA πρὸς τὶ AZO 
τρίγωνον, τὸ ὑπὸ KAF πρὸς τὸ AAN. ὡς δὲ τὸ 
426 πρὸς τὸ ἀπὸ AZ, τὸ AAN πρὸς τὸ ἀπὸ 44’ 
δι᾽ ἴσου ἄρα, ὥς τὸ ὑπὸ BZA πρὸς τὸ ἀπι ZA, τὸ 
10 ὑπὸ K AX nots τὸ ἀπὸ AA. 


Όι 


r 


κα΄. 
Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ τῆς τομῆς δύο 
σημεῖα ληφϑῇ, xal δι᾽ αὐτῶν ἀχϑῶσιν εὐϑεῖαι ἡ μὲν 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς 
15 ἐπιξευγνύουσαν, τέµνουσαι ἀλλήλας τε καὶ τὰς τομάς, 
ἔσται, ὡς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπὸ τῆς συμπτώ- 
σεως ταῖς τομαῖς προσπιπτουσῶν πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ἐφαπτομένης τετράγωνον, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
μεταξὺ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως πρὸς τὸ 
20 περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς συμ- 
πτώσεως εὐϑειῶν. 
ἔστω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον, εἰλήφϑω δὲ τὰ 
H, K σημεῖα, καὶ δι᾽ αὐτῶν ἤχθωσαν παρὰ μὲν τὴν 
AZ αἱ ΝΞΗΟΠΡ, KET, παρὰ δὲ τὴν ΑΓ af 


1. KZII] «nó ΚΣΠΥ͂; corr. p. 2. AEZ] AEZ V; 
cor p (422). KAA] AKZ corr, ex AKZ m. 1 V; corr. 
Memus (hlx) 38. Ante ἴσον add. ἔσται ὡς τὸ ἀπὸ BZ πρὸς 
τὸ BZP Halley cum Command.; lacunam p. 6. ὑπὸ ΒΖ 2] 
ἀπὸ BZ V; corr. Memus. τό] (alt. om. V; corr. p. 7. 
KAS] AKX V; corr. Memus (hlx). ASAN] AAM V; corr. p. 

10. ΚΑ aka V; corr. Memus (hlx). 19. πρός — 20. 
συμπτώσεως] om. V; corr. Comm. 
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BZ: BZP = KX’: KEZI 

42? : AZZ [Eucl. VI, 19; V, 16] 
= KAX 4Ξ [Euc. II, 5] : KAZI [Eucl. V, 19], 
et BZ!— BZ»Z4 [Π, 39, 58], BPZ = 420 
(prop. ΧΙ, KAZII = AAN (prop. V], erit 

BZ»Z4:4Z20-—KA4» AE: AAN. 

est autem 476: AZ? = AAN: ΑΔ} [Eucl. VI, 19; 
V, 16]; ergo ex aequo [Eucl. V, 22] 

BZ»«Z4:Z4*—KA45« 48: 4 4, 


XXI. 


lisdem suppositis si in sectione duo puncta su- 
muntur, et per ea rectae ducuntur, altera contingenti 
parallela, altera rectae. puncta contactus coniungenti 
parallela, secantes et 
inter se et sectiones, 
erii, ut rectangulum 
comprehensum rectis a 
puncto concursus ad 
sectiones adcidentibus 
ad quadratum contin- 
gentis, ita rectangulum 
comprehensum rectis 

inter sectiones 
puncetumque concursus 
positis ad rectangulum «comprehensum rectis inter 
sectionem punctumque concursus positis. 

sint enim eadem, quae antea, et sumantur H, K 
puncta, per eaque rectae ΑΖ parallelae ducantur 
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HAM, ΚΟΦΙΧΨΩ͂. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ὑπὸ 
ΒΖ 4 πρὸς τὸ ἀπὸ ZA, οὕτως τὸ ὑπὸ KO πρὸς 
τὸ ὑπὸ NOH. 
ἐπεὶ γάρ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ AZO 
τρίγωνον, τὸ ἀπὸ AA πρὸς τὸ AAM καὶ τὸ ἀπὸ XO 
πρὺς τὸ ΞΟ Ψ καὶ τὸ ἀπὸ XH πρὸς τὸ XH M, ὡς ἄρα 
ὅλον τὸ ἀπὸ ΞΟ πρὸς ὅλον τὸ ΞΟ Ψ, οὕτως ἀφαιρεθὲν 
τὸ ἀπὸ X H πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ ΞΗ M. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ 
ὑπὸ NOH πρὸς λοιπὸν τὸ ΗΟ Ψ M τετράπλευρόν ἐστιν, 
10 ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ AZO. ἴσον δὲ τὸ μὲν AZO τῷ 
BTZ, τὸ δὲ ΗΟΨΜ τῷ KOPT: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
AZ πρὸς τὸ BZT, τὸ ὑπὸ NOH πρὸς τὸ KOPT. 
ὡς δὲ τὸ ΒΥ Ζ τρίγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΖ, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ ΒΖ 4, οὕτως ἐδείχθη τὸ ΚΟΡΤ πρὸς τὸ ὑπὸ 
15 ΚΟΩ: ὃδι ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΒΖ 4, τὸ ὑπὸ NOH πρὸς τὸ ὑπὸ KOQ. καὶ ἀνάπαλιν, 
ὡς τὸ ὑπὸ BZA πρὸς τὸ ἀπὸ ZA, τὸ ὑπὸ ΚΟ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΝΟΗ. 
κβ΄ 


20 Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι παράλληλοι 
ἐπιψαύωσιν, ἀχϑῶσι δέ τινες εὐθεῖαι τέμνουσαι ἆλ- 
λήλας καὶ τὰς τομάς, ἡ μὲν παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, 
ἡ δὲ παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, ἔσται, ὡς 
ἡ τοῦ πρὸς τῇ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσῃ εἴδους πλαγία 

25 πλευρὰ πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
μεταξὺ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως πρὸς τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς συμ- 
πτώσεως. 

7. tó) (alt. pev, e corr. m. 1 V. 12. KOPII V; corr. Memus, 
14. KOPT] po, T corr. ex II m. 1 V. 17. ΚΟΩ] c, corr. 


ex KO, O€9 m.1V. 24.7]p,om.V. 25. πλευρᾶι V; corr. p. 
26. τῶν τομῶν — 27. μεταξύ] om. V; corr. Paris. 3856 mg. 
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ΝΞΗΟΠΡ, ΚΣΤ, rectae autem 4I parallelae HAM, 
KOQIX*P£". dico, esse 
BZ»xZ4:Z4* = KO Xx 0Q: NOx OH, 
quoniam enim est 
AZ: AZO = 4 1: AAM 
= EO: EO. = EH?*: ΞΗ Μ [Eucl. VI, 19; V, 16], 
erit, αἱ totum 50° ad totum 50W, ita ablatum X H? 
ad ablatum ΞΗ͂Μ, itaque etiam reliquum [I, 47; 
Eud. II, 6] NO Xx OH: HO M = 42: AZO 
[Eucl. V, 19]. est autem ΖΘ = BTZ [prop. XI], 
HOQ'i M = KOPT [prop. XII]; itaque 
AZ : BZT = NO Xx OH: KOPT. 
demonstrauimus autem, esse 
ΒΥΖ: BZ? — KOPT: KOX O9 [prop. XX] 
= [I, 39, 38] BTZ:BZ»« Z4; 
itaque ex aequo [Eucl. V, 22] 
AZ: BZ5« Zd = NO x OH: KO Xx 092. 
et e contrario [Eucl. V, 7 coroll.] 
BZ x Z4 :Z£ = KO Xx OQ: NO Xx OH. 


XXII. 


Si sectiones oppositas duae rectae parallelae con- 
tingunt, et ducuntur rectae quaedam secantes et inter 
se et sectiones, altera contingenti parallela, altera 
rectae puncta contactus coniungenti parallela, erit, 
ut latus transuersum figurae rectae puncta contactus 
coniungenti adplicatae ad rectum, ita rectangulum 
comprehensum rectis inter sectiones punctumque con- 


1) In figura codicis V punctum ¥ intra sectionem I'4 
cadit, ita ut haec recta dicenda esset ΚΟΦΙΧΩΨ, adiecta 
sunt sex rectangula. 
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ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ A, B, ἐφαπτόμεναι δὲ 
αὐτῶν al AD, BA παράλληλοι ἔστωσαν, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ AB. διήχθωσαν δὴ ἡ μὲν EXH παρὰ τὴν AB, 
ἡ δὲ KEAM παρὰ τὴν AI. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ 
5 AB πρὸς τὴν ὀρθίαν τοῦ εἴδους πλευράν, το ὑπὸ 
ΗΕΞ πρὸς τὸ ὑπὸ KEM, 
ἤχθωσαν διὰ τῶν H, Ξ παρὰ τὴν AT αἱ XN, HZ. 
ἐπεὶ γὰρ αἱ AD, BA ἐφαπτόμεναι τῶν τομῶν 
παράλληλοί εἰσι, διάμετρος μὲν ἡ ΔΒ, τεταγμένως 
10 δὲ ἐπ᾽ αὐτὴν κατηγμέναι αἱ KA, EN, HZ: ἔσται 
οὖν, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ὀρϑίαν πλευράν, τό τε ὑπὸ 
BAA πρὸς τὸ ἀπὸ AK καὶ τὸ ὑπὸ BNA πρὸς τὸ 
ἀπὸ NÆ, τουτέστι τὸ ἀπὸ AE. ἔστιν ἄρα, ὡς ὅλον 
τὸ ὑπὸ BAA πρὸς ὅλον τὸ ἀπὸ KA, οὕτως ἆφαι- 
15 ρεϑὲν τὸ ὑπὸ BNA, τουτέστι τὸ ὑπὸ ZAN: ἴση 
γὰρ ἡ NA τῇ ΒΖ πρὸς ἀφαιρεθὲν τὸ ἀπὸ AE 
καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ ZAN πρὸς λοιπὸν τὸ ὑπὸ 
ΚΕΜ ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ἴσον δὲ 
τὸ ὑπὸ ZAN τῷ ὑπὸ HEX: ὡς ἄρα ἣ ΑΒ τοῦ 
20 εἴδους πλαγία πλευρὰ πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τὸ ὑπὸ HEX 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΕΜ. 
xy’. 
Ἐὰν ἐν ταῖς κατα συξυγίαν ἀντικειμέναις δύο 
εὐθεῖαι τῶν κατ ἐναντίον τομῶν ἐπιψαύουσαι συμ- 
25 πίπτωσιν ἐπὶ μιᾶς, ἧς ἔτυχον, τομῆς, ἀχϑῶσι δέ τινες 
παρὰ τὰς ἐφαπτομένας τέμνουσαι ἀλλήλας καὶ τὰς 
ἑτέρας ἀντικειμένας, ἔσται, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτομένων 


3. δή] δέ Halley. 4. EKAM V, corr. p. 8. ydg] οὖν» 
24. συμπίπτουσιν v, V (ov còrr. in o?); corr. pc. 
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cursus positis ad rectangulum comprehensum rectis 
inter sectionem punctumque concursus positis. 
7 sint oppositae Δ, B, 
easque contingentes 
ΑΓ, Β.4 parallelae sint, 
Ζ et ducatur 4B. du- 
cantur igitur rectae 4B 
parallela EA H/ rectae 
K ΑΓ autem parallela 
KEAM. dico, esse, ut ΑΒ ad latus rectum 
figurae, ita HE Xx ES: KE»« EM. 
per H, 5 rectae AT parallelae ducantur 3 N, HZ. 
iam quoniam ΑΓ, BA sectiones contingentes par- 
allelae sunt, diametrus est ΔΒ et ad eam ordinate 
ductae KA, SN, HZ [II, 31]; erit igitur [I, 21] ΑΒ: 
latus rectum 
= BAX AA: AK* = BN2« NA:NÀ? 
= BN >x< NA: AE? [Eucl. I, 34]. 
est igitur, ut totum B.4 »« 4.4 ad totum 4ΚΣ, ita 
ablatum BN»« NA, hoc est ZAX AN (nam 
NA = BZ ΠΠ, 211), ad ablatum 4Ε}: quare etiam 
reliquum [u. Pappi lemma IV] Z 4 >< AN ad reliquum 
[I, 47; Eucl. II, 5] ΚΕ»ς EM est, ut AB ad latus 
rectum. estautem Z A< AN = H E»« E [Ες]. I,34]; 
ergo ut AB latus figurae transuersum ad rectum, ita 
HE Xx ER: KE Xx EM. 


E] J 


XXIII. 
Si in oppositis coniugatis duae rectae sectiones 
inter se oppositas contingentes in quauis sectionum 
concurrunt, et contingentibus parallelae rectae du- 
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τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, τὸ περιεχόμενον ὑπὺ τῶν 
μεταξὺ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως εὐϑειῶν πρὸς 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ὁμοίως λαμβανομένων 
εὐϑειῶν. 

5 ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι «i AB, Γ4, 
EZ, HO, κέντρον δὲ αὐτῶν τὸ K, καὶ τῶν AB, EZ 
τομῶν ἐφαπτόμεναι αἱ ADTA, EXZA συμπιπτέτω- 
σαν κατὰ τὸ 4, xal ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AK, EK καὶ 
ἐκβεβλήσθωσαν ἐπὶ τὰ B, Z, καὶ ἀπὸ τοῦ H παρὰ 

10 τὴν AA ἤχϑω ἡ Η ΜΝ/ΞΟ, ἀπὸ δὲ τοῦ O παρὰ τὴν 
EA ἡ OIIPEZ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ EA 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΛΑ, τὸ ὑπο QFE πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΗΞΟ. 

ἤχθω γὰρ διὰ τοῦ Σ παρὰ μὲν τὴν AA ἡ ΣΤ, 

16 παρὰ δὲ τὴν EA ἀπὸ τοῦ O ἡ OT. ἐπεὶ οὖν συ- 
ξυγῶν ἀντικειμένων τῶν AB, TA, EZ, ΗΘ διάμετρός 
ἐστιν ἡ ΒΕ, καὶ ἐφάπτεται τῆς τομῆς ἡ ΕΛ, καὶ 
παρ᾽ αὐτὴν ἦκται 7 ΘΣ, ἴση ἐστὶν ἡ ΘΠ τῇ ΠΣ, 
καὶ διὰ τὰ αὐτὰ ἢ HM τῇ MO. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 

90 τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ EDA τρίγωνον, τὸ ἀπὸ ΠΣ 
πρὸς τὸ HTE καὶ το ἀπὸ ΠΕ πρὸς τὸ INA, καὶ 
λοιπὸν τὸ ὑπὸ OE πρὸς τὸ ΤΝ/ Σ τετράπλευρόν 
ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ D AE τρίγωνον. ἴσον 
δὲ τὸ μὲν EÐA τρίγωνον τῷ 4 4Χ, τὸ δὲ ΤΝΞΣ 

25 τετράπλευρον τῷ APTO: ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ EA 
πρὸς τὸ AAX, τὸ ὑπὸ QFE πρὸς τὸ FOTP qts- 
τράπλευρον. ἔστι δέ, ὡς τὸ AXA τρίγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ AA, τὸ APTO πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΞΟ: δι᾽ ἴσου 

10. MN EO V; corr. p. 11. EA] ρον, corr. ex ΚΘ 


m.1 V. 15.07 0T] ση ov V; corr. 2365 mg. 22. 6 EZ] 
1 V; corr. Memus. 
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cuntur secantes et inter se et sectiones oppositas 
alteras, erit, ut quadrata contingentium inter se, ita 
rectangulum comprehensum rectis inter sectiones punc- 
tumque concursus positis ad rectangulum comprehen- 
sum rectis eodem modo sumptis. 

sint oppositae coniugatae 4B, Γ4, EZ, HO, 
centrum autem earum K, et AØT 4A, EX 4.4 sectiones 
AB, EZ contingentes in 4 concurrant, ducanturque 
AK, EK et producantur ad B, Z, ab H autem rectae 
dAd parallela ducatur HMN XO et a Θ rectae EA 
parallela @I PE. dico, esse 

ER: 4AE = 05x 5E: HÄ Xx XO. 

per Z enim ducatur ΣΤ rectae 4 4 parallela, ab O 
autem OT rectae EA parallela. iam quoniam oppo- 
sitarum coniugatarum 4B, 
T4, EZ, HO diametrus est 
BE, et EA sectionem con- 
tingit, eique parallela ducta 
est ΘΣ, erit [IT, 20; I def. 5] 
OII = IIE et eadem de 
causa HM = MO. et quon- 
iam est 

EZ: E04 = NE: ITE = NE? : INE 
[Eucl. VI, 19; V, 16], erit etiam reliquum [Eucl. IT, 5] 
6E» SZ: TNXZ-—EZ4:04E [Κιο|.Υ͂, 19]. est 
autem [ρτορ. IV] E.A — A44 X ei") 
TNXZ = ΞΡΤΟ; 

itaque EA? : AAX = 9X» EEZ:XOTP. est autem 


1) Ex prop. XV, quae tum quoque ualet, cum rectae con- 
tingentes suam quaeque sectionum oppositarum contingunt. 


οι 


10 


16 


20 
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ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ ἀπὸ AA, τὸ ὑπὺ ΘΞΣ 
προς το ὑπὸ HXO. 

κδ΄. 

Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συζυγίαν ἀντικειμέναις ἀπὸ τοῦ 
κέντρου διαχϑῶσι πρὸς τὰς τομὰς δύο εὐϑεῖαι, καὶ 
λέγηται αὐτῶν ἢ μὲν πλαγία διάμετρος, ἡ δὲ ὀρϑία, 
ἀχϑῶσι δέ τινες παρὰ τὰς δύο διαμέτρους συμπίπτου- 
σαι ἀλλήλαις καὶ ταῖς τομαῖς, ἡ δὲ σύμπτωσις ᾗ τῶν 
εὐϑειῶν ἐν τῷ μεταξὺ τόπῳ τῶν τεσσάρων τομῶν, τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τμημάτων τῆς παραλλήλου τῇ 
πλαγία μετὰ τοῦ πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ ὑπὸ τῶν 
τμημάτων τῆς παραλλήλου τῇ ὀρϑίᾳ, Ov το ἀπὸ τῆς 
ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας τετράγωνον, ἴδον 
ἔσται τῷ δὶς ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τετραγώνῳ. 

ἔστωσαν κατα συζυγίαν ἀντικείμεναι αἱ 4, B, T, «4, 
ὧν κέντρον το E, καὶ ἀπὸ τοῦ E διήχϑωσαν ἤ τε 
ΑΕΓ πλαγία καὶ ἡ ΔΕΒ ὀρθία, καὶ παρὰ τὰς ΑΓ, 
AB ἤχθωσαν αἱ ZHOIK A, ΜΝΞΟΠΡ συμπίπτου- 
σαι ἀλλήλαις κατὰ τὸ Ξ᾽ ἔστω δὲ πρότερον τὸ X 
ἐντὸς τῆς ὑπὸ ΣΕΦ γωνίας ἢ τῆς ὑπὸ TET. λέγω, 
ὅτι τὸ ὑπὸ 234 μετὰ τοῦ πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ 
ὑπὸ ΜΞΡ, ὃν τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ AT, ἴσον 
ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ AE. 

ὔχϑωσαν γὰρ ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ ΣΕΤ, 


οὗ DEO, καὶ διὰ τοῦ A ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ 


ΣΗΔΑΦ. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ Σ ΑΦ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
JE, ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ ΣΦ πρὸς τὸ ἀπὸ EA, 
οὕτως τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ EA. τὸ δὲ ὑπο 

1. τὸ ὑπό] τοῦ V; corr.p cv, euan. V. 11. ὃ 


λόγον] ὅλον V; corr. p. Be. 2243] ΛΗΣΦΥ͂; corr. p 
(ΦΛΗΣ). 
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[eodem modo] AXA : 4.4 = SPTO:HEX»«AXO. ergo 
ex aequo [Eucl. V, 22] 
EA:A4/47-—0A2» XE: HÀ» XO. 


XXIV. 


Si in oppositis coniugatis a centro ad sectiones 
duae rectae ducuntur, et altera earum diametrus trans- 
uersa, altera recta sumitur, duabus autem diametris 
ilis parallelae rectae quaedam ducuntur et inter se 
et cum sectionibus concurrentes, et punctum con- 
cursus in spatio inter quattuor sectiones posito est, 
rectangulum comprehensum partibus rectae diametro 
transuersae parallelae cum spatio, ad quod rectangulum 
comprehensum partibus rectae diametro rectae par- 
allelae rationem habet, quam quadratum diametri 
rectae ad quadratum transuersae, aequale erit duplo 
quadrato dimidiae diametri transuersae. 

sint 44, B, Γ, 4 oppositae coniugatae, quarum 
centrum sit E, et ab E ducatur 4ΕΓ diametrus 
transuersa et AEB recta, 
rectisque ΑΓ, 4B par- 
allelae ducantur ZH O IK A, 
MN&EAOIIP in X inter se 
concurrentes; κ autem prius 
intra angulum ΣΕΦ uel 
TET positum sit. dico, 
25 >x< 54 cum spatio, ad 
quod MA x XP rationem 
habet, quam ./B?: 4I", aequale esse spatio 2.4 E*, 

ducantur enim EZ E T, TE  asymptotae sectionum, et 


In hac propositione duas tantum figuras habet V. 
Apollonius, ed. Heiberg. 24 
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EAD πρὸς τὸ ἀπὸ AE λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον 
ἔκ τε τοῦ τῆς Σ 4 πρὸς AE καὶ τοῦ τῆς DA πρὸς 
ΑΕ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΣΑ͂ πρὸς AE, ἡ ΝΞ πρὸς ΞΘ, 
ὡς δὲ ἡ DA πρὸς AE, ἡ ΠΒ πρὸς XK' ὁ ἄρα 

5 τοῦ ἀπὸ ΔΕ πρὲς τὸ ἀπὸ AE λόγος σύγκειται ἔκ τε 
τοῦ τῆς ΝΞ πρὸς ΞΘ καὶ τοῦ τῆς IS πρὸς Ἐκ. 
σύγκειται δὲ ἐκ τῶν αὐτῶν ὁ τοῦ ὑπὸ IAN πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΚΞΘ' ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AE προ; tò ἀπὸ AE, τὸ 
ὑπὸ ΠΞΝ πρὸς τὸ ὑπὸ KAO. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AE 
10 πρὸς τὸ ἐπὸ A E, τὸ ἀπὸ AE μετὰ τοῦ ὑπὸ I1 XN πρὸς 
τὸ ἀπὸ AE μετὰ τοῦ ὑπὸ ΚΆΘ. ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπο 
ΔΕ τῷ ὑπὸ IIMN, τουτέστι τῷ ὑπὸ PN M, τὸ δὲ ἀπὲ 
AE ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ KZO, τουτέστι τῷ ὑπὸ 4Θ2' 
ὡς ἄρα το ἆπο AE πρὸς τὸ ἀπὸ EA, τὸ ὑπὸ IAN 
16 μετὰ τοῦ ὑπὸ PNM πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΞΘ μετὰ τοῦ 
ὑπὸ AOZ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ IMAN μετὰ τοῦ υπο 
PNM τῷ ὑπὸ PAM: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ JE πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΕΑ, τὸ ὑπο ΡΞΜ πρὸς τὸ ὑπὸ KAO μετὰ τοῦ 
ὑπὸ KZO. δεικτέον οὖν, ὅτι τὸ ὑπὸ ZAA μετὰ τοῦ 
90 ὑπὸ ΚΞΘ καὶ τοῦ ὑπὸ KZO ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ 
ΕΑ. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ AE, τουτέστι τὸ ὑπὸ 
KZO: λοιπὸν ἄρα δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ KAO μετὰ 
τοῦ ἱπὸ 432 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ AE. ἔστι δέ: τὸ 
γὰρ ὑπὸ ΚΞΘ μετὰ tot ὑπὸ 452 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
25 AOZ, τουτέστι τῷ ὑπὸ KZO, τουτέστι τῷ ἀπὸ AE. 
συμπιπτέτωσαν δὴ αἱ ZA, MP ἐπὶ μιᾶς τῶν 
ἀσυμπτώτων κατὰ τὸ Θ. ἴσον δή ἐατι τὸ ὑπὸ ΖΘ 4 
τῷ ἀπὺ AE καὶ τὸ ὑπὸ MOP τῷ ἀπὺ AE; ἔστιν 
18. 4602] AOS V; corr. Memu:. 16. 402] AOE V; 


corr. Memus. 17. PN M] PMN V; corr. p (τῶν PN, NM). 
25, AOZ] AZ9 V; corr. Memus, 
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per .4 sectionem contingens ZH 4. iam quoniam 
est Z4 x A = dA E? [I, 56; II, 1), erit (Eucl. V, 7] 
EA» AO:EZA = A4E?: ΕΑ", est autem 
ZAx αφ: AE? — (ZA: AE) »« (04: AE). 
uerum Z4: 4E-— NÀX:X0, O04: AE-— IIR: ΣΚ 
[Eucl. VI, 4]; itaque 
AE! : AE! = (NÀ:E0) »« (IIS : ἘΚ) 
= IZAN: ΚΞ x ΒΘ 
= AE? 4 HAXAN: AE? -+ KE »« EO [Eucl. V, 12]. 
est autem ZE* — IIM »« MN [II, 11] = PN x NM 
[II, 16], et [eodem modo] 
AE? = KZ x Z0 = 10-9092; 
erit igitur 
AE?: EA 
= Ix AN -HPN2NM:KE» X0 -4+ 492c0Z. 
est autem HAXAN -4+ PN NM = PE»« EM 
[u. Pappi lemma V, 2]; itaque 
AE? : EAS = PERS EM: KA» ΒΘ 4 - ΚΖ»ε ΖΘ, 
demonstrandum igitur, esse 
ZE»AÀA4-FKE» ZO -+ KZ» Z0-2E./f 
auferatur, quod commune est, AE’ = KZ Xx Z0. 
itaque reliquum est, ut demonstremus, esse 
KX EO -- 4Ξ»ς ΞΖ = AE. 
et est; nam 
KA Xx O+ 4X» EZ = A0 x 0Z 
= KZ X< ΖΘ (u. Pappi lemma V, 1] = AE*. 
iam uero 24, MP in altera asymptotarum con- 
currant in ©. itaque ZO x 6.4 = AE? et 
MO x OP = AE* [II, 11, 16]; 
itaque JE’: EA! — M85«0P:Z05»«04,  uolu- 
mus igitur, esse 220 x< OA — 2.4 E*, et est. 
24* 


812 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄. 
ἄρα, ὡς το ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ EA, τὸ ὑπὸ MOP 
πρὸς τὶ ὑπὸ ΖΘ 4. ὥστε τὸ δὶς ὑπὸ ZOA ἴσον y- 
τοῦμεν τῷ δὶς ἀπὸ AE. ἔστι δέ. 
ἔστω δὲ τὸ X ἐντὸς τῆς ὑπὸ ΣΕΚ γωνίας ἢ τῆς 
6 ὑπὸ DET. ἔσται δὴ ὁμοίως διὰ τὴν συναφὴν τῶν 
λόγων, ὡς τὸ ἀπὸ JE πρὸς τὸ ἀπὸ EA, τὸ ὑπὸ 
IZN πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΞΘ. τῷ δὲ ἀπὸ JE ἴσον ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ IIMN, τουτέστι τὸ ὑπὸ PNM, τῷ δὲ ἀπο 
AE ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ AOZ: ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ 
10 PNM πρὸς τὸ ὑπὸ AOZ, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ 
ΠΕΝ πρὸς ἀφαιρεθὲν τὸ ὑπὸ KEO. καὶ λοιπὸν 
ἄρα τὸ ὑπὸ ΡΞΜ πρὸς λοιπὴν την ὑπεροχήν, ñ 
ὑπερέχει τὸ ἀπὸ AE τοῦ ὑπὸ KAO, δεικτέον ἄρα, 
ὅτι τὸ ὑπὸ ΖΞ 4 προσλαβὸν τὴν ὑπεροχήν, T ὑπερ- 
15 έχει τὸ ἀπὸ AE τοῦ ὑπὸ KAO, ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ 
AE. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ AE, τουτέστι τὸ ὑπὸ 
ZOA λοιπὸν ἄρα δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ KAO μετα 
τῆς ὑπεροχῆς, 7 ὑπερέχει τὸ ἀπὸ AE τοῦ ὑπὸ KZO, 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ AE. ἔστι δέ τὸ γὰρ ἔλασσον το 
90 ὑπὸ KZO προσλαβὸν τὴν ὑπεροχὴν ἴσον ἐστὶ τῷ 
μείξονι τῷ ἀπὸ AE. 
κε΄. 
Τῶν αὐτῶν ὑποχειμένων ἔστω 7 σύμπτωσις τῶν 
παραλλήλων ταῖς AT, BA ἐντὸς μιᾶς τῶν «4, B to- 
25 μῶν, ὡς ὑπόκειται, κατὰ τὸ A. 
λέγω, ὅτι τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τμημάτων τῆς 
παραλλήλου τῇ πλαγία, τουτέστι τὸ ὑπὸ OFN, τοῦ 
πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὺ τῶν τμημά- 


8. τό] (pr) τῷ V; corr. p. 9. τό] (pr) ο, τῷ Vp. 10. 
4Θ2] QAZ V; corr. Memus. 18, Post KZO add. ἐστιν ὡς 
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iam uero ,5 intra angulum ΣΕΚ uel DET positum 
sit. itaque eodem modo propter compositionem ra- 
tionum erit Οδ; EA? = IIE x &N: KE x ΞΘ. 


est autem ΠΜ» MN = AE? [I, 11] = PN» NM 
Π1, 16], εἰ 49 x OZ = AE? [II, 11, 16]. itaque 
est PN x NM: 40»« 9Z = IZ Xx EN: K 3»« XO. 
quare etiam reliquum [υ. Pappi lemma V, 1] 

PE» ΠΜ: 4ΕΡ"-- KE» ZO = AE! : EA? 
[Eucl. V, 19]. demonstrandum igitur, esse 

Zx KA-- (AE? =- KE Xx ΒΘ) —2 AE. 
auferatur, quod commune est, AE? = ZO Xx 0 4. 
itaque reliquum est, ut demonstremus, esse [u. Pappi 
lemma V, 2) K X»« X0 --(AE* —- K X »« O) = AE. 
et est; nam KÄ Xx X0 -+ AE*-- KE »« X0 = AE. 


XXV. 
lisdem suppositis punctum concursus rectarum 
rectis AI, BA parallelarum intra alterutram sectionum 
4, B positum sit, sicut infra descriptum est, in XX 
dico, rectangulum comprehensum partibus rectae 
diametro transuersae parallelae, hoc est OE >x< EN, 


τὸ ἀπὸ AJE πρὸς τὸ ἀπὸ EA Halley praeeunte Commandino. 
18. τοῦ — 19. AE] bis V; corr. pc. 


σι 


10 


15 


20 


25 
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των τῆς παραλλήλου τῇ ὀρϑία, τουτέστι τὸ ὑπὸ PAM, 
ὃν τὸ ἀπὸ τῆς ὀρθίας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας, μεῖξον 
ἔσται τῷ δὶς ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τετραγώνῳ. 

διὰ γὰρ τὰ αὐτά ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΕΑ, τὸ ὑπὸ IZO πρὸς τὸ ὑπὸ EX A. ἴσον δὲ 
τὸ μὲν ἀπὸ JE τῷ ὑπὸ Π ΜΘ, 
τὸ δὲ ἀπὸ AE τῷ ὑπὸ 4ΟΣ' 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AE πρὸς 
τὸ ἀπὸ AE, τὸ ὑπὸ ΠΜΘ 
πρὸς τὸ ὑπὸ AOE. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ ὑπὸ ZO 
πρὸς ὅλον τὸ vxo ARS, 
οὕτως ἀφαιρεθὲν τὸ ὑπὸ Π ΜΘ πρὸς ἀφαιρεθὲν 
το ὑπὸ AOE, τουτέστι τὸ ὑπὸ STA, καὶ λοιπὸν 
ἄρα τὸ ὑπὸ PAM πρὸς λοιπὸν τὸ ὑπὸ TAK ἐστιν, 
ως τὸ ἀπὸ JE πρὸς τὸ ἀπὸ AE. δεικτέον ἄρα, ὅτι 
τὸ ὑπὸ OFN τοῦ ὑπὸ ΤΞΚ μεῖξόν ἐστι τῷ δὶς ἀπὸ 
ΑΕ. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ὑπὸ ΤΞΚ' λοιπὸν ἄρα 
δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ OTN ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ AE. 
ἔστι δέ. 


ra 
D 
-- 


κθ΄. 
᾿Εὰν δὲ ἢ κατὰ τὸ Ξ σύμπτωσις τῶν παραλλήλων ἐντὸς 
ᾗ μιᾶς τῶν Α, Γ τομῶν, ὡς ὑπόκειται, τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ τῶν τμημάτων τῆς παραλλήλου τῇ πλαγία, τουτ- 
ἔστι τὸ ὑπὸ 432, τοῦ πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ ὑπὸ τῆς 
ἑτέρας τῶν τμημάτων, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΡΞΗ, ὃν τὸ 
ἀπὸ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας, ἔλασσον 
ἔσται τῷ δὶς ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τετραγώνῳ. 
ἐπεὶ γὰρ διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερόν ἐστιν, ὡς τὸ 


6. ὑπό] bie V; corr. pc. T. τό] τῷ V; corr, p. ΛΟΣῚ 
e, corr ex 40, 0OZ m.i V. 14. ΣΤΑ] ΝΣΟΥ͂; corr. Halley. 
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spatio, ad quod rectangulum comprehensum partibus 
rectae diametro rectae parallelae, hoc est PX >x< ΞΜ, 
rationem habet, quam quadratum diametri rectae ad 
quadratum transuersae, maius erit duplo quadrato 
dimidiae diametri transuersae. 
eadem enim de causa est 
AE: EA? = IIR »5« 50: EX »« & A. 

est autem (II, 11] JE?’ — IM x MO, AE! — 40»« 0. 
quare etiam ZE*: 4E? = IM x ΜΘ: 40 x OZ. 
et quoniam est | 

IZ x OR: AS x XZ—IIM»«M0:405»«0Z 

= IM >x M0: ΣΤ»ς TA (lI, 22], 
erit etiam reliquum [1], 16; Pappi lemma IV] 
PAX ΞΜ: TZ >x< ΣΚ (v. Pappi lemma V, 2 οἱ ]I, 8] 
= JE? : AE? (Eucl. V, 19). 
demonstrandum igitur, esse 
OS Xx EN = TA Xx XK --2 AE*. 

auferatur, quod commune est, TẸ >< K; reliquum 
igitur est, ut demonstremus, esse OT >x< TN = 2 AE? 
Π1, 8, 16 et Pappi lemma V, 21. et est (IJ, 23]. 


XXVI. 


Sin punctum concursus parallelarum X intra alter- 
utram sectionum Δ, I' positum est, sicut infra de- 
scriptum est, rectangulum comprehensum partibus rectae 
diametro transuersae parallelae, hoc est 4AF Xx ΚΖ, 
spatio, ad quod rectangulum comprehensum partibus 
alterius, hoc est PA >< XH, rationem habet, quam 
quadratum diametri rectae ad quadratum transuersae, 
minus erit duplo quadrato dimidiae diametri transuersae. 

nam quoniam eadem de causa, qua antea, est 
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ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἐπο EA, τὸ ὑπὸ DAE πρὸς τὸ 
ὑπὸ KZO, καὶ ὅλον ἄρα τὸ ὑπὸ ΡΞΗ λόγον ἔχει τὸν 
τοῦ ἀπὸ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς πλαγίας πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΞΘ 

ὅ μετὰ τοῦ ἀπὸ AE. δεικτέον ἄρα, 

ὅτι τὸ ὑπὸ AZZ τοῦ ὑπὸ KZO 

μετὰ τοῦ ἀπὸ ΑΕ ἔλασσόν ἐστι 
τῷ δὶς ἀπὸ ΔΕ. 

κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ AE* 
λοιπὸν ἄρα δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ 

AZZ τοῦ ὑπὸ KZO ἔλασσόν ἐστι τῷ ἀπὸ AE, tovt- 

έστι τῷ ὑπὸ AOZ. ἔστι δέ: τὸ γὰρ ὑπὸ AOZ μετὰ τοῦ 

ὑπὸ 437 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ KZO. 
xt’. 

15 — Ἐὰν ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας συξυγεῖς διά- 
µετροι ἀχϑῶσι, καὶ λέγηται αὐτῶν ἡ μὲν ὀρϑία, ἡ δὲ 
πλαγία, καὶ παρ᾽ αὐτὰς ἀχϑῶσι δύο εὐϑεῖαι συμ- 
πίπτουσαι ἀλλήλαις καὶ τῇ γραμμῇ, τὰ ἀπὸ τῶν ἀπο- 
λαμβανομένων εὐϑειῶν ἐπ᾿ εὐθείας τῆς παρὰ τὴν 

90 πλαγίαν ἠγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐϑειῶν 
καὶ τῆς γραμμῆς τετράγωνα προσλαβόντα τὰ ἀπὸ τῶν 
ἀπολαμβανομένων εὐϑειῶν ἐπ᾿ εὐϑείας τῆς παρὰ τὴν 
ὀρϑίαν ἠγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐϑειῶν 
καὶ τῆς γραμμῆς ὅμοια καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένα εἴδη 

95 τῷ ὑποκειμένῳ εἴδει πρὸς τῇ ὀρθίᾳ διαμέτρῳ ἴσα ἔσται 
τῷ ἀπὸ τῆς πλαγίας διαμέτρου τετραγώνῳ. 

ἔστω γὰρ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ ABI ZI, 
ἧς κέντρον τὸ Ε, καὶ ἤχϑωσαν αὐτῆς δύο συξυγεῖς 


1 


e 


3. τοῦ ἀπό] ἀπὸ τοῦ V; corr. p. — 6. AZZ] c, corr. ex 
4Ξ6Θ m. 1 V. 11. τῷ] pe, mutat. in τοῦ m. 1 V; τοῦ v. 
25. διαμέτρω] µέτρῳ V; corr. p. 
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AE! EA? = AxA: KÄ »6 ΞΘ, erit etiam totum 
(u. Pappi lemma V, 2, coll. IT, 11, 16] 
PRPARH:KAAX0-- AE? = 4E?*:EA* (Eucl. V, 12]. 
demonstrandum igitur, esse 
AER »x EKZ + 2AE = KE» X0 - AE. 

auferatur, quod commune est, ΑΕ}: itaque reli- 

quum est, ut demonstremus, esse 
AR Xx EZ -+ AE? = KA Xx ΒΘ, 

hoc est (II, 11, 16] 44 X ZZ = KJ Xx Σθ--4θ2Σςθ27. 
et est; nam A0 X OZ + AEX EZ = KX ZO 
[u. Pappi lemma IV, coll. II, 16]. 


XXVII. 


Si ellipsis uel ambitus cireuli diametri coniugatae 
ducuntur, et altera earum diametrus recta sumitur, 
altera transuersa, iisque parallelae duae rectae ducuntur 
inter se et cum linea concurrentes, quadrata rectarum 
in recta diametro transuersae parallela ducta inter 
punctum concursus rectarum lineamque abscisarum ad- 
sumptis figuris descriptis in rectis in recta diametro 
rectae parallela ducta inter punctum concursus recta- 
rum lineamque abscisis, quae figurae similes simili- 
terque descriptae sunt figurae ad diametrum rectam 
suppositae, aequalia erunt quadrato diametri trans- 
uersae. 

sit enim ellipsis uel ambitus circuli 4BI7, cuius 
centrum sit E, et ducantur duae eius diametri con- 
iugatae, recta 4 ET, transuersa autem B E 4, rectisque 
AT, BA parallelae ducantur NZHO, KZAM. dico, 
NZ? + ZO?’ adsumptis figuris in KZ, ZM similibus 
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διάμετροι, ὀρϑία μὲν ἡ AET, πλαγία δὲ ἡ BEA, καὶ 
παρὰ τὰς AD, BA ἤχϑωσαν al ΝΖΗΘ, KZAM. 
λέγω, ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΝΖ, ZO τετράγωνα προσλαβόντα 
τὰ ἀπὸ τῶν ΚΖ, ZM εἴδη ὕμοια καὶ ὁμοίως ἄναγε- 
δ γραμμένα τῷ πρὸς τῇ AT εἴδει ἴσα ἔσται τῷ ἀπὸ τῆς 
BA τετραγώνῳ. 
ἤχθω ἀπὸ τοῦ N παρὰ τὴν AE ἡ NX τεταγμέ- 
vog ἄρα κατῆκται ἐπὶ τὴν BA. καὶ ἔστω ὀρϑία ἡ BII. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ BII πρὸς ΑΓ, ἡ AT πρὸς BA, 
10 καὶ ὡς ἄρα ἡ BII πρὸς BA, τὸ ἀπὸ AI πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΒΔ. τὸ δὲ ἀπὸ BA ἴσον ἐστὶ τῷ πρὸς τῇ 
AT εἴδει: ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ BIT πρὸς BA, τὸ ἀπὸ 
AT τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ AT εἶδος. ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ ΑΓ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ AI εἶδος, τὸ 
16 ἀπὸ IN τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ NA εἶδος ὅμοιον 
τῷ πρὸς τῇ AL εἴδει: καὶ ὡς ἄρα ἡ ΠΒ πρὸς BA, 
τὸ ἀπὸ ΝΞ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ NA εἶδος 
ὅμοιον τῷ πρὸς τῇ AT εἴδει. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ 
ΠΒ πρὸς BA, τὸ ἀπὺ ΝΞ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΞ: ἴσον 
90 ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ NX εἶδος, τουτέστι τὸ ἀπὸ ZA, 
ὅμοιον τῷ πρὸς τῇ AD εἴδει, τῷ ὑπὸ BZA. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι τὸ ἀπὸ KA εἶδος ὅμοιον τῷ πρὸς 
τῇ AT εἶδει ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ BAA. καὶ ἐπεὶ εὐϑεῖα 
ἡ NO τέτμηται εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ H, εἰς δὲ ἄνισα 
95 κατὰ τὸ Ζ, τὰ ἀπὸ τῶν ΘΖ, ΖΝ τετράγωνα διπλάσιά 
εἰσι τῶν ἀπὸ OH, ΗΖ, τουτέστι τῶν ἀπὸ NH, ΗΖ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὰ ἀπὸ MZ, ZK τετράγωνα ĝt- 
πλάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ KAZ τετραγώνων, καὶ τὰ ἀπὸ 
3. ΝΖ] p, corr, ex ΝΞ m. 1 V. 18. τό] (ρε) om. V; 


corr. p. 17. N X] (alt.) pe, corr. ex NZ m. 1 V. 326. τῶν] 
(pr. pe, corr. ex τῷ m. 1 V. 
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similiterque descriptis figurae ad 4Γ adplicatae esse 
= ΒΖ", 

ducatur ab N rectae AE parallela NX; ea igitur 
ad BA ordinate ducta est [I def. 6]. et latus rectum 
sit BI. iam quoniam est [I def. alt. 3] 

BII: AT — AT: BI, 

erit etiam BII: B1 = αΓ5: Bz* [Eucl. V def. 9]. 
uerum B4?’ figurae ad AI adplicatae aequale est 
[I, 15]. itaque ut BII: BZ, ita AT?’ ad figuram 


2.4; Θ 


ad AT adplicatam. uerum ut ΑΓ ad figuram 
ad AT adplicatam, ita NX* ad figuram ad ΝΞ 
adplicatam figurae ad ÆI adplicatae similem [Eucl. 
VI, 22]. quare etiam, ut ΠΒ: B4, ita NX? ad figuram 
ad ΝΞ adplieatam figurae ad AI adplicatae similem. 
uerum etiam (I, 21] IMB :BA = ΝΕ: Β ος E A. 
itaque [Eucl. V, 9] figura ad NS, hoc est [Eucl. I, 34] 
ad ZA, adplicata figurae ad ÆI adplicatae similis 
aequalis est rectangulo Β52ςΞ4. iam similiter 
demonstrabimus, figuram ad K4 adplieatam figurae 
ad AT adplicatae similem aequalem esse rectangulo 
BA4«.4. et quoniam recta ΝΘ in H in partes 
aequales [I def. 6], in Z autem in inaequales secta est, 
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MZK εἴδη ὅμοια τῷ πρὸς τῇ AT εἴδει διπλάσιά ἐστι 
τῶν ἀπὸ KAZ ὁμοίων εἰδῶν. ἴσα δέ ἐστι τὰ μὲν 
ἀπὸ KAZ εἴδη τοῖς ὑπὸ ΒΞ 4, BAA, τὰ δὲ ἀπὸ NHZ 
τετράγωνα τοῖς ἀπὸ ΞΕ’ τὰ ἄρα ἀπὸ NZO τετρά- 
5 γωνα uera τῶν ἀπὸ KZM εἰδῶν ὁμοίων τῷ πρὸς τῇ 
ΑΓ εἴδει διπλάσιά ἐστι τῶν ὑπὸ BEA, BAA καὶ 
τῶν ἀπὸ ΞΕ, καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἢ BA τέτμηται εἰς 
μὲν ἴσα κατὰ τὸ E, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Ἐ, τὸ ὑπὸ 
ΒΞ 4 μετὰ τοῦ ἀπὸ ΞΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ BE. ὁμοίως 
10 δὲ καὶ τὸ ὑπὸ Β 4.4 μετὰ τοῦ ἀπὸ AE ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ ΒΕ: ὥστε τὰ ὑπὸ BAA καὶ ὑπὸ BAA καὶ τὰ 
ἀπὸ ΞΕ, AE ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ BE. τὰ ἄρα ἀπὸ 
NZO τετράγωνα μετὰ τῶν ἀπὸ ΚΖ Μ εἰδῶν ὁμοίων 
τῷ πρὸς τῇ ΓΑ εἴδει διπλάσιά ἐστι τοῦ δὶς ἀπὸ BE. 
15 ἔστι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ BA διπλάσιον τοῦ δὶς ἀπὸ BE 
τὰ ἄρα ἀπὸ NZO τετράγωνα προσλαβόντα τὰ ἀπὸ 
KZM εἴδη ὅμοια τῷ πρὸς τῇ AI εἴδει ἴσα ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ B4. f 
κη΄. 
20 ᾿Εὰν ἐν ταῖς κατὰ συζυγίαν ἀντικειμέναις συξυγεῖς 
διάμετροι ἀχϑῶσι, καὶ λέγηται αὐτῶν ἡ μὲν ὀρϑία, 
ἡ δὲ πλαγία, ἀχϑῶσι δὲ παρ᾽ αὐτὰς δύο εὐϑεῖαι συμ- 
πίπτουσαι ἀλλήλαις καὶ ταῖς τομαῖς, τα ἀπὸ τῶν λαμ- 
βανομένων εὐϑειῶν ἐπ᾽ εὐθείας τῆς παρὰ τὴν ὀρϑίαν 
25 ἠγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐϑειῶν καὶ τῶν 
τομῶν τετράγωνα πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων 
εὐϑειῶν ἐπ᾿ εὐθείας τῆς παρὰ τὴν πλαγίαν ἠγμένης 
μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐθειῶν καὶ τῶν τομῶν 


9. μετά] pc, p e corr. m. 1 V. 10. δέ] δή xm 23. 
ἀπολαμβανομένων Halley. 26. τά] τό V; corr. p. 1. ἠγ- 
μένης} τῆς ἡγμένης V; corr. p. 
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erit [Eucl. II, 9] 
OZ? + ZN’ = 2(0H* 4+ HZ’) —2(NH* + HZ?). 
eadem de causa erit etiam 
MZ? + ZK? = 2 (KA 4+ 423, 
et figurae in MZ, ZK descriptae figurae in ÆI de- 
scriptae similes duplo maiores sunt figuris in K 4, AZ 
similibus descriptis [Eucl. VI, 22]. uerum figurae in 
KA, AZ descriptae rectangulis BA X< X4, BAX 44 
aequales sunt, et NH? + HZ’ = ΞΕ + ΕΔῚ [Eucl. 
I, 34]; itaque NZ? -4+ ZO? cum figuris in KZ, ZM 
figurae ad ÆI adplicatae similibus descriptis duplo 
maiora sunt quam BAX 54-4 BAX 44 -- XE? 4 ΕΑ". 
et quoniam recta BA in E in partes aequales, in X 
autem in partes inaequales secta est, erit [Eucl. II, 5] 
BĘ Xx A -+ ΞΕ} = ΒΕ". et eodem modo 
BA» 44 + AE! = ΒΕ". 
quare erit 
Bă Xx 54 |- BAX 44 + ΣΕ" + AE* = 2 ΒΕ" 
itaque NZ? -+ ZO?’ cum figuris in KZ, ZM figurae 
ad I'4 adplicatae similibus descriptis aequalia sunt 
4 BE*, uerum etiam B σ᾽ = 4 B E’. itaque NZ! -- 263 
adsumptis figuris in KZ, ZM figurae ad AT adplicatae 
similibus descriptis quadrato Β 7 aequalia sunt. 


XXVIII. 


Si in oppositis coniugatis diametri coniugatae du- 
cuntur, et altera earum diametrus recta sumitur, altera 
transuersa, iisque parallelae duae rectae ducuntur inter 
se et cum sectionibus concurrentes, quadrata rectarum 
in recta diametro rectae parallela ducta inter punctum 
concursus rectarum sectionesque sumptarum ad qua- 
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τετράγωνα λόγον ἔχουσιν, ὃν τὸ ἀπὸ τῆς ὀρϑίας τετρά- 
yovov πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας τετράγωνον. 
ἔστωσαν κατὰ συζυγίαν ἀντικείμεναι αἱ A, B, Γι 4, 
διάμετροι δὲ αὐτῶν ὀρϑία μὲν ἡ AET, πλαγία δὲ ἡ 
5 ΒΕ4, καὶ παρ᾽ αὐτας ἤχθωσαν αἱ ZHOK, AHMN 
τέμνουσαι ἀλλήλας καὶ 
τὰς τομάς. λέγω, ὅτι τὰ 
ἀπὸ τῶν AHN τετρά- 
γωνα πρὸς τὰ ἀπὸ ΖΗΚ 
10 λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπὸ τῆς 
AT πρὸς τὸ ἀπὸ BA. 
ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ 
τῶν Z, A τεταγμένως αἱ 
43, ZO' παράλληλοι ἄρα εἰσὶ ταῖς AT, BA. ἀπὸ 
15 δὲ τοῦ B ἤχϑω ἡ ὀρϑία τῆς BA ἡ BI φανερὸν 
δή, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΠΒ πρὸς BA, τὸ ἀπὸ AT πρὸς 
τὸ ἀπὸ BA καὶ τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΒ καὶ 
τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ὑπὸ BOA καὶ τὸ ὑπὸ DHA 
πρὸς τὸ ἀπὸ 43. ἔστιν ἄρα, ὡς fv τῶν ἡγουμένων 
90 πρὸς ἓν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα 
πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AIT πρὸς 
τὸ ἀπὺ BA, τὸ ὑπὸ DEA μετὰ τοῦ ἀπὸ AE καὶ τοῦ 
ἀπὸ ΟΖ, τουτέστι τοῦ ἀπὸ ΕΘ, πρὸς τὸ ὑπὸ 408 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ΒΕ καὶ τοῦ ἀπὸ AX, τουτέστι τοῦ ἀπὸ 
25 ΜΕ. ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ T'HA μετὰ τοῦ ἀπὸ AE ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ XE, τὸ δὲ ὑπὸ JOB μετὰ τοῦ ἀπὸ BE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ OE' ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AI πρὸς τὸ 
ἀπὸ BA, τὰ ἀπὸ ΞΕΘ πρὸς τὰ ἀπὸ QEM, τουτέστι 
τὰ ἀπὸ AMH πρὸς τὰ ἀπὸ ZOH. καί ἐστι τῶν μὲν 


5. ΒΕ4] AEZ4 V; corr. p. AHMN] HAMN V; 
corr. p. 14. ΑΓ, BA] AB, T4 V; corr. p. 19. ΛΞ] P; 
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drata rectarum in recta diametro transuersae parallela 
ducta inter punctum concursus rectarum sectionesque 
&bscisarum eam rationem habent, quam quadratum 
diametri rectae ad quadratum diametri transuersae. 

sint oppositae coniugatae 4, B, T, «4, diametri 
autem earum recta AET, transuersa BEA, iisque 
parallelae ducantur ΖΗΘΚ, 4HMN inter se sectio- 
nesque secantes. dico, esse 

AH? + HN* : ZH* -- HK? = AT? : B. Af? 

ducantur enim a Z, 4 ordinate 4, ZO; eae igitur 
rectis AT, BA parallelae erunt [I def. 6]. a B autem 
latus rectum transuersi lateris B 4 ducatur B JJ. mani- 
festum igitur, esse 
ΠΒ: BA = ΑΓ: BA [1 def. alt, δ; Eucl. V def. 9] 
= AE! : EB! [Eucl. V, 15) = ZO? : BO x 04 [I, 21) 

= [5x EA: AR? [I, 56]. 
itaque, ut unum praecedentium ad unum sequentium, 
ita omnia praecedentia ad omnia sequentia [Eucl. V, 12]; 
quare erit 
41»: B4? 
= x A+ 4AE -+ 025: 40 »« OB -+ BE? -- AR? 
— DE» EA + AE! + E : 40 »« OB -+ BE? -- ME? 
[Eucl. I, 84]. est autem 
DE A+ AE = SE*, 40»«0B-- BE! = OE? 
[Eucl. IT, 6]; itaque 
ATI*:BA* = ZE? + EG? : 0E? -- EM? 
= AM? + ΜΗ”: 265 + 6 H* [Eucl. I, 34]. 


AZ c et corr. m. 1 ex ZZ V. 98. τοῦ] pv; cuan. V. 99, 
26Η]7216 V; corr. Memus, 
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ἀπὺ AMH διπλάσια τὰ ἀπὸ NHA, ὡς δέδεικται, τῶν 
δὲ ἀπὸ ZOH τὰ ἀπὸ ΖΗ͂Κ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AT 
πρὸς τὸ ἀπὸ BA, τὰ ἀπὸ AHN πρὸς τὰ ἀπὸ ZHK. 


x9. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἡ τῇ ὀρϑίᾳ παρ- 
ἄλληλος τέμνῃ τὰς ἀσυμπτώτους, τὰ ἀπὸ τῶν ἀπο- 
λαμβανομένων εὐϑειῶν ἐπ᾽ εὐϑείας τῆς παρὰ τὴν 
ὀρϑίαν ἠγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐϑειῶν 
καὶ τῶν ἀσυμπτώτων προσλαβόντα τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ὀρθίας τετραγώνου πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ἀπολαμβανο- 
μένων ἐπ᾽ εὐθείας τῆς παρὰ την πλαγίαν ἠγμένης 
μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν 
εὐϑειῶν καὶ τῶν τομῶν τετρά- 
yawa λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπὸ 
τῆς ὀρϑίας τετράγωνον πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας τετρά- 
γῶνον. 

ἔστω γὰρ τὰ αὐτὰ τῷ πρό- 
τερον, ἡ δὲ NA τεμνέτω τὰς 
ἀσυμπτώτους κατὰ τὰ ἘΞ, O. 
δεικτέον, ὅτι τὰ ἀπὸ ΞΗΟ 
προσλαβόντα τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ ΑΓ, τουτέστι τὸ δὶς 
ἀπὸ ΕΑ [τουτέστι τὸ δὶς ὑπο OAF], πρὸς τα ἀπὸ 
ZHK λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπὸ AT προς το ἀπὸ B. 

ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ AS τῇ ΟΝ, τα ἀπο τῶν 
AHN τῶν ἀπὸ ΞΗ͂Ο ὑπερέχει τῷ δὶς ὑπὸ ΝΞ 4' τὰ 
ἄρα ἀπὸ ΞΗ͂Ο μετὰ τοῦ δὶς ἀπὸ AE ἴσα ἐστὶ τοῖς 
ἀπὸ AHN. τὰ δὲ ἀπὸ AHN προς τὰ ἀπὸ ΖΗΚ 


2. ZO H] ZHO V; corr, Comm, 8. Post συμπτώσεως 
del. compendium καί m. 1 V; non habet v; hab. pc. 19. NAJ 
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est autem, ut demonstrauimus [prop. XXVII ex 
Eucl. II, 9] 
NH’ + HÆ —2(AM* + MH?) 
ZH? + HK? = 2(Z0* + 0 H?). 
ergo etiam 
ΑΓ: 84” = 1Η + HN’: 2Η’ -- HR. 


XXIX. 


lisdem suppositis si recta diametro rectae parallela 
asymptotas secat, quadrata rectarum in recta diametro 
rectae parallela ducta inter punctum concursus recta- 
rum asymptotasque abscisarum adsumpto dimidio qua- 
drato diametri rectae ad quadrata rectarum in recta 
diametro transuersae parallela ducta inter punctum 
concursus rectarum sectionesque abscisarum rationem 
habent, quam quadratum diametri rectae ad quadratum 
diametri transuersae, 

sint enim eadem, quae in propositione praecedenti, 
NA autem asymptotas secet in Ἐ, O. demonstrandum, 
esse 
EH? + HO! 4+ 4AT’: ZH! 4 HK? = AT? : BA? 

= ΚΗ} + HO! --2EA? : ZH? 4+ HK? 

nam quoniam est A5 = ON [II, 16], erit [α. Pappi 
lemma VII οἱ Eutocius] 

AH? + HN? = ZH? + HO 4+4 2 N5 xA 

= EH? + HO? + 2 AE* [Π, 11, 16]. 


MA V; corr. p (AN). 20. τά] zó V; corr. p. 21. ΞΗΟ] 
ENO V; corr. Memus. 23. τουτέστι — OAF] deleo. 36. 
τῷ] τό V; corr. p. 

Apollonius, ed. Hoiberg. 96 


386 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄. 


λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπο AT πρὸς τὸ ἀπὸ Β 4" καὶ τὰ 
ἀπὸ AHO ἄρα μετα τοῦ δὶς ἀπὸ EA πρὸς τα ἆπο 
ZHK λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ἀπὸ BA. 


K. 

5 Ἐὰν ὑπερβολῆς δύο εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι dvu- 
πίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῶν ἀφῶν εὐθεῖα ἐκβληθῇ, διὰ 
δὲ τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ εὐθεῖα παρά τινα τῶν ἀσυμ- 
πτώτων τέμνουσα τήν τε τομὴν καὶ την τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, ἡ μεταξυ τῆς συμπτώσεως καὶ τῆς τὰς 

10 ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ΑΒΓ, καὶ ἐφαπτόμεναι μὲν af 
AAT, ἀσύμπτωτοι δὲ al ΕΖΗ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AT, 
καὶ διὰ τοῦ A παρὰ τὴν ΖΕ ἤχϑω ἡ AKA. λέγω, 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ 4Κ τῇ K A. 

15 ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ ZABM καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐφ᾽ ἕκά- 
τέρα, καὶ κείσϑω τῇ ΒΖ ἴση ἡ ΖΘ, καὶ διὰ τῶν B, K 
σημείων παρὰ τὴν AT ἤχϑωσαν «t BE, ΚΝ' τε- 
ταγμένως ἄρα κατηγμέναι εἰσί. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι 
το BEZ τρίγωνον τῷ ANK, ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ 

90 4Ν πρὸς τὸ ἀπὸ NK, τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ BE. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ BE, οὕτως ἡ ΘΒ 
πρὸς τὴν ὀρθίαν' xal ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AN πρὸς τὸ 
ἀπὸ NK, ἡ ΘΒ πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΘΒ 
πρὸς τὴν ὀρϑίαν, οὕτως τὸ ὑπὸ ON B πρὸς τὸ ἀπὸ NK” 

26 καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AN πρὸς τὸ ἀπὸ NK, τὸ ὑπὸ 
ΘΝΒ πρὸς τὸ ἀπὸ NK. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΘΝΒ 
τῷ ἀπὸ AN. ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ MZA ἴσον τῷ ἀπὸ 


3. πι] (alt.) om. V; corr. p. 18. ZE] ZH V; corr. 
Comm. (ef). 98. ἀλλ᾽ — 34. ὀρϑίαν] om. V; corr. Memus. 


CONICORUM LIBER III. 381 


verum. AH? + HN* : ZH’? + HK’ = AT’: BA’ 
[prop. XXVIH]; quare etiam 
EH? + HO? --2EA?* : ZH? -4 HK? = AIT’: BA. 


XXX. 


Si duae rectae hyperbolam contingentes concurrunt, 
et per puncta contactus recta ducitur, per punctum 
concursus autem recta alterutri asymptotarum parallela 
ducitur secans et sectionem et rectam puncta con- 
tactus coniungentem, recta inter punctum concursus 
rectamque puncta contactus coniungentem posita a 
sectione in duas partes aequales secabitur. 

sit hyperbola ABI' 
et contingentes 44, 
AT, asymptotae autem 
EZ, ZH, ducaturque 
AT, et per 4 rectae 
ZE parallela ducatur 
41K A. dico, esse 

JK = KA, 

ducaturenim ZABM 
et in utramque partem 
producatur, ponaturque 
ZO — BZ, per puncta 
B, K autem rectae AT parallelae ducantur ΒΕ, KN; 
eae igitur ordinate ductae sunt [I def. 4]. et quoniam 
trianguli BEZ, ANK similes sunt [Eucl, I, 29], erit 

4N* : NK? = BZ’: BE? (Eucl. VI, 4). 

uerum ut BZ?: ΒΕ", ita ΘΒ ad latus rectum [II, 1]; 
itaque etiam, ut 44 N?: NK?, ita ΘΒ ad latus rectum. 


est autem, ut 6 B ad latus rectum, ita 9N»« NB:N K* 
25” 
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ZB, διότι ἢ μὲν AA ἐφάπτεται, ἡ δὲ AM κατῆκται" 
ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ ΘΝΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ ZB ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ MZA μετὰ τοῦ ἀπὸ AN, τὸ δὲ ὑπὸ ONB 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ZB ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΖΝ: καὶ τὸ ὑπὸ 
MZA ἄρα μετὰ τοῦ ἀπὸ AN ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΖΝ. 
N ἄρα IM δίχα τέτμηται κατὰ τὸ N προσκειµένην ἔχουσα 
τὴν AZ. καὶ παράλληλοί εἰσιν αἱ ΚΝ, AM: ἴση ἄρα 
ἡ AK τῇ KA. 


σι 


λα΄. 

10 Ἐαν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ, 
διὰ δὲ τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρὰ τὴν ἀσύμ- 
πτωτον τέμνουσα τήν τε τομὴν καὶ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, ἡ μεταξὺ τῆς συμπτώσεως καὶ τῆς τὰς 

15 ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς τομῆς. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι al A, B, ἐφαπτόμεναι δὲ al 
ΑΓΒ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ AB ἐκβεβλήσθω, ἀσύμπτωτος 
δὲ ἔστω ἡ ΖΕ, καὶ διὰ 
τοῦ Γ παρὰ τὴν ZE ἤχϑω 

20 ἡ THO. λέγω, ὅτι ἴση 
ἐστὶν ἡ ΓΗ τῇ Η͂Θ. 

ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΕ καὶ 
ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ A, καὶ 
διὰ τῶν E, Η παρὰ τὴν 

ο 4B ἤχθωσαν ἡ ΝΕΚΜ καὶ η HAE, διὰ δὲ τῶν 
H, K παρὰ τὴν TA αἱ KZ, HA. 

ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΚΖΕ τῷ MAH, ἔστιν, ὡς τὸ 
ἀπὸ ΚΕ πρὸς τὸ ἀπὸ KZ, το ἀπο MA προς ro ἀπὸ 


11. ΑΓΒ) AT V; corr. p (AT, BI). 19. T) σα Y; 


cor. p. 25. NEKM] ΕΚ MN V; corr, Halley. — 28. τό] 
(tert) om, V (in fine lineae); corr. p. 
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[I, 21]; quare etiam ΙΝ; NK? = ON x NB: ΝΚ". 
quare 9N >x NB = AN?’ [Eucl. V, 9]. est autem 
etiam MZ >x< ZZ = ZB? [I, 81], quia 47 contingit, 
AM autem ordinate ducta est. itaque etiam 
ON x NB + ZB? = MZ»«Z4A--AN* 

uerum 9N >x< NB + ZB? = ZN? [Eucl. II, 6]; quare 
etiam MZ x Z4 -4+ AN? = ZN?; itaque AM in N 
in duas partes aequales secta est adiectam habens 4 Z 
[Eucl. II, 6]. οἱ KN, AM parallelae sunt; ergo 
[Eucl. VI, 9] AK = KA. 


XXXI. 


Si duae rectae sectiones oppositas contingentes con- 
currunt, et per puncta contactus recta ducitur, per 
punctum concursus autem recta asymptotae parallela 
ducitur secans et sectionem et rectam puncta contactus 
coniungentem, recta inter punctum concursus rectamque 
puncta contactus coniungentem posita a sectione in 
duas partes aequales secabitur. 

sint oppositae 4, B, contingentes autem ΑΓ, ΓΒ, 
et ducta ΔΒ producatur, asymptota autem sit ΖΕ, 
et per Γ᾽ rectae ZE parallela ducatur ΓΗ͂Θ. dico, 
esse PH = ΗΘ. 

ducatur ΓΕ et ad 4 producatur, per E, H autem 
rectae AB parallelae ducantur ΝΕΚΜ, HX et per 
H, K rectae Γ4 parallelae KZ, H 4. 

quoniam KZE, MAH similes sunt [Eucl. I, 29], 
erit K E*: KZ? = MA? : AH? [Eucl. VI, 4]. demon- 
strauuimus autem [prop. XXX ex II, 1 et T, 21], esse 
EK’: KZ? = NA»« AK: 4Η". itaque (Eucl. V, 9] 
NA»«A4K = MA. commune adiiciatur K E*; itaque 
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AH. ὡς δὲ το ἀπὸ EK πρὸς το ἆπο KZ, δέδεικται 
τὸ ὑπὸ NAK πρὸς τὸ ἀπὸ AH: ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ 
NAK τῷ ἀπὸ MA. κοινὸν προσκείσϑω τὸ ἀπο KE: 
τὸ ἄρα ὑπὸ NAK μετὰ τοῦ ἀπὸ ΚΕ, τουτέστι τὸ ἀπὸ 

ὕ AE, τουτέστι τὸ ἀπὸ Η,Ξ, ἴδον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ M 4, KE. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ Η πρὸς τὰ ἀπὸ MA, ΚΕ, οὕτως τὸ 
ἀπὸ AI πρὸς τὰ ἀπὸ AH, KZ: ἴσον ἄρα τὸ ἀπὸ XI 
τοῖς ἀπὸ HA, KZ. ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ AH τῷ ἀπὸ 
ΞΕ, τὸ δὲ ἀπὸ KZ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς δευτέρας 

10 διαμέτρου, τουτέστι τῷ ὑπο ΓΕΔ το ἄρα ἀπὸ ΓΞ 
ἴδον ἐστὶ τῷ τε ἀπὸ ΞΕ καὶ τῷ ὑπὸ DEZ. ἡ ἄρα 
Γ4 δίχα μὲν τέτμηται κατὰ τὸ Ξ, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ 
το E. καὶ παράλληλος ἡ 46 τῇ HA ἴση ἄρα ἡ ΓΗ 
τῇ HO. 

16 aß’. 

Ἐὰν ὑπερβολῆς δύο εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι συμ- 
πίπτωσι, καὶ διὰ τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ, διὰ δὲ 
τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρὰ 
τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, διὰ δὲ τῆς διχοτομίας 

90 τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρά τινα 
τῶν ἀσυμπτώτων, ἢ μεταξὺ τῆς διχοτομίας καὶ τῆς 
παραλλήλου ἀπολαμβανομένη δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς 
τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ABT, ἦς κέντρον τὸ 4, ἀσύμ- 

95 πτωτος δὲ ἡ AE, καὶ ἐφαπτέσθωσαν αἱ AZ, ZI, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΑ xal ἡ ZA καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὰ 
H, O: φανερὸν δή, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ AO τῇ ΘΓ. ἤχϑω 
δὴ διὰ μὲν τοῦ Z παρὰ τὴν AT ἡ ΖΚ, διὰ δὲ τοῦ O 


6. HZ] P3 ex HU m, 1 V; HX ον. τώ] τό V; 
corr. p. 7. tá] τό V; corr. p. 26. Z4] X4 νο et οι 
corr, p. 
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NA» AK + KE? = MÆ + K E? = AE? [Eucl. IT, 6] 

= HEX? [Eucl. I, 34]. 
est autem HE? : MÆ + KE? = ΓΣ: AH? 4+ KZ? 
[Eucl VI, 4; V, 12]; itaque SI? = HA’? + KZ. 
est autem AH? = ZE? [Eucl. I, 34] οἱ KZ? qua- 
drato dimidiae secundae diametri aequale [II, 1], hoc 
est KZ? = ΓΕΣ« EA [I, 38]; itaque 

ΓΕ: = ΞΕ} + TEx Ε4. 

Td igitur in κα in duas partes aequales, in E autem 
in inaequales secta est [Eucl 1, δ]. εἰ 46, H5 
parallelae sunt; ergo ΓΗ = HO [Eucl. VI, 2]. 


XXXII. 


Si duae rectae hyperbolam contingentes concurrunt, 
el per puncta contactus recta ducitur, per punctum 
autem concursus contingentium recta rectae puncta 
contactus coniungenti parallela ducitur, et per punctum 
medium rectae puncta contactus coniungentis recta 
alterutri αβγπιρίο- 
tarum parallela du- 
citur, recta inter 

punctum medium 
parallelamque abs- 
cisa a sectione in 
duas partes aequales 
secabitur. 

sit hyperbola 4 BT, cuius centrum sit 4, asymptota 
autem JE, et contingant AZ, ΖΓ, dueaturque Γ4 
et ZJ, quae ad H, Θ producatur; manifestum igitur, 
esse 40 = OT [II, 30]. iam per Z rectae AT' par- 
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παρὰ τὴν JE ἡ OAK. λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ KA 
τῇ 6 4. 

ἤχθωσαν διὰ τῶν B, A παρὰ την AT αἱ AM, BE: 
ἔσται δή, ὡς προδέδεικται, ὡς τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ 

6 ἀπὸ ΒΕ, τό τε ἀπὸ ΘΜ πρὸς τὸ ἀπὸ MA καὶ τὸ vno 
BMH πρὸς τὸ ἀπὸ Μ 4’ ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ HMB τῷ 
ἀπὸ ΜΘ. ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ Θ 42, ἴσον τῷ ἀπὸ AB, 
διότι ἐφάπτεται ἡ AZ, καὶ κατῆκται ἡ 4Θ' τὸ ἄρα 
ὑπὸ HMB μετὰ τοῦ ἀπὸ AB, © ἐστι τὸ ἀπὸ AM, 

10 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ QAZ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΜΘ. δίχα ἄρα 
τέτμηται ἡ ΖΘ κατὰ τὸ M προσκειμένην ἔχουσα τὴν 
47. καί εἶσι παράλληλοι αἱ KZ, AM: ἴση ἄρα ἡ KA 
τῇ 4Θ. 

λγ΄. 

16 — Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῶν ἁφῶν εὐθεῖα ἐκβληϑῇ, 
διὰ δὲ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων ἀχϑῇ εὐθεῖα 
παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, διὰ δὲ τῆς διχο- 
τομίας τῆς τὰς ἄφας ἐπιξευγνυούσης ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρά 

20 τινα τῶν ἀσυμπτώτων συμπίπτουσα τῇ τομῇ καὶ τῇ 
διὰ τῆς συμπτώσεως ἠγμένῃ παραλλήλῳ, ἡ μεταξὺ τῆς 
διχοτομίας καὶ τῆς παρ- 
αλλήλου ὑπὸ τῆς τομῆς 
δίχα διαιρεθήσεται. 

25 ἔστωσαν ἀντικείμεναι 
αἱ ABI, JEZ καὶ ἐφ- 
απτόµεναι αἱ AH, AH, 
κέντρον δὲ τὸ O, ἀσύμπτωτος δὲ ἡ KO, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ OH καὶ ἐκβεβλήσθω, ἐπεξεύχϑω δὲ καὶ ἡ 


7. τῷ] ρε, corr. ex tó m. 1 V. 11. Z8] ΞΘΥ͂; corr. 
Memus. 27. JH] H4 Halley cum Comm. 
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allela ducatur ZK, per Θ autem rectae JE parallela 
OAK. dico, esse KA = 6 4. 

per B, A rectae AP parallelae ducantur 4M, B E; 
erit igitur, ut antea demonstratum est [prop. XXX 
ex II, 1 et I, 21] 
AB?: BE? —0M?:M 4? [Eucl. VI,4] = BM» MH: MÁ4*. 
itaque [Eucl. V, 9] HM »« MB = M6O*. uerum etiam 
064» 47 = AB’, quia AZ contingit, et 46 ordi- 
nate ducta est {], 37]. itaque 
HM Xx MB + 4B? = O04 Xx 4Z-- MO! = 4M? 
[Eucl. II, 6]. ΖΘ igitur in M in duas partes aequales 
secta est adiectam habens 42 [Eucl. II, 6]. et KZ, 4M 
parallelae sunt; ergo KA = 40 [Eucl. VI, 2]. 


XXXIII. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
per puncta autem contactus recta ducitur, οὐ per 
punctum concursus contingentium recta rectae puncta 
contactus coniungenti parallela ducitur, per punctum 
aulem medium rectae puncta contactus coniungentis 
recta alterutri asymptotarum parallela ducitur con- 
currens cum sectione et cum recta per punctum con- 
eursus parallela ducta, recta inter punctum medium 
parallelamque posita a sectione in duas partes aequales 
secabitur. 

sint oppositae ABT, JEZ contingentesque ΑΗ, AH, 
centrum autem Θ et asymptota ΚΘ, ducaturque 6 H 
et producatur, ducatur autem etiam 44.4: manifestum 
igitur, eam in 4 in duas partes aequales secari (II, 30]. 
iam per H, Θ rectae 44 parallelae ducantur BG E, 
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A A Δ" φανερὸν δή, ὅτι δίχα τέμνεται κατὰ τὸ 4. ἤχϑω- 
σαν δη διὰ τῶν H, Θ παρὰ τὴν Ad αἱ BOE, l'HZ, 
παρα δὲ τὴν ΘΚ διὰ τοῦ 4 ἡ AMN. λέγω, ὅτι ἴση 
ἐστὶν ἡ AM τῇ ΜΝ. 

κατήχθωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν E, M παρὰ τὴν HO 
αἱ EK, ΜΒ, διὰ δὲ τοῦ M παρὰ τὴν 44 7 ΜΠ. 

ἐπεὶ οὖν διὰ τὰ δεδειγμένα ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΘΕ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΚ, τὸ ὑπὸ ΒΞΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΞΜ, 
ὡς ἄρα τὸ ἆπο ΘΕ πρὸς το ἀπὺ EK, τὸ ὑπο BAE 
μετὰ τοῦ ἀπὺ ΘΕ, © ἐστι τὸ ἀπὸ OX, πρὸς τὰ ἀπὸ 
ΚΕ, ΞΜ. τὸ δὲ ἀπὸ KE ἴσον δέδεικται τῷ ὑπὸ HO 4, 
καὶ τὸ ἀπὸ ΞΜ τῷ ἀπὸ ΘΠ’ ἔστιν ἄρα, ὧς τὸ ἀπὸ 
ΘΕ πρὺς τὸ ἀπὸ ΕΚ, τὸ ἀπὸ OF, τουτέστι το ἀπὸ 
ΜΠ, πρὸς τὸ ὑπὸ 40H μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΠ. ὡς δὲ 
τὸ ἀπὸ ΘΕ πρὸς τὸ ἀπὸ KE, τὸ ἀπὸ MII πρὸς τὸ 
ἀπὸ Π 4 ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΜΠ πρὸς τὸ ἀπὸ Π 4, τὶ 
ἀπὸ ΜΠ πρὸς τὸ ὑπὸ HO 4 μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΠ. ἴσον 
ἄρα τὸ ἀπὸ 4Π τῷ ὑπὸ HOA μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΠ. 
εὐθεῖα ἄρα 7) AH τέτμηται εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ II, εἰς 
δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Θ. καί εἰσι παράλληλοι at MIT, ΗΝ: 
ἴση ἄρα ἡ AM τῇ MN. 

λδ΄. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἐπὶ μιᾶς τῶν ἀσυμπτώτων ληφϑῇ 
τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ εὐϑεῖα ἐφάπτηται τῆς τομῆς, 
καὶ διὰ τῆς ἁφῆς ἀχϑῇ παράλληλος τῇ ἀσυμπτώτω, 7) 
διὰ τοῦ ληφϑέντος σημείου ἀγομένη παράλληλος τῇ 
ἑτέρα τῶν ἀσυμπτώτων ὑπὸ τῆς τομῆς εἰς ἴσα ôt- 
αιρεϑήσεται. 


6. τήν] po, t corr. ex 2 m. 1 V. 8. BXE] XE V; corr, 
Memus, 9. ΒΞΕ]ο, corr. ex BZE m. 1 V. 10. ΘΕ, 6] 
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T HZ, rectae autem 9 K parallela per 4 recta AMN. 
dico, esse 4M — MN. 

ducantur enim ab E, M rectae HO  parallelae 
EK, ΜΞ, per M autem rectae AA parallela MIT. 

quoniam igitur propter ea, quae demonstrata sunt 
[prop. XXX ex II, 1 et I, 21], 

OE!:EK!- BE» XZE:AZM! 
erit 
OE*: EK* — BE »« XE 4- OE*: KE* 4- 5M* [Eucl. V, 12] 
= 95*:KE? + ΞΜῚ [Eucl. 1], 6]. 
demonstrauimus autem [I, 38 coll. IT, 1 et I deff. alt. 3], 
esse HOX OA = K E?, et [Eud I, 34] 5M? = OTI’; 
itaque 
ΘΕ: EK* = 603? : 40»5« OH+ ΘΠ" 
= MII? : 40 Xx @H + ΘΠῚ (Eucl. I, 34]. 

est autem GE* : KE? = MNI’: ΠΑ} [Eucl. VI, 4]: 
itaque MII?: II? = MII*: H0 »« 04 -- 6131. quare 
AII? = HO x 04 -|- ΘΠ) (Eucl. V, 9]. itaque recta 
AH in II in partes aequales, in Θ autem in inaequales 
secta est [Eucl. II, δ]. οἱ MI, ΗΝ parallelae sunt; 
ergo AM = MN [Eucl. VI, 2]. 


XXXIV. 


Si in hyperbola in alterutra asymptotarum punctum 
aliquod sumitur, et ab eo recta sectionem contingit, 
per punctum contactus autem recta asymptotae par- 
allela ducitur, recta per punctum sumptum alteri 
asymptotae parallela ducta a sectione in partes aequales 
secabitur. 
ĝo V; corr. p. 1t. ΗΘ2] 6H A V; corr. p (τῶν H8, 6.1). 

14. AOH] 04, OH V; corr. p (τῶν ΗΘ, ΘΑ). 
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ἔστω ὑπερβολὴ 5 AB, ἀσύμπτωτοι δὲ αἲ ΓΔΕ, 
καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς Γ4 τυχὸν σημεῖον τὸ Γ, καὶ 
δι᾽ αὐτοῦ ἤχϑω ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἡ ΓΒΕ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Β 7; 

5 παρὰ τὴν TA ἤχϑω ἡ ZBH, διὰ H 
δὲ τοῦ Γ τῇ AE ἡ TAH. λέγω, 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ TA τῇ AH. 

ἤχθω γὰρ διὰ μὲν τοῦ 4 τῇ 

Γ4 παράλληλος ἡ AO, διὰ δὲ τοῦ 
ιο Βτῇ 48 ἡ ΒΚ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
ἡ ΓΒ τῇ ΒΕ, ἴση ἄρα καὶ ἡ ΓΚ τῇ KA καὶ ἡ AZ 
τῇ ΖΕ. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ ΚΒΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
T40, ἴση δὲ ἡ ΒΖ τῇ AK, τουτέστι τῇ ΓΚ, καὶ ἡ 
A0 τῇ AT, τὸ ἄρα ὑπὸ ATA ἴδον ἐστὶ τῷ ὑπὸ KTH. 

16 ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ II πρὸς ΓΚ, ἡ ΓΗ πρὸς AT. διπλῆ 
δὲ ἡ AT τῆς DK: διπλῆ ἄρα καὶ ἡ ΓΗ τῆς AI. ἴση 
ἄρα ἡ T'A τῇ AH. 

λε΄. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἀπὸ τοῦ ληφϑέντος σημείου 
90 εὐθεῖά τις ἀχϑῇ τέμνουσα τὴν τομὴν κατὰ δύο σημεῖα, 
ἔσται, ὡς ὅλη πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην, τὰ 
τμήματα τῆς ἐντὸς ἀπολαμβανομένης εὐϑείας. 
ἔστω γὰρ ἡ AB ὑπερβολὴ xal at TAE ἀσύμπτωτοι 
καὶ ἡ ΓΒΕ ἐφαπτομένη καὶ ἡ ΘΒ παράλληλος, καὶ 
26 διὰ τοῦ Γ᾽ διήχϑω τις εὐθεῖα T, ΓΑ 42Η τέμνουσα 
τὴν τομὴν κατὰ τὰ A, Z. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΖΓ 
πρὸς I'4, ἡ ZA πρὸς AA. 
ἤχθωσαν γὰρ διὰ τῶν T, A, B, Z παρὰ τὴν 48 


12. KBZ] KZB V; cor. p (τῶν KB, BZ) ΑἹ. ΓΑ] 
zya V; corr. p. — 21. ἡ ὅλην 
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sit hyperbola 4B, asymptotae autem Γ4, SE, et 
in T'A punctum quoduis sumatur I, et per id sectio- 
ném contingens ducatur ΓΒΕ, et per B rectae I'4 
parallela ducatur ZBH, per I' autem rectae 4AE par- 
allela Γ 4Η. dico, esse T'A = 4Η. 

ducatur enim per 4 rectae Γ4 parallela ΔΘ, per 
B autem rectae AE parallela ΒΚ. iam quoniam est 
IB = BE [I], 3), erit etiam K = K4 et AZ —ZE 
[Eucl. VI, 2]. et quoniam KB Xx BZ = I'4»« 40 
[II, 12], et BZ = 4K [Βαο]. I, 34] — ΓΚ, et 
46 = AT [ib.], erit Ar »« TA = KIr XxTH. itaque 
[Eucl. VI, 16] ZI: rK — ΓΗ: AT. uerum ZI'—2TK; 
itaque etiam ΓΗ = 2 AT. ergo T'A = AH, 


XXXV. 


Iisdem positis si a puncto sumpto recta ducitur 
sectionem in duobus punctis secans, erunt, ut tota ad 
partem exirinsecus abscisam, ita partes rectae intra 
abscisae. 

sit enim hyperbola 4B, asymptotae I'4, AE, con- 
tingens ΓΒΕ, parallela ΘΒ, et per I' recta ducatur 
14 AZ H sectionem se- 
cans in 4, Z. dico, 
esse 
2Γ.Γ4- ZA: 44. 

nam per T, 4, B, Z 
rectae AE parallelae 
ducantur TNS, KAM, 
OIIBP, ZT, per 4,2 
autem rectae I'/ parallelae ANE, TZPMŠ. 

quoniam igitur 4I = ZH [II, 8], erit etiam 
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αἱ DNE, KAM, ΟΠΒΡ, ZT, διὰ δὲ τῶν 4, Z παρὰ 
τὴν Γ4 at ΑΠΣ, ΤΖΡΜΑ͂. 
ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AT τῇ ZH, ἴση ἄρα καὶ ἡ 
KA τῇ TH. ἡ δὲ KA τῇ AE: καὶ ἡ TH ἄρα τῇ 
ὅ AE ἴση. ὥστε καὶ ἡ ΓΚ τῇ AT. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ ΓΚ τῇ 41, ἴση καὶ ἡ AK τῇ ΓΤ' ὡς ἄρα ἡ AK 
πρὸς ΚΓ, ἡ TI πρὸς ΓΚ. ὡς δὲ ἡ TI πρὸς ΓΚ, 
ἡ ΖΓ πρὸς DA, ὡς δὲ ἡ ZT πρὸς ΓΑ, ἡ ΜΚ πρὸς 
KA, ὡς δὲ ἡ ΜΚ πρὸς KA, τὸ MA πρὸς AA, ὡς 
10 δὲ ἢ AK πρὸς ΚΓ, τὸ ΘΚ πρὸς KN: καὶ ὡς ἄρα 
τὸ MA πρὸς τὸ AA, τὸ ΘΚ πρὺς ΚΝ. ἴσον δὲ τὸ 
A4 τῷ AB, τουτέστι τῷ ΟΝ: ἴση γὰρ ἡ ΓΒ τῇ BE 
καὶ 7 40 τῇ OI. ὡς ἄρα τὺ AM πρὸς ΟΝ, τὸ ΚΘ 
πρὸς ΚΝ, καὶ λοιπὸν τὸ ΜΘ πρὸς λοιπὸν τὸ ΒΚ 
16 ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ AM πρὺς ὅλον τὸ ΟΝ. καὶ ἐπεὶ 
ἴσον ἐστὶ τὸ ΚΣ τῷ ΘΟ, κοινὸν ἀφῃφήσθω τὸ AN 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΚΙ ἴσον ἐστὶ τῷ IIO. κοινὸν προσ- 
κείσθω τὸ 4Β' ὅλον ἄρα τὸ KB ἴσον ἐστὶ τῷ AO. 
ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ MA πρὸς AA, οὕτως τὸ ΜΘ πρὸς 
20 9 4. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ MA πρὸς AA, ἡ MK πρὸς KA, 
τουτέστιν ἡ ZI πρὺς T'A, ὡς δὲ τὸ ΜΘ πρὸς OA, 
ἡ MỌ πρὸς DA, τουτέστιν ἡ ZA πρὸς AA’ καὶ ὡς 
ἄρα ἡ ΖΓ πρὸς TA, ἡ ZA πρὸς AA. 


λ6΄. 

25 Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἡ ἀπὸ roi σημείου δια- 
γομένη εὐϑεῖα μήτε τὴν τομὴν τέμνῃ κατὰ δύο σημεῖα 
μήτε παράλληλος ἡ τῇ ἀσυμπτώτῳ, συμπεσεῖται μὲν 

ο. Z2TPM X V; corr, p. 4. K 4] (pr.) TA V; corr. È 6. 
omm, 


dK) (pr) ΘΓ V; corr. p. 15. JM] AM V; corr, 
22, ZA] XA V; corr. p. 
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KA= TH [Εις]. VI, 4]. uerum K 4 = ZZ [Eucl.1,34]; 
itaque etiam TH = 4X. quare etiam ΓΚ-- AT 
[Eucl. VI, 4; I, 34]. et quoniam ΓΚ-- AT, erit 
eliam JK — IT. itaque ZK: KT = TI: K 
[Eucl V, 7] est autem 
TI:IK-—ZLD:I4 [Eucl VI, 4] 
= MK: KA [Eucl. VI, 4; V, 12,16] = M4: 44 
[Eucl. VI, 1], et [ib] 4Κ:ΚΓ-5ΘΚ:ΚΝ; quare 
etiam Mz: 4{44--6ΘΚκ:ΚΝ. est autem 
44 = 48 (1I, 12] = ON (Eucl. VI, 1]; 
nam ΓΕ = BE (II, 3] et 40 = OT [Eucl. VI, 2]. 
itaque JM: ON = KO: KN, et reliquum 
M0:BK = 4M:0ON [Eucl. V, 19]. 
et quoniam est KE = 60 [11, 12], auferatur, quod 
commune est, 7/11; itaque reliquum K II = IIO. come 
mune adiiciatur 4B; itaque totum KB — 40. quare 
Μ4:44-- Μ6:64. uerum 
Μ4:.44-- MK: KA [Eucl VI, 1] = ZI': TA, 
et 
M0:04-Md0:04 [Eucl. VI, 1] = ZA: 44 [Eucl.VI,2]. 
ergo eliam ZI': I4 = Z4: 44. 


XXXVI. 


lisdem positis si recta a puncto illo ducta neque 
sectionem in duobus punctis secat neque asymptotae 
parallela est, cum sectione opposita concurret, et ut 
iota ad partem inter sectionem parallelamque per 
punctum contactus ductam, ita erit recta inter sectio- 


σι 
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τῇ ἀντικειμένῃ τομῇ, ἔσται δέ, ὡς ὅλη πρὸς τὴν με- 
ταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς διὰ τῆς ἁφῆς παραλλήλου, ἡ 
μεταξὶ τῆς ἀντικειμένης καὶ τῆς ἀσυμπτώτου πρὸς τὴν 
μεταξὺ τῆς ἀσυμπτώτου καὶ τῆς ἑτέρας τομῆς. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι al A, B, ὧν κέντρον τὸ T, 
ἀσύμπτωτοι δὲ αἱ AE, ZH, καὶ ἐπὶ τῆς ΓΗ σημεῖον 
εἰλήφϑω τὸ H, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ἤχϑω ἡ μὲν HBE èp- 
απτοµένη, ἡ δὲ ΗΘ μήτε παράλληλος οὖσα τῇ ΓΕ 
μήτε τὴν τομὴν τέμνουσα κατὰ δύο σημεῖα. 

ὅτι μὲν ἡ OH ἐκβαλλομένη συμπίπτει τῇ τε DA 
καὶ διὰ τοῦτο καὶ τῇ A τομῇ, δέδεικται. συμπιπτέτω 
κατὰ τὸ 4, xol ἤχϑω διὰ τοῦ B τῇ ΓΗ παράλληλος 
ἡ KBA. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ AK πρὸς ΚΘ, οὕτως 
ἡ AH πρὸς ΗΘ. 

ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν A, Θ σημείων παρὰ τὴν 
ΓΗ αἱ ΘΜ, ΑΝ, ἀπὸ δὲ τῶν B, H, O παρὰ τὴν 4Ε 
«l BE, HII, POEN. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AA τῇ 
ΗΘ, ἔστιν, ὡς ἡ AH πρὸς HO, ἢ AO πρὸς ΘΗ. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν 5 AH πρὸς HO, ἡ ΝΣ πρὸς ZO, ὡς δὲ ἡ 
46 πρὸς OH, ἡ ΓΣ πρὸς ΣΗ' καὶ ὡς ἄρα ἡ ΝΣ 
πρὸς ΣΘ, ἡ ΓΣ πρὸς EH. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ NE πρὸς 
ΣΘ, τὸ NT πρὸς ΓΘ, ὡς δὲ ἡ ΓΣ πρὸς EH, τὸ PI 
πρὸς PH' καὶ ὡς ἄρα τὸ NT πρὸς τὸ ΓΘ, τὸ ΓΡ 
πρὸς τὸ PH. καὶ ὡς ἓν πρὸς ἕν, οὕτως ἅπαντα πρὸς 
ἅπαντα’ ὡς ἄρα τὸ ΝΓ πρὸς ΓΘ, ὅλον τὸ NA πρὸς 
ΓΘ καὶ PH. καὶ ἐπεὶ ἴδη ἐστὶν ἡ EB τῇ BH, ἴση 
ἐστὶ καὶ ἡ AB τῇ BI καὶ τὸ AÑ τῷ ΒΗ. τὸ δὲ AF 
ἴσον và ΓΘ' καὶ τὸ BH ἄρα ἴσον τῷ ΓΘ, ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ NT πρὸς ΓΘ, οὕτως ὅλον τὸ AN πρὸς τὸ BH 


1. ἡ 04g? 3. ἁφῆς] om. V; corr. Memus. 18. KBA] 
BKA V; corr. p (ABK). 11. POZN] OPEN V; corr. p. 
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nem oppositam asymptotamque posita ad rectam inter 
asymptotam alteramque sectionem positam, 
sint oppositae 4, B, quarum centrum sit I, asym- 
ptotae autem 48, ZH, et in ΓΗ sumatur punctum H, 
ab eoque contingens 
ducatur HB E, HO 
autem ita, ut neque 
rectae ΓΕ parallela 
sit neque sectionem in 
duobus punctis secet. 
iam rectam 0 H 
productam et cum I4 
concurrere et ea de 
causa cum sectione, demonstratum est [II, 11]. con- 
currat in 44, et per B rectae ΓΗ parallela ducatur 
KBA. dico, esse AK: KO = AH: ΗΘ. 
ducantur enim a punctis 4, Θ rectae ΓΗ parallelae 
ΘΜ, AN, a B, H, O autem rectae AE parallelae 
ΒΞ, HII, POEN. quoniam igitur 4 4 = ΗΘ [II, 16], 
erit AH: HO = 4Θ:ΘΗ [Eucl V, 7]. uerum 
AH:HO0 —NZ: Z0 (Eucl.VI,2] et ΙΘ:ΘΗ--ΓΣ:ΣΗ 
[Eucl. VI, 4; V, 12,16]; quare etiam ΝΣ: Z0 — IZ: EH. 
uerum NZ: Z0 = NI': I'9 εἰ Dl: ZH = PP: PH 
[Eucl VI, 1]; quare etiam NI': rO —I'P:PH. οἱ 
ut unum ad unum, ita omnia ad omnia [Eucl. V, 12]; 
itaque NIT: 9 — NA:T@ -4+ PH. et quoniam est 
EB = BH [II, 3], erit etiam [Eucl. VI, 2; I, 34] 
AB = BII, AÏ = BH ([Eucl. VI, 1]. est autem 
AX = ΓΘ (II, 12]; quare etiam BH = ΓΘ. itaque 
18. ἡ JO — 19. ΗΘ] om. V; corr. Comm. 99. τὸ NT] 
τὸν y V; corr, pvc. 26. PH] ἡ gù V; corr. p. 
Apollonius, ed, Heiberg. 26 
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καὶ PH, τουτέστι τὸ ΡΞ. ἴσον δὲ τὸ ΡΞ τῷ ΛΘ, 
ἐπεὶ καὶ τὸ ΓΘ τῷ ΒΓ καὶ τὸ MB τῷ ΞΘ. ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ NT πρὸς τὸ ΓΘ, οὕτως τὸ NA πρὸς AO. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν τὸ NT πρὸς ΓΘ, ἡ ΝΣ πρὸς ΣΘ, τουτέστιν 

5 ἡ AH πρὸς ΗΘ, ὡς δὲ τὸ NA πρὸς 40, ἡ NP 
πρὸς PO, τουτέστιν ἡ AK πρὸς ΚΘ' καὶ ὡς ἄρα ἡ 
AK πρὸς ΚΘ, ἡ 4Η πρὸς ΗΘ. 


AE. 

᾿Εὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας T τῶν 
10 ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσι, 
καὶ ἐπὶ μὲν τὰς ἁφὰς αὐτῶν ἐπιξευχϑῇ εὐϑεῖα, ἀπὸ 
δὲ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων διαχϑῇ τις τέμ- 
νουσα τὴν γραμμὴν κατὰ δύο σημεῖα, ἔσται, ὡς ὅλη 
πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην, τὰ γινόμενα τμή- 

15 ματα ὑπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης, 


ἔστω κώνου τομὴ ἡ 4 B καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ AT, ΓΒ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AB, καὶ διήχϑω ἡ TAEZ. λέγω, 
ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΓΖ πρὸς Γ4, ἡ ΖΕ πρὸς EZ. 

ἤχϑωσαν διὰ τῶν I, A διάμετροι τῆς τομῆς αἵ 


2. ΒΓ] BO V; corr. Memus, 8. ἡ ὅλην 1δ. τῆς] 
"t. ἐπέ V; corr. Memus. 18. rzj T4 V; corr. p (ZT). 
I4] rz V; corr, p. 


CONICORUM LIBER III. 403 


ΝΓΙΓΘΞ AN:BH--PH = AN: PS. est autem 
ΡΑΕ = 40, quoniam etiam rO = ΒΓ (II, 12] et 
MB = 50. itaque ΝΓ:ΓΘ--ΝΑ: 4Θ. uerum 
ΝΓ:ΓΘ = NZE: ZO [Euc.. VI, 1] = AH: HO 

[Eucl. VI, 2], et 

NA: 40 = NP: PO [Eucl. VI, 1] 

= AK: KO [Eucl. VI, 4; V, 12, 16]. 
ergo etiam AK: K0 = 4Η: HO. 


XXXVII. 


Si duae rectae coni sectionem uel ambitum circuli 
uel sectiones oppositas contingentes concurrunt, et ad 
puncta contactus earum recta ducitur, a puncto autem 
concursus eontingentium recta ducitur lineam in duobus 
punctis secans, erunt, ut tota ad partem extrinsecus 
abscisam, ita partes a recta puncta contactus coniun- 
genti effectae. 


sit coni sectio 4B contingentesque AT, ΓΒ, et 
ducatur ΔΒ, ducaturque TAEZ. dico, esse 
DIZ:I4-—ZE:EA. 
per T, 4 diametri sectionis ducantur ΓΘ, AK, 


Praeter nostras figuras duas habet V alios casus in oppo- 
sitis repraesentantes. 
26* 


404 ΚΩΝΙΚΩΝ y'. 


ΓΘ, AK, διὰ δὲ τῶν Z, A παρα τὰς A40, 4Γ αἱ 
dI, ZP, AZM, NAO. ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν 
ἡ AZM τῇ 340, ἔσειν, ὡς ἡ ΖΓ πρὸς Γ4, ἡ AZ 
πρὸς E καὶ ἡ ZM πρὸς 40 καὶ ἡ AM πρὸς ZO: 
5 καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AM πρὸς τὸ ἀπὸ XO, τὸ ἀπὸ ZM 
πρὸς τὸ ἀπὸ JO. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ AM πρὸς τὸ 
ἀπὸ XO, τὸ AMT τρίγωνον πρὸς τὸ AIO, ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ ZM πρὸς τὸ ἀπὸ OZ, τὸ ZPM τρίγωνον πρὸς 
τὸ 4Π0Ο' καὶ ὡς ἄρα τὸ 4ΓΜ πρὸς τὸ ZOT, τὸ 
10 ZPM πρὸς τὶ ANO, καὶ λοιπὸν τὸ AI'PZ τετρά- 
πλευρον πρὸς λοιπὸν τὸ STIHA. ἴσον δὲ τὸ μὲν 
4ΓΡΖ τετράπλευρον τῷ AAK τριγώνῳ, τὸ δὲ STIHA 
τῷ ANA: ὡς άρα τὸ ἀπὸ AM προς τὸ ἀπὸ XO, τὸ 
AAK τρίγωνον πρὸς τὸ ANA. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ 
16 AM πρὸς τὸ ano XO, τὸ ἀπὸ Ζ Γ᾽ πρὸς τὸ ἐπο Γ4, 
ὡς δὲ τὸ AAK πρὸς τὸ ANA, τὸ ἀπὸ AA πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΑΞ καὶ τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΔ καὶ ὡς 
ἄρα τὸ ἀπο ZI' πρὸς τὸ ἀπὸ Γ4, τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς 
τὸ ἀπὸ E. καὶ διὰ τοῦτο ὡς ἡ ΖΓ πρὸς Γ4, ἡ ΖΕ 
90 πρὸς ΔΕ. 
λη΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν διὰ τῆς συμπτώσεως τῶν 
ἐφαπτομένων ἀχϑῇ τις εὐϑεῖα παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, καὶ διὰ μέσης τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγ- 

25 νυούσης ἀχϑεῖσα εὐϑεῖα τέμνῃ τὴν τομὴν κατὰ δύο 
σημεῖα καὶ τὴν διὰ τῆς συμπτώσεως παράλληλον τῇ 
τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούση, ἔσται, ὡς ὅλη ἡ διηγμένη 
πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην μεταξὺ τῆς τομῆς 


10. AT PZ] p, ΑΓΡΖ corr. ex APP m.1 V. 15. AM 
— τὸ ἀπό (alt.)| om. V; corr. p (τῆς AM, τῆς XO, ἀπὸ τῆς). 


CONICORUM LIBER III. 405 


per Z, «1 autem rectis ΔΘ, AP parallelae 4I, ZP, 
AZM, NJO. iam quoniam AZM, Ξ 40 parallelae 
sunt, erit 
2Γ:Γ4-- 42:34 [Euc.. VI, 4] = ZM:40— AM: XO; 
quare etiam 4M?: 50°? = ZM?: 405, uerum 
AM? : ΞΟ} = AMT: STO [Eucl. VI, 19], 
et ZM*: 03? = ZPM: ZIIO; quare etiam 
ALM:XODT—ZPM: AIIO— ΓΡΖ2:ΞΓΠ4 [Eucl.V,19]. 
uerum A4I'PZ = AAK, KUILA = ΝΞ [1I, 30; II, 5—6; 
IIT, 2; — IIT, 11]; itaque 
AM?:X0? = AAK: AN. 
est autem AM? : XO? = 2Γ3:Γ4", 
AAK: ANA = 4435: AR? [Eucl. VI, 19] 
= ZE*: EA? [Eucl. VI, 2]; 
quare eliam ZI?: I* — ZE’: EZ*. ergo 
2Γ:Γ4 = ZE: 4E. 


XXXVIII. 


lisdem positis si per punctum concursus contin- 
gentium recta ducitur rectae puncta contactus con- 
iungenti parallela, rectaque per mediam rectam puncta 
contactus coniungentem ducta sectionem secat in duobus 
punctis rectamque per punctum concursus rectae puncta 
contactus coniungenti parallelam ductam, erunt, ut tota 
recta ita ducta ad partem extrinsecus inter sectionem 
parallelamque abscisam, ita partes a recta ad puncta 
contactus ducta effectae. 


406 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄. 


καὶ τῆς παραλλήλου, τὰ γινόμενα τμήματα ὑπὸ τῆς 
ἐπὶ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυμένης. 
ἔστω ù AB τομὴ καὶ αἱ AT, ΒΓ ἐφαπτόμεναι καὶ 
ἡ AB τὰς ἁφὰς ἐπιζευγνύουσα καὶ αἱ AN, ΓΜ διά- 
5 µετροι' φανερὸν δή, ὅτι ἡ 48 
δίχα τέτμηται κατὰ τὸ E. 
ἤχθω ἀπὸ τοῦ Γ τῇ AB 
παράλληλος ἡ TO, καὶ διήχθω 
διὰ τοῦ E ἡ ΖΕ40. λέγω, 
10 ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ZO πρὸς 04, 
ἡ ΖΕ πρὸς EA. 
ἤχθωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν 
Z, 4 παρὰ τὴν AB αἱ 
AZKM, AOHAN, διὰ δὲ 
15 τῶν Z, H παρὰ τὴν AT 
αἱ ZP, ΗΠ. ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχϑήσεται, 
ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ AM πρὸς τὸ ἐπὶ XO, τὸ ἀπὸ 
AA πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΞ. καί ἐστιν, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ AM 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΞΘ, τὸ ἀπὸ AI πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΞ καὶ 
90 τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ἀπὸ OA, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ AA πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΑΞ, τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ Ef: ὡς ἄρα 
τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ἀπὸ OA, τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ 
ἀπὸ EA, καὶ ὡς ἑ ZO πρὸς OA, ἡ ΖΕ πρὸς EA. 


o 


A9". 

265 — 'Eàv τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῶν ἁφῶν εὐθεῖα ἐκβληϑῇ, ἀπὸ 
δὲ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων ἀχϑεῖσα εὐϑεῖα 

9. ZEO 4 V; corr. p. 18. Z] 5 V; corr. p. 14. 


40HNXN V; corr. Memus, 20. OZ] 44 V; corr. p. 23. 
In E4 (alt.) desinit uol, I codicis V (fol. 120). 


CONICORUM LIBER III. 401 


sit sectio 4B, contingentes AT, BI, puncta con- 
tactus coniungens 4 B, diametri ΑΝ, I'M; manifestum 
igitur, 4Β in E in duas partes aequales secari 
[I], 90, 39]. 

a D rectae AB parallela ducatur rO, οἱ per E 
ducatur ΖΕ40. dico, esse Z0: 04 = ZE: Ed. 


nam 8 Z, d rectae AB parallelae ducantur 4Z K M, 
40HXN, per Z, H autem rectae 4Γ᾽ parallelae 
ZP, HII. iam eodem modo, quo antea, demonstrabi- 
mus, esse AM? : EG? = 4 4? : AR? [u. prop. XXXVII]. 
est autem 

AM’: Z0? = ADI? : P5? [Eucl. VI, 4] 
= Z0? : 04° (Eucl. VI, 2], 
el 44*: AR? = ZE?: EA? [Eucl VI, 2]; itaque 
Z0?*:04* — ZE* : EA? et ZO: O4 = ZE: E A. 


XXXIX. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
et per puncta contactus recta ducitur, a puncto autem 
concursus contingentium ducta recta utramque sectio- 


In V figura 2 minus adcurate descripta est; V praeterea 
tertiam flguram oppositarum habet. 


408 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄. 


τέμνῃ ἑκατέραν τῶν τομῶν καὶ τὴν τὰς ἁφὰς m- 
ξευγνύουσαν, ἔσται, ὡς ὅλη ἡ διηγμένη πρὸς τὴν ἐκτὸς 
ἀπολαμβανομένην μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνυούσης, οὕτως τὰ γινόμενα τμήματα τῆς εὐθείας 
5 ὑπὸ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ A, B, ὧν κέντρον τὸ T, 
ἐφαπτόμεναι δὲ al 44, AB, καὶ ἐπιζευχθεῖσαι al 
AB, DA ἐκβεβλήσθωσαν, καὶ διὰ τοῦ A διήχϑω τις 
εὐθεῖα ἢ EZZH. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ EH πρὸς 
10 HZ, ἡ EA πρὸς 42. 
ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ AT καὶ ἐκβεβλήσϑω, καὶ διὰ τῶν 
E, Z παρὰ μὲν τὴν AB ἤχθωσαν αἱ EOE, Ζ4ΜΝΞΟ, 
παρὰ δὲ τὴν 44 αἴ ΕΠ, ZP. 
ἐπεὶ οὖν παράλληλοί εἶσιν αἱ ZE, ΕΣ καὶ ĝi- 
15 ἡγμέναι εἰς αὐτὰς αἱ EZ, EZ, ΘΜ, ἔστιν, ὡς ἡ ΕΘ 
πρὸς ΘΣ, ἡ ΖΜ πρὸς ΜΞ. καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΕΘ 
πρὸς ΖΜ, ἡ OE πρὸς ΞΜ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΘΕ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΖ, τὸ ἀπὸ ΘΣ πρὸς τὸ ἀπὸ ΞΜ. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν τὸ ἀπὸ ΕΘ πρὸς τὸ ἀπὸ MZ, τὸ EOI τρί- 
90 yovov πρὸς τὸ ZPM, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΘΣ πρὸς τὸ ἀπὸ 
EM, τὸ JOE τρίγωνον πρὸς τὸ ΞΜ’ καὶ ὡς ἄρα 
τὸ EOI πρὸς τὸ ZPM, τὸ AOE πρὸς τὸ EM. 
ἴσον δὲ τὸ μὲν EOI τοῖς AEK, Θ4Σ, τὸ δὲ PMZ 
τοῖς ARN, AME ὡς ἄρα τὸ AOE πρὸς τὸ AMA, 
οὗ τὸ AEK μετὰ τοῦ OJE πρὸς τὸ AFN μετὰ τοῦ 
AMA, καὶ λοιπὸν τὸ AEK πρὸς λοιπὸν τὸ ANS 
ἐστιν, ὡς τὸ ALO πρὸς τὸ AAM. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 


4. τῆς] ὑπὸ τῆς V; ἐπὶ τῆς p; corr. Memus. 8. 4] E V; 
corr, Memus. 12. ΞΛΜΝΚΞΟ uU corp. 16. ZM] SM V; 
corr. p. 24. AAN] AZM V; corr. Memus, 26, τό] (pr.) 
ego; ὡς tó V; ἄρα τὸ Halley. 


CONICORUM LIBER III, 409 


nem rectamque puncta contactus coniungentem secat, 
erunt, ut tota recta ita ducta ad partem extrinsecus 
inter sectionem rectamque puncta contactus coniun- 
gentem abscisam, 
ita parles rectae 
a sectionibus 

punetoque concur- 
sus contingentium 
effectae. 

sint oppositae 
4, B, quarum cen- 
trum sit I', con- 
tingentes autem 
dd, AB, et ductae 4B, Γ4 producantur, per 4 
autem ducatur recta aliqua ΕΖΗ, dico, esse 

EH:HZ-—EZ:4Z. 

ducatur enim ΑΓ et producatur, et per E, Z rectae 
AB parallelae ducantur ΕΘΣ, ZAMNÆO, rectae 
autem 44 parallelae ΕΠ, Z P. 

iam quoniam parallelae sunt Z X, EX, et in eas incidunt 
EZ, ΞΣ, ΘΜ, erit [Eucl. VL 4] EO: 0E = ZM:MX. 
et permutando [Eucl. V, 16] EG: ZM = 0Z: XM; 
quare etiam ΘΕ: MZ* = 0 Z*:M*. est autem 
[Eucl. VI, 19] 
E0?: MZ! = ΕΘΠ:ΖΡΜ, 03?: M? = 40Z:EM4f; 
itaque etiam EOI : ZPM = 402: XM 4. est autem 
EOI = AZK 4+ 04E, PMZ = AEN 4+ ΜΑ 
[prop. XI}; itaque 

402: EMA = AZK--0642Z:A4XN-- EMA 
et [Eucl. V, 19] 4EK: AN = 4Σ6: 45M. est 
aatem 


410 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν γ΄. 


AEK πρὸς τὸ ANA, τὸ ἀπὸ KA πρὸς τὸ ἀπὸ AN, 

τουτέστι τὸ ἀπὸ EH πρὸς τὸ ἀπὸ ZH, ὡς δὲ τὸ 40 Σ 

πρὸς τὸ X44 M, τὸ ἀπὸ QA πρὸς τὸ ἀπὸ AM, τουτ- 

έστι τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ ἀπὸ AZ. καὶ ὡς άρα ἡ EH 
δ πρὸς HZ, ἡ EZ πρὸς 47. 
μ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν διὰ τῆς συμπτώσεως τῶν 
ἐφαπτομένων ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, καὶ ἀπὸ μέσης τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγ- 

10 νυούσης ἀχϑεῖσα εὐθεῖα τέμνῃ ἑκατέραν τῶν τομῶν 
καὶ τὴν παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, ἔσται, 
ὡς ὕλη ἡ διηγμένη πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην 
μεταξὺ τῆς παραλλήλου καὶ τῆς τομῆς, οὕτως τὰ γι- 
νόμενα τμήματα τῆς εὐθείας ὑπὸ τῶν τομῶν καὶ τῆς 

16 τὰς ἁφὰς ἐπιζευγνυούσης. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι «l A, B, ὧν κέντρον τὸ T, 
ἐφαπτόμεναι δὲ al Ad, AB, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AB 
καὶ ἡ TAE: ἴση ἄρα ἡ AE τῇ EB. καὶ ἀπὸ μὲν 
τοῦ A παρὰ τὴν AB ἤχθω ἡ ZAH, ἀπὸ δὲ τοῦ E, 

90 ὡς ἔτυχεν, ἡ AE. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ OA πρὸς 
AK, ἡ ΘΕ πρὸς ΕΚ. 

ἤχθωσαν ἀπὸ τῶν Θ, K παρὰ μὲν τὴν AB al 
ΝΜΘΞ, ΚΟΠ, παρὰ δὲ τὴν 44 αἱ OP, ΚΣ, xal 
διήχϑω ἡ ΞΑΓΤ 

25 ἐπεὶ οὖν εἰς παραλλήλους τὰς ΞΜ, ΚΠ διηγμέναι 
εἰσὶν αἱ EAT, MAII, ἔδτιν, ὡς ἡ XA πρὸς AT, 
ἡ MA πρὸς AI. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ZA πρὸς AT, ἡ OE 

20. AE] ego; 4E V; ΘΕΚΑ Halley cum Memo. 23. 
ΝΜΘΞῚ OMNE V; cor, p (SOMN). 534. Κατ 


ΑΓΕΤ V; corr. p. 26. MAII] MAT V; corr. p. 27. MA 
Ma V; corr. p. 


CONICORUM LIBER III. 411 


AZK:ANA-—K.A?: AN? [Eucl. VI, 19] 
= EH?:ZH? [Eucl. VI, 2; VI, 4; V, 12; V, 16], 
et 
402Z:X4M — 04*: AM? [Eucl. VI, 19] 
= EZ?:4Z* [Eucl. VI, 4]. 
ergo etiam EH: HZ = EJ: 47. 


XL. 


lisdem positis si per punctum coneursus contin- 
gentium recta ducitur rectae puncta contactus con- 
jungenti parallela, et recta a media recta puncta 
contactus coniungenti ducta utramque sectionem secat 
rectamque rectae puncta contactus coniungenti par- 
allelam, erunt, ut tota recta ita ducta ad partem ex- 
trinsecus inter parallelam sectionemque abscisam, ita 
partes rectae a sectionibus rectaque puncta contactus 
coniungenti effectae. 

sint oppositae 4, B, quarum centrum sit Γ, con- 
tingentes autem 44, 4B, et ducantur ΔΒ et ΓΔΕ; 


itaque AE = EB [II, 39]. et a 4 rectae ΔΒ par- 
allela ducatur ZAH, ab E autem quoquo modo 4E. 
dico, esse OA : AK = OE: EK. 


10 


15 


25 


412 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν y’. 


πρὸς EK: ὡς δὲ ἡ ΘΕ πρὸς EK, ἡ ON πρὸς KO 
διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν QEN, KEO τριγώνων: ὡς 
ἄρα ἡ ΘΝ πρὸς KO, ἡ MA πρὸς AIT καὶ ὡς ἄρα 
τὸ ἀπὸ ΘΝ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΟ, τὸ ἀπὸ MA πρὸς τὸ 
ἀπὸ AIL ἀλλ᾽ ὡς μὲν το ἀπὸ ON πρὸς τὸ ἀπὸ ΟΚ, 
τὸ OPN τρίγωνον πρὸς τὸ K ZO, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ MA 
πρὸς τὸ ἀπὸ AI, τὸ KM A τρίγωνον πρὸς τὸ ATII 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ΘΝΡ πρὸς τὸ KOE, τὸ ZMA πρὸς 
τὸ ATII. ἴσον δὲ τὸ ONP τοῖς AAM, MNA, τὸ 
δὲ ΣΟΚ τοῖς ATH, AOI: καὶ ὡς ἄρα τὸ ΞΜ A 
μετὰ τοῦ MNA τριγώνου πρὸς τὸ ATII τρίγωνον 
μετὰ τοῦ IAO τριγώνου, οὕτως τὸ AMA τρίγωνον 
πρὸς τὸ ITPA τρίγωνον' καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ NMA 
πρὸς λοιπὸν τὸ AOH τρίγωνόν ἐστιν, ὡς ὅλον πρὸς 
ὅλον. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ΞΜ τρίγωνον πρὸς τὸ ATIN 
τρίγωνον, τὸ ἀπὸ MA πρὸς τὸ ἀπὸ AT, ὡς δὲ τὸ 
MAN πρὸς τὸ HAO, τὸ ἀπὸ ΜΝ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΟ: 
καὶ ὧς ἄρα τὸ ἀπὸ ΜΝ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΟ, τὸ ἀπὸ 
AA πρὸς τὸ ἀπὸ AT. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ MN πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΠΟ, τὸ ἀπὸ NA πρὸς τὸ ἀπὸ ΟΖ, ὡς δὲ τὸ 
ἀπὶ ΞΑ πρὸς τὸ ἀπὸ AT, τὸ ἀπὸ ΘΕ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΕΚ, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ Ν 4 πρὸς τὸ ἀπὸ 40, τὸ ἀπὸ Θ 4 
πρὸς τὸ ἀπὸ AK: καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΘΕ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΕΚ, τὸ ἀπὸ Θ4 πρὸς τὸ ἀπὸ AK. ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ ΘΕ πρὸς EK, ἡ OA πρὸς AK. 


, 


μα. 

"àv παραβολῆς τρεῖς εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι συμ- 
πίπτωσιν ἀλλήλαις, εἰς τὸν αὐτὸν λόγον τµηθήσονται. 
4. πρός] (alt.) bis V; corr. pc. 8. τὸ ΞΜΑ] om. V; 


corr, p. 18, EN M 4 V; corr. p (MN Δ. 25. GE] cp, 
E obscurum fn V; 6 Z v. 


CONICORUM LIBER III. 413 


a Θ, K rectae AB parallelae ducantur NM65, 
ΚΟΠ, rectae autem 44 parallelae 8 P, ΚΣ, et du- 
catur S AT'T. 

quoniam igitur in parallelas 45M, KII incidunt 
AAT, MAII, erit [Eucl. VI, 4] 54: AT = MA: ΑΠ. 
uerum 44A: AT = OE: EK [Eucl. VI, 2]; et 

OE: EK —6N:KO 
propter similitudinem triangulorum 6 EN, K EO 
[Eucl VI, 4]; itaque 9N: KO = MA: AH. quare 
etiam 9N?*: KO? — ΜΔ: AII?, uerum 
ON?: OK? —0PN:KZO, MÆ: AIN? — XXMA: {ΥΠ 
(Eucl. VI, 19]; itaque etiam ONP: KOX =A MA:ATII. 
est autem [prop ΧΙ] ONP = X4M-J- MNA οἱ 
EXOK = ATII 4- 40I; quare etiam 
MA + MN4: ATN -- 1140 = ZMA: IIT A. 
itaque etiam [Eucl. V, 19] NM : 401, ut totum ad 
totum. est autem 
ZMA: ATI = KA: 47, MAN:IIA4O = MN?:1IIO* 
[Eucl. VI, 19]; quare etiam M N?:1IO? = 5 4*: AT", 
uerum 
MN? : HO?’ = ΝΔ: Ο4᾽ [Eucl. VI, 4], 
BA? : AT? = OE’: EK? [Eucl. VI, 2], 
N4: 40? = 0 4*: AK? [Eucl. VI, 4; VI, 2; V, 19: V, 16]; 
itaque eliam ΘΕ»: EK? = 04°: A4K*. ergo 
OE: EK — 04: AK. 


XLI. 


Si tres rectae parabolam contingentes inter se con- 
currunt, secundum eandem rationem secabuntur. 
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ἔσιω παραβολὴ ἡ ABI, ἐφαπτόμεναι δὲ at AAE, 
EZT, 487. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ, ἡ 
EJ πρὸς 44 καὶ ἡ ZB πρὸς ΒΔ. 
ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ AD καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ 
510 H. 
ὅτι μὲν οὖν ἡ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὸ Ἡ διάμετρός ἐστι 
τῆς τομῆς, φανερόν. 
εἰ μὲν οὖν διὰ τοῦ Β ἔρχεται, παράλληλός ἐστιν 
ἡ 47 τῇ ΑΓ καὶ δίχα τμηϑήσεται κατὰ τὸ B ὑπὸ 
10 τῆς EH, καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἔσται ἡ 44 τῇ AE καὶ 
ἡ ΓΖ τῇ ΖΕ, καὶ φανερὸν τὸ ζητούμενον. 
μὴ ἐρχέσϑω διὰ τοῦ Β, ἀλλὰ διὰ τοῦ Θ, καὶ ἤχϑω 
διὰ τοῦ Θ παρὰ τὴν AI ἡ KO. ἐφάψεται ἄρα τῆς 
τομῆς κατὰ τὸ Θ, καὶ διὰ τὰ εἰρημένα ἴση ἔσται ἡ AK 
15 τῇ ΚΕ καὶ ἡ AT τῇ AE. ἤχϑω διὰ μὲν τοῦ B παρὰ 
τὴν EH ù MNBA, διὰ δὲ τῶν A, T παρὰ τὴν 47 
αἱ AO, ΓΠ. ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν ἡ MB τῇ 
ΕΘ, διάμετρός ἐστιν ἡ MB' καὶ ἐφάπτεται κατὰ τὸ B 
ἡ AZ: κατηγμέναι ἄρα εἰσὶν af AO, TH. καὶ ἐπεὶ 
20 διάμετρός ἐστιν ἡ MB, ἐφαπτομένη δὲ ἡ ΓΜ, κατ- 
ηγμένη δὲ ἡ LII, ἴση ἔσται ἡ MB τῇ BIT ὥστε καὶ 
ἡ MZ τῇ ZI. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ MZ τῇ ZI καὶ 
ἡ EA τῇ AT, ἔστιν, ὡς ἢ MT πρὸς ΓΖ, ἡ ET πρὸς 
DIA: καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΜΓ πρὸς ΓΕ, ἡ ΖΓ πρὸς ΓΑ. 
26 ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΜΓ πρὺς ΓΕ, ἡ XI πρὸς DH: καὶ ὡς 
ἄρα ἡ ΖΓ πρὸς Γ4, ἢ XT πρὸς ΓΗ. ὡς δὲ ἡ ΗΓ 
πρὸς ΓΑ, ἡ AD πρὸς ΓΕ [διπλασία γὰρ ἑκατέρα] 
δι᾽ ἴσου ἄρα, ὡς ἢ ΑΓ πρὸς ΓΒ, ἡ ΕΓ πρὸς ΓΖ, 
18. KOA] OKA V; corr. p. 30. Post MB del. m, 1 


τῇ ΕΘ διάμετρός ἐστιν ἡ MB V. 21. ἔσται] bis V; corr. pvc. 
21. διπλασία yàg ἑκατέρα] deleo. 
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sit parabola ABT, contingentes autem 44E, 
EZT, 4 BZ. dico, esse 'Z:ZE— Ezt:44 = ZB: BA. 

ducatur enim AT et in H in duas partes aequales 
secetur. 

iam rectam ab E ad H ductam diametrum esse 
sectionis, manifestum est (IT, 29]. 

iam si ea per B cadit, AZ rectae AT parallela 
erit [IL, 5] et ad B ab EH in duas partes aequales 
secabitur [Eucl. VI, 4], qua de causa erit 42 = 48, 
IZ = ZE Π, 35; 
Eucl VI, 2], et 

manifestum est, 

quod quaerimus. 

iam ne cadat 
per B, sed per 6, 
et per Θ rectae AT" 
parallela ducatur 
K04; ea igitur 
sectionem continget 
in 6 (I, 32], et 
propter ea, quae diximus, erit AK = KE, AT = AE. 
iam per B rectae EH parallela ducatur MN B A, 
per 4, Γ᾽ autem rectae 47 parallelae 40, ΓΠ. quon- 
iam igitur MB, ΕΘ parallelae sunt, diametrus est MB 
[I, 51 coroll]; et 47 in B contingit; itaque 40, TH 
ordinate ductae sunt [Idef.4]. et quoniam MB diametrus 
est, contingens I'M, ordinate ducta DH, erit MB = BII 
[I, 35]; quare etiam ΜΖ = ZT [Eucl. VI, 2]. et 
quoniam est MZ = ZI, EA = AT, erit 

ΜΓ:ΓΖ-:-ΕΓ:Γ4 

et permutando [Eucl V, 16) MT: TE = ZI: ΓΑ. 


A 
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καὶ ἀναστρέψαντι, ὡς ἢ ED πρὸς EZ, ἡ TA πρὸς AR: 
διελόντι, ὡς η ΓΖ πρὸς ΖΕ, ἡ TE πρὸς XA. πάλιν 
ἐπεὶ διάμετρός ἐστιν ἡ MB καὶ ἐφαπτομένη ἡ ΑΝ 
καὶ κατηγμένη ἡ 40, lon ἐστὶν ἡ NB τῇ BO καὶ ἡ 

5 NA τῇ 44. ἔστι δὲ καὶ ἡ EK τῇ ΚΑ’ ὡς ἄρα ἡ 
ΑΕ πρὸς AK, ἡ NA πρὸς 44: ἐναλλάξ, ὡς ἡ EA 
πρὸς AN, ἡ KA πρὸς 44. ἀλλ᾽ ὡς ἡ EA πρὺς AN, 
ἡ HA πρὸς AR καὶ ὡς ἄρα ἡ KA πρὸς 44, ἡ HA 
πρὸς ΑΞ. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ T'A πρὸς AH, ἡ EA 

10 πρὸς AK [διπλασία γὰρ ἑκατέρα ἑκατέρας]: δι᾽ ἴσου 
ἄρα, ὡς 7 TA πρὸς ΑΞ, ἡ EA πρὸς 4.4: διελόντι, 
ὡς ἡ ΓΞ πρὸς ZA., ἡ EA πρὸς AA. ἐδείχϑη δὲ καί, 
ὡς ἡ ΓΞ πρὸς 4X, ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ' ὡς ἄρα ἡ ΓΖ 
πρὸς ΖΕ, ἡ EJ πρὸς 44. πάλιν ἐπεί ἐστιν, ὡς ἢ 

16 ΓΈ πρὸς A4, ἡ ΓΙ πρὸς AO, καί ἐστιν ἡ μὲν DI 
τῆς ΒΖ διπλῆ, ἐπεὶ καὶ ἡ DM τῆς MZ, ἡ δὲ 40 
τῆς BA, ἐπεὶ καὶ ἡ AN τῆς NA, ὡς ἄρα ἡ ΓΞ 
πρὸς Ξ4, ἡ ΖΒ πρὸς BA καὶ ἡ ΓΖ πρὸς ZE καὶ 
ἡ Ed πρὸς 44. 


30 μβ΄. 
Ἔαν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
ἢ ταῖς ἀντικειμέναις ἀπ᾿ ἄκρας τῆς διαμέτρου ἀχϑῶσι 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην, ἄλλη δέ τις, ὡς ἔτυχεν, 
ἀχϑῇ ἐφαπτομένη, ἀποτεμεῖ ἀπ᾽ αὐτῶν εὐϑείας ἴσον 
35 περιεχούσας τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ πρὸς τῇ αὐτῇ δια- 
μέτρῳ εἴδους. 
ἔστω γάρ τις τῶν προειρημένων τομῶν, ἧς διά- 
µετρος ἡ 4B, καὶ ἀπὸ τῶν 4, B ἤχθωσαν παρα 


1. 4X] το, corr. ex AD m. 1 V. 10. διπλασία — ἕκα- 
τέρας] deleo. 21. ἐν] om. V; corr. p. 
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uerum. MI':I'E-XrI:rH [Eud. VI, 4]; itaque 
etiam ZI: I'4 = T: TH. est autem 
HI':;I4-2AD:DE; 
nam utraque duplo maior est; ex aequo igitur [Eucl.V,22] 
AF: TZ = ET:TZ, οἱ conuertendo [Eucl.V, 19 coroll.] 
EDI: EZ = L4: Ağ; dirimendo (Eucl. V, 11] 
Γ2:2Ε- ΓΣ: 84A. 
rursus quoniam diameirus est MB, contingens ΑΝ, 
ordinate ducta 4Ο, erit NB — B O [1,35] οἱ [Eucl.VI, 2] 
Nd = dd. est autem etiam EK = ΚΑ; quare 
AE: AK — Νά: 4.4, et permutando (Eucl. V, 16] 
EA:AN—KA:A44. est autem EA: 4N— HA: 43 
[Eucl. VI, 4]; quare etiam K 4: Ad = HA: ΑΞ. est 
autem etiam I4: 4H — E 4:4 K; nam utraque duplo 
maior est utraque; itaque ex aequo DA: AR = EA: 44 
[Eucl.V,22]; dirimendo [EucL.V,17] ΓΕ: 5 A= EA: 44. 
demonstrauimus autem etiam, esse TH: 4Ξ---ΓΖ:ΖΕ; 
itaque I'Z:ZE-— Ε4: 4.4. rursus quoniam est 
ΓΣ: AA = ΓΠ: 40 [Eucl.VI,4; V, 16], et TH — 2BZ 
[Eucl.VI,4], quoniam etiam I'M —2 MZ, et 40—2 B4 
[Eucl. VI, 4], quoniam etiam AN = 2 NA, erit 
DE:XAÁA-—ZB:BAZ4-—rzZ:ZE-—E4:44. 


XLII. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel circulo uel oppositis 
& lerminis diametri rectae ducuntur rectae ordinate 
ductae parallelae, alia autem aliqua quoquo modo 
contingens ducitur, haec ab illis rectas abscindet 
rectangulum comprehendentes aequale quartae parti 
figurae eidem diametro adplicatae. 


sit enim aliqua sectionum, quas diximus, cuius 
Apollonius, od. Heiberg. 21 
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τεταγμένως κατηγμένην αἱ AT, AB, ἄλλη δέ τις èp- 
απτέσθω κατὰ τὸ E ἡ ΓΕΔ. λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ AT, 
Β 4 ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ πρὸς τῇ AB 
εἴδους. 

ᾱ ἔστω γὰρ κέντρον τὸ Z, καὶ δι᾽ αὐτοῦ ἤχθω παρὰ 
τὰς AT, BA ἡ ΖΗ͂Θ. ἐπεὶ οὖν αἱ ΑΓ, BA xao- 
άλληλοί εἰσιν, ἔστι δὲ καὶ ἡ ΖΗ παράλληλος, συξυγὴς 


ἄρα διάμετρός ἐστι τῇ .4B* ὥστε τὸ ἀπὸ ZH ἴσον 
ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ AB εἴδους. 

ιο εἰ μὲν οὖν ἡ ZH ἐπὶ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλου 
διὰ τοῦ E ἔρχεται, ἴσαι γίνονται αἱ AT, ΖΗ, BA, 
καὶ φανερὸν αὐτόθεν, ὅτι τὶ ὑπὸ AT, BA ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ ZH, τουτέστι τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ AB 
εἴδους. 

i6 μὴ ἐρχέσθω δή, καὶ συμπιπτέτωσαν αἱ AT, BA 
ἐκβαλλόμεναι κατὰ τὸ Κ, καὶ διὰ τοῦ Ε παρὰ μὲν 
τὴν AD ἤχθω ἡ EA, παρὰ δὲ τὴν AB ἡ EM. ἐπεὶ 
οὖν ἴδον ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΚΖ 4 τῷ ἀπὸ AZ, ἔστιν, ὡς 
ἡ KZ πρὸς ZA, ἡ ZA πρὸς ZA, καὶ ἡ KA πρὸς 

90 AA ἐστιν, ὡς ἡ ΚΖ πρὸς ZA, τουτέστι πρὸς ZB' 


20. ^ scripsi, ἔστι M E 24] pev, 4 ecorr. m. 1 V. 
ZB] pcv; B e corr. m. 1 V. 


CONICORUM LIBER III. 419 


diametrus sit ΑΒ, et ab ΑΔ, B rectae ordinate ductae 
parallelae ducantur AI, 4B, alia autem recta T'ES 
in E contingat. dico, AI >x< B 4 quartae parti figurae 
ad 4B adplicatae aequale esse. 

sit enim centrum Z, et per id rectis AT, BA 
parallela ducatur ZHO. quoniam igitur AT, BA 


parallelae sunt, et etiam ZH iis parallela est, dia- 
metrus est coniugata cum ΑΒ [I def. 6]; quare ZH? 
quartae parti figurae ad .4B adplicatae aequale est 
(I deff. alt. 3]. 

iam si in ellipsi circuloque ZH per E cadit, erit 
AT = ZH = BA, et statim adparet, esse 

Ar œ< BdA = ZH * 

hoc est quartae parti figurae ad ΔΒ adplicatae aequale. 

jam per E ne cadat, et ZI', B.4 productae con- 
currant in K, per E autem rectae ÆI parallela du- 
catur EA et rectae 4B parallela EM. iam quoniam 
est [L 37] KZ Xx ZA — AZ, erit KZ:ZA—Z4:Z4A 
[Eucl. VI, 17] et 
KA:AA-— KZ:Z4 [Eucl.V,12; — V, 19 coroll.; V, 16] 

= KZ: ZB. 


87” 
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ἀνάπαλιν, ὡς ἡ ΒΖ πρὸς ZK, ἡ AA πρὸς 4Κ' συν- 
ϑέντι ἢ διελόντι, ὡς ἡ ΒΚ πρὸς KZ, ἡ AK πρὸς K A. 
καὶ ὡς ἄρα 7 AB πρὸς ΖΘ, ἡ EA πρὸς ΓΑ. τὸ ἄρα 
ὑπὲ AB, TA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΖΘ, EA, τουτέστι τῷ 

5 ὑπὸ GZM. τὸ δὲ ὑπὸ ΘΖΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ZH, 
τουτέστι TQ τετώρτῳ τοῦ πρὸς τῇ AB εἴδους' καὶ τὸ 
ὑπὸ AB, T'A ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς 
τῇ AB εἴδους. 

μγ΄. 

10 Ἐὰν ὑπερβολῆς εὐθεῖα ἐπιψαύῃ, ἀποτεμεῖ ἀπὸ τῶν 
ἀσυμπτώτων πρὸς τῷ κέντρῳ τῆς τομῆς εὐϑείας ἴσον 
περιεχούσας τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων 
εὐϑειῶν ὑπὸ τῆς ἐφαπτομένης κατὰ τὴν πρὸς τῷ ἄξονι 
κορυφὴν τῆς τομῆς. 

16 ἔστω ὑπερβολὴ ἡ AB, ἀσύμπτωτοι δὲ al DAE, 
ἄξων δὲ ὁ BA, καὶ ἤχθω διὰ τοῦ B ἐφαπτομένη ἡ 
ΖΒΗ, ἄλλη δέ τις, ὡς ἔτυχεν, r 
ἐφαπτομένη ἡ TAO. λέγω, ὅτι 
τὸ ὑπὸ ZAH ἴσον ἐστὶ τῷ 

20 ὑπὸ Γ4Θ. 

ἤχθωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν 4, B 4 d 
παρὰ μὲν τὴν 4Η al AK, BA, < 
παρὰ δὲ τὴν TA «t AM, ΒΝ. 8 
ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται ἡ TAO, 

25 ἴση ἡ T'A τῇ A0: ὥστε ἡ ΓΘ 
τῆς Θ 4 διπλῆ καὶ ἡ rA τῆς 
AM καὶ ἡ AO τῆς AK. τὸ ἄρα ὑπὸ Γ4Θ τετρα- 
πλάσιόν ἐστι τοῦ ὑπὸ KAM. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται 


1. 4] (pr. om. V; corr. p. 10, ἐποτεμεῖ] cp, supra add. 
ym. 1 V. ἀπὸ τῶν] bis Y; corr. pc. 16. ἄξων] pev, £e 
corr. m. 1 V. 11. ZBH] BZH Y; corr. p. 
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e contrario [Eucl. V, 7 coroll] BZ: ZK = 44: AK. 
componendo [Eucl. V, 18] uel dirimendo [Eucl. V, 17] 
BK:KZ-— AK: ΚΑ. quare etiam 
48:76 = Ρα: Γα (Eucl. VI, 4]. 

itaque [Eucl. VL 16] 4B»« I'4—Z0»« EA4—0Z»« ZM 
[Eucl. I, 34] uerum ΘΖ x ZM = ZH? [I], 38], hoc 
est quartae parti figurae ad ÆB adplicatae aequale, 
ergo etiam 4B »« TA quartae parti figurae ad ΔΒ 
adplicatae aequale est. 


XLIII. 


Si recta hyperbolam contingit, ab asymptotis ad 
centrum sectionis rectas abscindet rectangulum com- 
prehendentes aequale rectangulo comprehenso rectis 
abscisis a recta in uertice sectionis ad axem posito 
contingenti. 

sit hyperbola 4B, asymptotae autem I'Z, AE, 
axis autem B, et per B contingens ducatur ZBH, 
alia autem quaeuis contingens Γ46. dico, esse 

ZA» 4H -—DI4:» 490. 

ducantur enim ab 4, B rectae 4Η parallelae 4 K, 
Β 4, rectae autem ΓΞ parallelae 4M, BN. iam 
quoniam Γ4Θ contingit, erit T'A = 46 [II, 3]. quare 
erit rO = 20.4, L4 — 24M [Euel VI, 2; I, 84], 
40 = 24K [Eucl. VI, 4]. itaque erit 

rs x s40 =4KA Xx AM. 
iam eodem modo demonstrabimus, esse 

Zd x< AH -—A4AB» BN. 
est autem KA X< AM = AB Xx BN (II, 12]. ergo 
etiam 4A Xx 40 — Z4» 4Η. 
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τὸ ὑπὸ ZAH τετραπλάσιον τοῦ vxo ABN. ἴσον δὲ 
τὸ ὑπὸ KAM τῷ ὑπὸ ABN' ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ 
Γ4Θ τῷ ὑπὸ ZAH. 
ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται, κἂν ἡ AB ἑτέρα τις Ñ 
5 διάμετρος καὶ μὴ ἄξων. 
μδ΄. 

Ἐὰν υπερβολῆς ἢ τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι 
ἐφαπτόμεναι συµπίπτωσι ταῖς ἀσυμπτώτοις, αἱ ἐπὶ τὰς 
τομὰς ἀγόμεναι παράλληλοι ἔσονται τῇ τὰς ἁφὰς ἐπι- 

10 ξευγνυούσῃ. 

ἔστω γὰρ ἢ ὑπερβολὴ ἢ ἀντικείμεναι ἡ AB, ἀσύμ- 
πτωτοι δὲ αἱ L4 E καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ Γ4Θ2, ΕΒΘΗ, 
καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al AB, ΖΗ, 

ΓΕ. λέγω, ὅτι παράλληλοί 


16 εἰσιν. 
ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ TAZ ἴσον Z 
τῷ ὑπὸ HAE, ἔστιν ἄρα, ὡς 6 
ἡ Γ4 πρὸς AE, ἡ HA πρὸς <A: 
AZ: παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ z 


90 ΓΕ τῇ ZH. καὶ διὰ τοῦτο 
ὡς ἡ OZ πρὸς ΖΓ, ἡ OH 
πρὸς HE. ὡς δὲ ἡ ΗΕ πρὸς 
HB, ἡ ΓΖ πρὸς AZ: διπλῆ γὰρ ἑκατέρα: δι ἴσου 
ἄρα ὡς ἡ OH πρὸς HB, ἡ ΘΖ πρὸς ZA. nag- 

25 ἄλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ZH τῇ AB. 


P 


με’. 
᾿Εὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
ἢ ταῖς ἀντικειμέναις ἀπ᾽ ἄκρου τοῦ ἄξονος ἀχϑῶσιν 


18. AB] AH V; corr. p. 17. τῷ] τό V; corr. pc. ἔστιν 
— 18. I'd] om. V; corr. p. 
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iam eodem modo hoc demonstrabimus, etiam si 
AB alia aliqua diametrus est, non axis. 


XLIV. 


Si duae rectae hyperbolam uel oppositas con- 
tingentes cum asymptotis concurrunt, rectae ad puncta 
sectionis ductae parallelae erunt rectae puncta con- 
tactus coniungenti. 

sit enim ΔΒ aut hyperbola aut oppositae, asym- 
ptotae autem I'4, JE contingentesque I'4 9 Z, 
ΕΒΘΗ, et ducantur 4B, ZH, 
ΓΕ. dico, eas parallelas esse. 

nam quoniam est 

D4x4Z-—Hd»4E 
[prop. XLIII; cfr. Eutocius], 
erit [Eucl. VI, 16] 

DA4: 4E-—HZ:42; 
itaque [Eucl. VI, 6; I, 27, 28] 
ΓΕ εἰ ZH parallelae sunt. qua 
de causa erit 
02:ZI'— OH: HE [Eucl.VI,2]. 
est autem HE: HB — I'Z: 4Z; nam utraque duplo 
maior est utraque [II, 3]. ex aequo igitur [Eucl V, 22] 
ΘΗ:ΗΒ--ΘΖ2:2Ζ4. ergo [Eucl. VI, 2] ZH, AB 
parallelae sunt, 


XLV. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel circulo uel oppositis 
& terminis axis rectae perpendiculares ducuntur, et 
quartae parti figurae aequale axi adplicatur in utram- 
que partem spatium in hyperbola oppositisque figura 
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εὐθεῖαι πρὸς ὀρθάς, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους 
ἴσον παρὰ τὸν ἄξονα παραβληϑῇ ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐπὶ μὲν 
τῆς ὑπερβολῆς καὶ τῶν ἀντικειμένων ὑπερβάλλον εἴδει 
τετραγώνῳ, ἐπὶ δὲ τῆς E 

6 ἐλλείψεως ἐλλεῖπον, ἀχϑῇ E 
δέτις εὐθεῖα ἐφαπτομένη Z 
τῆς τομῆς συμπίπτουσα 
ταῖς πρὸς ὀρϑὰς εὐϑείαις, 
al ἆπο τῶν συμπτώσεων 

10 ἀγόμεναι εὐϑεῖαι ἐπὶ τὰ 
ἐκ τῆς παραβολῆς γενη- 
ϑέντα σημεῖα ὀρϑὰς ποι- 
οὖσι γωνίας πρὸς τοῖς 
εἰρημένοις σημείοις. 

15 ἔστω μία τῶν εἰρημένων τομῶν, ἧς ἄξων ὁ AB, 
πρὸς ὀρθὰς δὲ at AT, BA, ἐφαπτομένη δὲ ἡ ΓΕΔ, 
καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους ἴσον παραβεβλήσϑω 
ἐφ᾽ ἑκάτερα, ὡς εἴρηται, τὸ ὑπὸ AZB καὶ τὸ ὑπὸ 
AHB, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al ΓΖ, ΓΗ, 42, AH. λέγω, 

20 ὅτι ἤ τε ὑπὸ ΓΖ καὶ η ὑπὸ THA γωνία ὀρθή 
ἐστιν. 

ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ AT, BA ἴσον ἐδείχθη τῷ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ πρὸς τῇ AB εἴδους, ἔσει δὲ καὶ τὸ ὑπὸ 
AZB ἴδον τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους, τὸ ἄρα ὑπὸ 

25 ΑΓ, AB ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AZB. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ 
TA πρὸς AZ, ἡ ZB πρὸς BA. καὶ ὀρθαὶ al πρὸς 
τοῖς A, B σημείοις γωνίαι" ἴση ἄρα ἡ μὲν ὑπὸ ATZ 
γωνία τῇ ὑπὸ BZA, ἡ δὲ ὑπὸ AZT τῇ ὑπὸ ZAB. 
καὶ ἐπεὶ ἡ ὑπὸ TAZ ὀρθή ἐστιν, al ἄρα ὑπὸ AIZ, 


90. ΓΖ] p; TAZ vc, ΓΩ" 2' V (lineolae a manu 2?) 
27. ὑπό] pc, suprà scr. m. 1 V. 
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quadrata excedens, in ellipsi autem deficiens, sectionem- 
que contingens recta ducitur cum rectis perpendiculari- 
bus concurrens, rectae à punctis concursus ad puncta 
adplicatione orta 

ductae ad puncta, 
quae diximus, rectos 
angulos efficiunt, 

sit aliqua sectio- 
num, quas diximus, 
cuius axis sit ΔΒ, 
perpendiculares au- 
tem AT, BA con- 
lingensque ΓΕ4, οἱ 
quartae parti figurae 
aequale in utramque 
partem adplicetur ita, 
ut diximus, 4Z »« ZB 
et AH >x< HB, du- 
canturque ΓΖ, ΓΗ, 
47, AH. dico, angulos TZA et ΓΗ rectos esse. 

nam quoniam demonstrauimus, esse AIT >< B4 
quartae parti figurae ad .4B adplicatae aequale 
[prop. XLII], uerum etiam 4Z >< ZB quartae parti 
figurae aequale est, erit AT Xx 4B = AZ Xx ZB. 
itaque L4: AZ = ZB: B4 [Eucl. VI, 16]. et anguli 
ad 4, B positi recti sunt; itaque (Eucl. VI, 6] 
L ATZ = BZ4Z,L AZT = ZAB. et quoniam L TAZ 
rectus est, L AITZ -4+ AZT uni recto aequales sunt 
[Eucl. I, 32]. et demonstrauimus etiam, esse 

L ATZ = JZB; 

itaque L ΓΖ 4 + 428 uni recto aequales erunt, ergo 
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AZI μιᾷ ὀρϑῇ ἴσαι εἰσίν. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἡ υπὸ 
ATZ ἴση τῇ ὑπὸ AZB' «l ἄρα ὑπὸ ΓΖ 4, AZB 
μιᾷ ὀρϑῇ ἴσαι sioi. λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AZI ὀρθή 
ἐστιν. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ ἡ ὑπὸ THA ὀρθή. 


δ με’. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων al ἐπιξευγνύμεναι ἴσας ποιοῦσι 
γωνίας προς ταῖς ἐφαπτομέναις. 
τῶν γὰρ αὐτῶν ὑποκειμένων λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν 
q μὲν ὑπὸ ATZ γωνία τῇ ὑπο ΓΗ, ἡ δὲ ὑπὸ Γ42 
10 τῇ ὑπὸ BAH. 
ἐπεὶ γὰρ ἐδείχϑη ὀρϑὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΓΖ 4, 
ΓΗΔ, ὃ περὶ διάμετρον τὴν TA γραφόμενος κύκλος 
ἦξει διὰ τῶν Z, H ση- 
μείων: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
16 ὑπὸ ATH τῇ ὑπὸ 42Η: 
ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματι 
τοῦ κύκλου εἰσίν. ἡ δὲ ὑπὸ 
47Η ἐδείχθη ἴση τῇ ὑπὸ 
ΑΓΖ' ὥστε ἡ ὑπὸ “ΓΗ 7 
20 ἴση τῇ ὑπὸ AITZ. ὁμοίως δὲ καὶ ἢ ὑπο TAZ τῇ 
ὑπὸ BAH. 
μέ. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων ἡ ἀπὸ τῆς συμπτώσεως τῶν 
ἐπιζευχθεισῶν ἐπὶ τὴν ἁφὴν ἀγομένη πρὸς ὀρθὰς ἔσται 
265 τῇ ἐφαπτομένῃ. 
ὑποκείσθω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον, καὶ ovu- 
πιπτέτωσαν ἀλλήλαις af μὲν ΓΗ, ZA κατὰ tò Θ, al 


4. THA] p, PA4"H' V (lineolae à m. 23), TAH νο. 9. 
Τ42] ορ, DAR V. 19, ΓΗ] AIZ V; corr. p. 
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reliquus angulus ZZI' rectus est [Eucl, I, 13]. iam 
eodem modo demonstrabimus, etiam L T'HA rec- 
tum esse. 
XLVI. 

lisdem positis rectae ductae ad contingentes angulos 
aequales efficiunt, 

nam iisdem suppositis dico, esse L 4Γ7 = ATH, 
LT4Z = BAH, 

quoniam enim demonstrauimus, utrumque angulum 
DZ4, THA rectum esse [prop. XLV], circulus cir- 
cum diametrum Γ 4 descriptus per puncta Z, H ueniet 
[Eucl. ΠΠ, 31]; itaque L ATH = 4ZH [Eucl. III, 21]; 


ἀπ 
nam in eodem segmento circuli positi sunt, demon- 
strauimus autem, esse L 42Η = ATZ [prop. XLV]; 
quare etiam L JIH = ATZ. et eodem modo demon- 
strabimus, esse etiam L AZ = BAH. 


XLVII. 


Iisdem positis recta a puncto concursus rectarum 
ductarum ad punctum contactus ducta ad contingentem 
perpendicularis erit. 

supponantur enim eadem, quae antea, et ΓΗ, 74 


σι 


10 


16 


2 


o 


25 
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δὲ D4, BA ἐκβαλλόμεναι κατὰ τὸ K, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ΕΘ, λέγω, ὅτι κάϑετός ἐστιν ἡ ΕΘ ἐπὶ τὴν TA. 

εἰ γὰρ μή, Ñx- 
Po ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ 
τὴν TA κάθετος 
n Θ 4. ἐπεὶ οὖν 
ἴση ἡ ὑπὸ Γ4Ζ 
τῇ ὑπὸ HAB, ἔστι 
δὲ καὶ ὀρϑὴ ἡ 
ὑπὸ ABH ὀρϑῇ 
τῇ ὑπὸ AAO ἴση, 
ὅμοιον ἄρα τὸ AHB τρί- 
yovov τῷ AOA. ὡς ἄρα 
ἡ HA πρὸς 40, ἡ BA 
πρὸς 44. ἀλλ᾽ ὡς ἡ HA 
πρὸς 40, ἡ ΖΓ πρὸς ΓΘ 
διὰ τὸ ὀρθὰς εἶναι τὰς 
πρὸς τοῖς Z, H καὶ τὰς 
πρὸς τῷ © ἴσας" ὡς δὲ ἡ 
ΓΖ πρὸς ΓΘ, ἡ ΑΓ πρὸς TA διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν 
AZT, ATO τριγώνων' καὶ ως ἄρα ἢ BA πρὸς 44, 
ἡ AT πρὸς TA. ἐναλλάξ, ὡς ἣ AB πρὸς ΓΑ, ἡ 44 
πρὸς AT. ἀλλ᾽ ὡς ἡ AB πρὸς ΓΑ, ἡ ΒΚ πρὸς ΚΑ' 
καὶ ὡς ἄρα ἡ AA πρὸς T'A, ἡ BK πρὸς ΚΑ. ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ E παρὰ τὴν AD ἡ ΕΜ: τεταγμένως ἄρα 
ἔσται κατηγμένη ἐπὶ τὴν 4Β' καὶ ἔσται, ὡς ἡ BK 
πρὸς KA, ἡ ΒΜ πρὸς ΜΑ. ὡς δὲ ἡ ΒΜ πρὸς M A, 
ἡ AE πρὸς EI" καὶ ὡς ἄρα ἡ AA πρὸς AT, ἡ AE 


7. ἴση ἐστὶν ἡ cp. TAZ] pvc, in V littera Z mire de- 
formata. 10. BH] B4" H' V (lineolae a m.2); corr.p. 123. 
τό] τὸ ὑπό V; corr. p. 
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inter se concurrant in Θ, T'A autem et B 4 productae 
in K, ducaturque EO. dico, esse ΚΘ ad Γ4 perpen- 
dicularem. 

nam si minus, a Θ ad Γ4 perpendicularis ducatur 
ΘΑ. quoniam igitur | Γ47 = HAB [prop. XLVI), 


P d 


et L ABH = 440 (nam recti sunt), trianguli ZH B, 
40.4 similes sunt. itaque HA : 40 = Β4:44 
[Eucl VI, 4] uerum H4: 40 = ZT:T®@ [ibid], 
quia anguli ad Z, H positi recti sunt [prop. XLV] 
οὗ anguli ad Θ positi aequales; et [Eucl VI, 4] 
ΓΖ:ΓΘ-- 4Γ:. ΙΓ 4 propter similitudinem triangu- 
lorum 421, AI'9 [prop. XLVI]; quare etiam 
B4:44- AD:0I A. 

permutando (Eucl V, 16] 4B:I4-—2£24:4AI. 
uerum. 4Β:Γ4-- ΒΚ: Κα [Eucl VI, 4]; quare 
etiam 24:1'4— BK: K.4. ducatur ab E rectae 
AT paralela EM; ea igitur ad ΑΒ odinate ducta 
erit [I def. 4]; εἰ erit BK: KA = BM: Μα [I, 36]. 
est autem BM: MA = 48: ET [Eucl VI, 2]; ita- 
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πρὸς EI" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἡ OA κάϑετός ἐστιν, 
οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς ΘΕ. 
μη΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων δεικτέον, ὅτι al ἀπὸ τῆς ἁφῆς 

δ ἐπὶ τὰ ἐκ τῆς παραβολῆς γινόμενα σημεῖα ἴσας ποιοῦσι 
γωνίας πρὸς τῇ ἐφαπτομένῃ. 

ὑποκείσθω γὰρ τὰ αὐτά, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 
ΕΖ, ΕΗ. λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΓΕΖ γωνία 
τῇ ὑπὸ ΗΕ. 

10 ἐπεὶ γὰρ ὀρϑαί εἰσιν al ὑπὸ AHO, AEO γωνίαι, 
ὁ περὶ διάμετρον τὴν AO γραφόμενος κύκλος ἥξει 
διὰ τῶν E, H σημείων' ὥστε ἴση ἔσται ἡ ὑπὸ AOH 
τῇ ὑπὸ AEH: ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματι. ὁμοίως δὴ 
καὶ ἡ ὑπὸ ΓΕΖ τῇ ὑπὸ ΓΘΖ ἐστιν ἴση. ἡ δὲ ὑπὸ 

15 TOZ τῇ ὑπὸ 40H lón: κατὰ κορυφὴν γάρ' καὶ ἡ 
ὑπὸ ΓΕΖ ἄρα τῇ ὑπὸ AEH ἐστιν ἴση. 


uo. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἀπό τινος τῶν σημείων 
κάθετος ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν ἐφαπτομένην, af ἀπὸ τοῦ γενο- 
90 μένου σημείου ἐπὶ τὰ πέρατα τοῦ ἄξονος ὀρθὴν ποιοῦσι 
γωνίαν. 
υποκείσϑω γὰρ τὰ αὐτά, καὶ ἀπὸ τοῦ H ἐπὶ τὴν 
DÀ κάθετος ἤχϑω ἡ ΗΘ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 40, ΒΘ. 
λέγω, ὅτι ἡ ὑπὸ AO B γωνία ὀρϑή ἐστιν. 
25 ἐπεὶ γὰρ ὀρθὴ ἡ ὑπὸ ABH καὶ ἡ ὑπὸ AOH, ὁ 
περὶ διάμετρον τὴν AH γραφόμενος κύκλος ἥξει διὰ 


4. af] om. V; corr. p. 19. γενομένου] γινομένου Halley, 
24. AOB] ABO V; corr. y. 
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que etiam 44: 4Γ-- 4E:EI; quod absurdum 
est. ergo Θ 4 perpendicularis non est nec ulla alia 


praeter © E, 
XLVIII. 


lisdem positis demonstrandum, rectas a puncto 
contactus ad puncta adplicatione orta ductas ad con- 
tingentem angulos aequales efficere. 

supponantur enim eadem, ducanturque EZ, EH. 
dico, esse L TEZ = HEA. 

nam quoniam anguli AH@, ΕΘ recti sunt 
[prop. XLV, XLVII], circulus circum diametrum 46 


descriptus per puncta E, H ueniet [Eucl III, 31]; 
quare L 46Η = 4 EH (Eucl. IIT, 21]; nam in eodem 
segmento positi sunt. eadem de causa etiam 

L TEZ = Dez. 
est autem | TOZ = 16Η [Euc. I, 15]; nam ad 
uerticem positi sunt. ergo etiam L TEZ = AEH. 


XLIX. 

Iisdem positis si ab aliquo punctorum perpendi- 
cularis ad contingentem ducitur, rectae a puncto ita 
orto ad terminos axis ductae rectum angulum efficiunt. 

supponantur enim eadem, et ab H ad T'A perpen- 
dieularis ducatur ΗΘ, ducanturque .40, BO. dico, 
angulum .40B rectum esse. 
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τῶν ©, B, καὶ ἴση ἔσται ἡ ὑπὸ HOB γωνία τῇ ὑπὸ 
BAH. $ δὲ ὑπὸ AHT τῇ ὑπὸ BAH ἐδείχϑη ἴση" 


καὶ ἡ ὑπὸ BOH ἄρα τῇ ὑπὸ AHT, τουτέστι τῇ ὑπο 
AOT, ἐστιν ἴσῃ. ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ TOH τῇ ὑπὸ AOB. 
δ ὀρθὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΓΘΗ' ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ «ΘΒ. 


ν΄ 
Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς τομῆς 
προσπέσῃ τις τῇ ἐφαπτομένῃ παράλληλος τῇ διὰ τῆς 
ἁφῆς καὶ ἑνὸς τῶν σημείων ἡγμένῃ εὐϑεία, ἴση ἔσται 

10 τῇ ἡμισείᾳ τοῦ ἄξονος. 

ἔστω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον καὶ κέντρον τὸ Θ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ ΕΖ, καὶ αἱ AT, BA συμπιπτέτωσαν 
κατὰ τὸ K, καὶ διὰ τοῦ O παρὰ τὴν EZ ἤχϑω ἡ OA. 
λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ OA τῇ OB. 

16 ἐπεζεύχθωσαν γὰρ αἱ EH, AA, AH, AB, καὶ διὰ 
τοῦ Η παρὰ τὴν EZ ἤχϑω ἡ HM. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ 
AZB ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AHB, ἴση ἄρα ἡ 47 τῇ HB. 
ἔστι δὲ καὶ ἡ AO τῇ ΘΒ idw καὶ ἡ ZO ἄρα τῇ OH 


8. 4ΗΓ] ΗΓΥ͂; corr. p. 
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nam quoniam L 48Η, 46H recti sunt, circulus 
circum diametrum 4Η descriptus per ©, B ueniet 
[Εις]. III, 31], οἱ L HOB = BAH [Eucl. III, 21]. 
demonstrauimus autem, esse [4 HI'— BAH [prop. XLV]; 
quare etiam L BOH = AHT = AOT (Eucl. IIT, 31, 
21). itaque etiam L ΓΘΗ = 40B. uerum {ΓΘΗ 
rectus est; ergo etiam / 468Β rectus est. 


L. 


lisdem positis si a centro sectionis ad contingen- 
iem recta ducitur parallela rectae per punctum con- 
tactus alterumque punctorum ductae, dimidio axi 
aequalis erit. 

sint enim eadem, quae antea, et centrum sit 6, 
ducaturque EZ, et AT, BA in K concurrant, per Θ 
autem rectae EZ parallela ducatur 64. dico, esse 
0 4 = 6 B. 

ducantur enim EH, 4 4, AH, AB, et per H rectae 
EZ parallela ducatur HM. quoniam igitur est 
AZZB-—2AHs»HB [ex hypothesi; εἴτ. prop XLV], 


erit AZ = HB. uerum etiam 40 = 9B; quare 
eliam Z0 = ΘΗ. itaque eliam EA = A M [Eucl. VI, 2]. 


Apollonius, ed, Heiberg. 28 
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ἴση. ὥστε καὶ ἡ EA τῇ AM ἴση. καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη 
ἡ ὑπὸ ΓΕΖ γωνία τῇ ὑπὸ AEH ion, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΕΖ 
ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ EMH, ἴση ἄρα καὶ ἢ ὑπὸ EMH 
τῇ ὑπὶ MEH. ἴση ἄρα καὶ ἡ EH τῇ ΗΜ. ἀλλὰ 
5 καὶ ἡ EA τῇ AM ἐδείχϑη ἴση: κάθετος ἄρα ἡ HA 
ἐπὶ τὴν ΕΜ. ὥστε διὰ τὸ προδειχϑὲν ὀρϑή ἐστιν ἡ 
ὑπὸ AAB, καὶ ὁ περὶ διάμετρον τὴν AB γραφόμενος 
κύκλος ἥξει διὰ τοῦ 4. καί ἐστιν ἴση ἡ OA τῇ ΘΒ' 
καὶ ἡ OA ἄρα ἐκ τοῦ κέντρου οὖσα τοῦ ἡμικυκλίου 
10 ἴση ἐστὶ τῇ ΘΒ. ; 
να΄. 
᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ τῶν ἀντικειμένων παρὰ τὸν ἄξονα 
ἴσον ἐφ᾽ ἑκάτερα παραβληϑῇ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
εἴδους ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἀπὸ τῶν γενο- 
15 μένων ἐκ τῆς παραβολῆς σημείων κλασϑῶσιν εὐϑεῖαι 
πρὸς ὁποτερανοῦν τῶν τομῶν, ἡ μείζων τῆς ἐλάσσονος 
ὑπερέχει τῷ ἄξονι. 
ἔστω γὰρ ὑπερβολὴ ἢ ἀντικείμεναι, ὧν ἄξων ὁ AB, 
κέντρον δὲ τὸ I', καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους ἴσον 
90 ἔστω ἑκάτερον τῶν ὑπὸ AAB, AEB, καὶ ἀπὸ τῶν E, 4 
σημείων κεκλάσϑωσαν πρὸς τὴν γραμμὴν αἱ ΕΖ, Z 4. 
λέγω, ὅτι ἡ ΕΖ τῆς ZA ὑπερέχει τῇ AB. 
ἤχϑω διὰ τοῦ Z ἐφαπτομένη ἡ Ζ ΚΘ, διὰ δὲ τοῦ Γ 
παρὰ τὴν ZA ἡ HITO: ἴση ἄρα ἐστὶν ἢ ὑπὸ KOH 
25 τῇ ὑπὸ KZA’ ἐναλλὰξ γάρ. ἡ δὲ ὑπὸ KZA ἴση τῇ 
ὑπὸ ΗΖΘ' καὶ ἡ ὑπὸ ΗΖΘ ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ 
HOZ. ἴση ἄρα ἡ HZ τῇ ΗΘ. ἡ δὲ ZH τῇ HE 
ton, ἐπεὶ καὶ ἡ AE τῇ BA καὶ ἡ AT τῇ ΓΒ καὶ ἡ 
8. EMH] (pr. E HM V; corr. p. 28. ZK 9] ZOK V; 


cor p. T] pev; corr. ex K m. 1 V. 27. HO — 38. καί 
(a1t.)] bis V; corr. p. 
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et quoniam demonstrauimus [prop. XLVIII], esse 
L TEZ = AEH, et est [Eucl. T, 29] L TEZ = EMH, 
erit etiam |, EMH == MEH. itaque etiam EH — HM 
[Eucl I, 6]. demonstrauimus autem, esse etiam 
EA = AM; itaque HA ad EM perpendicularis 
est [Eucl, I, 8]. quare propter id, quod antea demon- 
strauimus [prop. XLIX], LAAB rectus est, et 
[Eucl. III, 31] circulus circum diametrum 4B de- 
scriptus per Δ ueniet. et 6904 = 6B; ergo etiam 
radius semicirculi 9 4 = 9 B. 


LI. 


Si axi hyperbolae uel oppositarum ad utramque 
partem adplicatur spatium quartae parti figurae aequale 
figura quadrata excedens, et a punctis adplicatione 
ortis ad utramuis sectionum franguntur rectae, maior 
minorem excedit axe. 

sit enim hyperbola uel oppositae, quarum axis 
sit ΔΒ, centrum autem I, quartaeque parti figurae 

aequalia sint 
44» AB, 
4 AE» EB, 
et a punctis E, 4 
£ Zi Z ad lineam fran- 
gantur EZ, Z4. 
dico, esse 
EZ -—ZA + AB. 
nam per Z contingens ducatur Z ΚΘ, per I" autem 
rectae ZA parallela ΗΓΘ; itaque [Eucl. I, 29] 
L KOH — KZA; nam alterni sunt. uerum [prop. XLVIII] 
L KZA = HZO0; quare etiam L HZ = HOZ. ita- 
28* 
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ΕΓ τῇ ΓΑ" καὶ ἡ HO ἄρα τῇ EH ἐστιν ἴση. ὥστε 
ἡ ΖΕ τῆς HO ἐστι διπλῆ. καὶ ἐπεὶ ἡ ΓΘ ἴση δέ- 
δεικται τῇ ΓΒ, η ΕΖ ἄρα διπλῆ ἐστι συναμφοτέρου 
τῆς ΗΓΒ. ἀλλὰ τῆς μὲν ΗΓ διπλῆ ἡ ZA, τῆς δὲ 
5 ΓΒ διπλῆ ἡ AB: ἡ ΕΖ ἄρα ἴση ἐστὶ συναμφοτέρῳ 
τῇ Zd, AB. ὥστε ἡ ΕΖ τῆς ZA ὑπερέχει τῇ AB. 


νβ΄. 
Ἐὰν ἐν ἐλλείψει παρα τὸν μείξονα τῶν ἀξύνων τῷ 
τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους ἴσον ἐφ᾽ ἑκάτερα παραβληϑῇ 
10 ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἀπὸ τῶν γενομένων ἐκ 
τῆς παραβολῆς σημείων κλασϑῶσιν εὐϑεῖαι πρὸς τὴν 
γραμμήν, ἴσαι ἔσονται τῷ ἄξονι. 
ἔστω ἔλλειψις, ἧς μείζων τῶν ἀξόνων ὁ AB, καὶ 
τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους ἑκάτερον ἴσον ἔστω τῶν 
15 ὑπὸ ΑΓΒ, AJB, καὶ ἀπὸ τῶν D, A κεκλάσθωσαν 
πρὸς τὴν γραμμὴν af DEZ, λέγω, ὅτι at TEA ἴσαι 
εἰσὶ τῇ .4B. 
ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ ΖΕΘ, καὶ κέντρον τὸ Η, καὶ 
δι αὐτοῦ παρὰ τὴν ΓΕ ἡ HKO. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
20 ἡ ὑπὸ ΓΕΖ τῇ ὑπὸ QEK, ἡ δὲ ὑπὸ ZET τῇ ὑπὸ 
EOK icq, καὶ ἡ ὑπὸ EOK ἄρα τῇ ὑπὸ QEK ἐστιν 
loy. ἴση ἄρα καὶ ἡ OK τῇ ΚΕ. καὶ ἐπεὶ ἡ AH 
τῇ HB ἴση καὶ ἡ ΑΓ τῇ AB, καὶ ἡ ΓΗ ἄρα τῇ HA 
loq ὥστε καὶ ἡ EK τῇ KA. καὶ διὰ τοῦτο διπλῆ 
25 ἐστιν ἡ μὲν EA τῆς ΘΚ, ἡ δὲ ET τῆς KH, καὶ συν- 
αμφότερος ἡ DEZ διπλῆ ἐστι τῆς HO. ἀλλὰ καὶ ἡ 
AB διπλῆ τῆς HO* ἴση ἄρα ἡ AB ταῖς TEJ. 


8. ἐν] om. V; corr. p. 10, λεῖπον V (initio paginae); 
corr. p. 18, ZEO] EZO V;corr.p. 19. HKO] HƏK V; 
corr. p. 
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que [Eucl. I, 6] HZ = H0. est autem ZH = HE 
[Eud. VI, 2], quoniam 4E {= B4, Ar =TB, 
Er=T T4. itaque etiam HO — EH; quare Z E= 2 HO. 
et quoniam demonstrauimus, esse ΓΘ == ΓΒ [prop. L], 
erit EZ = 2(ΗΓ + B). uerum ZZ —2HT 
[Eucl VI, 4] et 4B = 2ΓΒ. ergo EZ = ZA + AB. 


LII. 

Si in ellipsi maiori axi ad utramque partem ad- 
pliestur spatium quartae parti figurae aequale figura 
quadrata deficiens, et a punctis adplicatione ortis ad 
lineam fran- 
guntur rectae, 
eae axi ae- 
quales erunt. 

sit ellipsis, 

cuius axis 
maior sit ΑΒ, 
et quartae 
parti figurae 
aequalia sint 
ΑΓ»ςΓΒ, 44 »« 4B, et à T, «4 ad lineam fran- 
gantur ΓΕ, EZ. dico, esse ΓΕ + EZ = ΑΒ. 

ducatur contingens Z EO, centrum autem sit H, 
et per id rectae ΓΕ parallela ducatur HKO. iam 
quoniam | Il'EZ — 6 EK [prop. XLVII], et [Eucl. I, 29] 
L ZET = EOK, erit etiam L EOK — QEK. quare 
eliam ΘΚ = KE [Eucl. I, 6]. et quoniam 4H = HB 
et AIT = 4B, erit etiam ΓΗ = Hz; quare etiam 
EK = K4 [Eucl VI, 2]. ideo Ez = 20K, 

EPI = 2KH [Eucl. VI, 4], 
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νγ΄. 
Ἐὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
ἢ ταῖς ἀντικειμέναις ἀπ᾿ ἄκρας τῆς διαμέτρου ἀχϑῶσιν 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην, καὶ ἀπὸ τῶν αὐτῶν 
ὅ περάτων πρὸς τὸ αὐτὸ σημεῖον τῆς γραμμῆς ἀχϑεῖσαι 
εὐθεῖαι τέµνωσι τὰς παραλλήλους, τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων ἴσον ἐστὶ τῷ πρὸς τῇ αὐτῇ 
διαμέτρῳ εἴδει, 
ἔστω μία τῶν εἰρημένων τομῶν ἡ ABIT, ἧς διά- 
10 µετρος ἡ AT, καὶ παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἤχϑω- 
σαν αἱ 44, ΓΕ, καὶ διήχϑωσαν αἱ ABE, ΓΒΔ. 
λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ Ad, ET ἴσον ἐστὶ τῷ εἴδει τῷ πρὸς 
τῇ AT. 
ἤχθω γὰρ ἀπὸ τοῦ B παρὰ τεταγμένως κατηγμένην 
16 ᾗ BZ. ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ AZT πρὸς τὸ ἀπὸ ZB, 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν καὶ πρὸς τὸ εἶδος τὸ ἀπὸ 
τῆς AI τετράγωνον. ὁ δὲ τοῦ ὑπὸ AZI πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΒΖ λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς AZ πρὸς ZB 
καὶ τοῦ τῆς ΓΖ πρὸς ZB' ὁ ἄρα τοῦ εἴδους πρὸς τὸ 
20 ἀπὸ τῆς AI τετράγωνον λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς 
ZB πρὸς ZA καὶ τοῦ τῆς ΒΖ πρὸς ΓΖ. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἡ ΑΖ πρὸς ZB, ἡ ΑΓ πρὸς ΓΕ, ὡς δὲ ἡ ΓΖ 
πρὸς ZB, ἡ TA πρὸς 44" ὁ ἄρα τοῦ εἴδους πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς AT τετράγωνον λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ 
25 τῆς ΓΕ πρὸς T'A καὶ τοῦ τῆς AA πρὸς ΓΑ. σύγ- 
κειται δὲ καὶ ὁ τοῦ ὑπὸ 4.4, ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ AT 
τετράγωνον ἐκ τῶν αὐτῶν: ὡς ἄρα τὸ εἶδος πρὸς τὸ 
3. ἐν] e corr. p, om. Vc. 10. τεταγμένως κατηγμένην] 
τεταγμένην V; corr. Halley. 11. διήχθωσαν] v, διή- corr. 


ex η m.1 V; ἤχθωσαν c. 13. Ad] pey, post 4 del. B m. 1 V. 
21. Z4] BA V; corr, Comm. 
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et TE + Ed —2H0. uerum etiam 4B = 2 H@ 
[prop. L]. ergo 4B — ΓΕ + EA. 


ΠΠ. 
Si in hyperbola uel ellipsi uel circulo uel oppositis 
& terminis diametri rectae ordinate ductae parallelae 
rectae ducuntur, et ab iisdem terminis ad idem 
punctum lineae ductae rectae parallelas secant, rectan- 
gulum comprehensum partibus abscisis figurae eidem 
diametro adplicatae aequale est. 
sit una sectionum, quas diximus, ΑΒΓ, cuius dia- 
metrus sit ÆI, et rectae ordinate ductae parallelae 
ducantur 44, ΓΕ, 
ducanturque ABE, 
ΓΒ4. dico, esse 
Ad» ΕΓ 
B figurae ad AT ad- 
plicatae aequale. 
nam a B rectae 
d ir ordinate ductae par- 
allela ducatur BZ. 
itaque erit (I, 21], ut 4Z >< ZI':ZB?*, ita latus 
iransuersum ad rectum et ÆI? ad figuram. uerum 
AZXZD:ZB —(42:ZB)»(DlZ:ZB) itaque 
ratio figurae ad ÆT? aequalis est 
(28:74) Xx (BZ: ΓΖ). 
est autem 4Z: ZB = 4«Γ:ΓΕ,  ΓΖ:28β-- Γα4: 44 
[Eucl. VI, 4]; itaque ratio figurae ad 
AI? = (DE: 4) 5« (44:T A). 
Praeter nostram figuram aliam habet V in oppositis, sed 


imperfectam et litteris omissis; in nostra quoque litterae 8 
manu 2 esse uideri possunt. 


A 
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ἀπὸ τῆς AT τετράγωνον, οὕτως τὸ ὑπὸ 44, ΓΕ πρὸς 
τὸ ἀπὸ AT τετράγωνον. ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ 4.4, ΓΕ 
τῷ παρὰ τὴν AT εἴδει. 


νδ΄. 

ὅ Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας δύο εὐϑεῖαι 
ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσι, διὰ δὲ τῶν ἁφῶν παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις, καὶ ἀπὸ τῶν ἁφῶν πρὸς 
τὸ αὐτὸ σημεῖον τῆς γραμμῆς διαχϑῶσιν εὐϑεῖαι τέμ- 
νουσαι τὰς παραλλήλους, τὸ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον 

10 ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων πρὸς τὺ ἀπὸ τῆς ἐπιξευγ- 
νυούσης τὰς ἁφὰς τετράγωνον λόγον ἔχει τὸν συγ- 
κείμενον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τῆς ἐπιξευγνυούσης τὴν 
σύμπτωσιν τῶν ἐφαπτομένων καὶ τὴν διχοτομίαν τῆς 
τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης τὸ ἐντὸς τμῆμα πρὸς τὸ 

15 λοιπὸν δυνάμει, καὶ τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ τῶν ἐφαπτο- 
μένων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον πρὸς τὸ τέταρτον 
μέρος τοῦ ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης τετρα- 
γώνου. 

ἔστω κώνου τομῇ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ ABD 

90 καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ 44, T4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AT 
καὶ δίχα τετμήσϑω κατὰ τὸ E, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ A ΒΕ, 
καὶ ἤχθω ἀπὸ μὲν τοῦ A παρὰ τὴν rA ἡ AZ, ἀπὸ 
δὲ τοῦ Γ παρὰ τὴν 44 ἡ ΓΗ͂, καὶ εἰλήφϑω τι on- 
μεῖον ἐπὶ τῆς γραμμῆς τὸ Θ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσαι al 
25 40, ΓΘ ἐκβεβλήσϑωσαν ἐπὶ τὰ H, Ζ. λέγω, ὅτι τὸ 
ὑπὸ AZ, ΓΗ πρὸς τὸ ἀπὸ API τὸν συγκείμενον ἔχει 
λόγον ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ BA 


26. AT] cvp, in V litt. 4 macula obscurata, 
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est autem etiam 

AA «X E: AI? — (CE: 4) 5« (A4:DI.4) 
itaque ut figura ad ΑΓ", ita 441 >< ΓΕ: AI". ergo 
AATE figurae ad ΑΓ adplieatae aequale est 
[Eucl. V, 9]. 

LIV. 

Si duae rectae coni sectionem uel circuli ambitum 
contingentes concurrunt, et per puncta contactus con- 
tingentibus parallelae ducuntur, et a punctis con- 
tactus ad idem punctum lineae ducuntur rectae par- 
allelas secantes, rectangulum comprehensum partibus 
abscisis ad quadratum rectae puncta contactus coniun- 
gentis rationem 
habet compositam 
ex ea, quam habet 
pars interior rec- 
iae coniungentis 
punctum concur- 
suscontingentium 
punctumque me- 

dium rectae 
puncta contactus 
coniungentis ad 
reliquam potentia, 
et ea, quam habet 
rectangulum con- 
lingentibus comprehensum ad quartam partem qua- 
drati rectae puncta contactus coniungentis. 

sit coni sectio uel ambitus circuli ΑΒΓ contingen- 


In Vv figurae adiectae sunt rectae octo et sex rectangula 
uel amplius cum litteris. 


10 


15 


20 


26 
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καὶ τὸ ὑπὸ AAT προς τὸ τέταρτον τοῦ ἀπὸ AT, 
τουτέστι τὸ ὑπὸ AET. 

ἤχθω γὰρ ἀπὸ μὲν τοῦ Θ παρὰ τὴν AT ἡ ΚΘΟΞ4, 
ἀπὸ δὲ τοῦ B ἡ MBN: φανερὸν δή, ὅτι ἐφάπτεται 
n ΜΝ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ ET, ἴση ἐστὶ 
καὶ ἡ MB τῇ ΒΝ καὶ ἡ KO τῇ OA καὶ ἡ ΘΟ τῇ OS 
καὶ ἡ ΚΘ τῇ Ἐ 4. ἐπεὶ οὖν ἐφάπτονται αἱ MB, M A, 
καὶ παρὰ τὴν ΜΒ ἦκται ἡ KOA, ἔστιν, ὡς τὸ ἀπὸ 
ΑΜ πρὸς τὸ ἀπὸ MB, τουτέστι τὸ ὑπὸ MBN, τὸ 
ἀπὸ ΑΚ πρὸς τὸ ὑπὸ ZKO, τουτέστι τὸ ὑπὸ AOK 
[καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ AM πρὸς τὸ ἀπὸ AK, το 
ὑπὸ NBM πρὸς τὸ ὑπὸ AOK]. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ NT, MA 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΑ, τὸ ὑπὸ AI, KA πρὸς τὸ ἀπὸ K 4 
δι᾽ [cov ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ NI, MA πρὸς τὸ ὑπὸ NBM, 
τὸ ὑπὸ AI, KA πρὸς τὸ ὑπὸ AOK. τὸ δὲ ὑπὸ 
AI, ΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ ΛΘΚ τὸν συγκείμενον ἔχει 
λόγον ἐκ τοῦ τῆς TA πρὸς AO, τουτέστι τῆς ZA 
πρὸς AT, καὶ τοῦ τῆς AK πρὸς ΚΘ, τουτέστι τῆς ΗΓ 
πρὸς ΓΑ, ὅς ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ΗΓ, ZA 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ’ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ NI, MA πρὸς τὸ 
ὑπὸ NBM, τὸ ὑπὸ HI, ZA πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ. τὸ δὲ 
ὑπὸ ΓΝ, MA πρὸς τὸ ὑπὸ NBM τοῦ ὑπὸ NAM 
μέσου λαμβανομένου τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ 
τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ΓΝ, AM πρὸς τὸ ὑπὸ NAM 
καὶ τὸ ὑπὸ NAM πρὸς τὸ ὑπὸ NBM: τὸ ἄρα ὑπὸ 
ΗΓ, ZA πρὸς τὸ ἀπὸ T'A τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ τοῦ ὑπὸ ΓΝ, 4M πρὸς τὸ ὑπὸ NAM καὶ 
τοῦ ὑπὸ NAM πρὸς τὸ ὑπὸ NBM. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 
ὑπὸ NI, AM πρὸς τὸ ὑπὸ NAM, τὸ ἀπὸ EB πρὸς 


8. ΚΘΟΞΛ]», ΘΚΑΞΟΥ͂. 4, MBN]p, ΒΜΝΥ͂. 11. 
x«í—12, 40 K]deleo cum Halleio. 21. τοῦ τοῦ] scripsi; τοῦ V. 


CONICORUM LIBER IIL 443 


tesque 44, Γ4, εἰ ducatur AT seceturque in Æ in 
duas partes aequales, et ducatur 4 B E, et ab Α rectae 
I paralela ducatur ΑΖ, a I autem rectae Α΄. 
parallela ΓΗ, sumaturque in linea punctum aliquod 
6, et ductae 40, ΓΘ ad H, Z producantur. dico, esse 
AZDH:AI?—(EB':B4)»«(A45€ AD: AIT) 
= (EB! : BL) Xx (44 Xx AD: AE ET). 
ducatur enim a Θ rectae AT parallela KOO X A, 
a B autem MBN; manifestum igitur, MN contingere 
Π, 52]. iam quoniam 4E = EI, erit etiam MB = BN, 
KO = 0A [Eucl. VI, 4; V, 16] et 60 = OX [II, 7; 
I, 46—47], KO — X4. quoniam igitur MB, MA 
contingunt, et rectae MB parallela ducta est KOA, 
erit [prop XVI] 4M?: MB? = AK?: K Xx ΚΘ, 
hoc est A M? :-MB Xx BN = AK?: 40 x OK. est 
autem 
NT Xx MA: MÆ = AT x KA: KÆ 

[Eucl. VI, 2; V, 18]; ex aequo igitur 

NT Xx MA:NB x BM = Arx KA:4A0x0K 
[Eucl. V, 22]. est autem 

AT x KA: A8 5« OK = (DA: 40) »c (AK : KO) 

— (Z4: AD) x (HI: ΓΑ) [Eucl. VI, 4] 
= HT >x< Z4: ræ. 

itaque NIT Xx MA:NB Xx BM = HI XZA: r£. 


est autem 
TN >x MA:NBx BM 


=(TNxXMA:N4xAM)x(N4xAM:NBXxBM) 
medio sumpto N4 »« 4M. itaque 

HI»«2Z4:D4 
e(DN»«AM:N4d»«4M)»«(NA4»« 4MiNB»«BM). 
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τὸ ἀπὸ BA, ὡς δὲ τὸ ὑπὸ NAM πρὸς το vxo NBM, 

τὸ ὑπὸ TAA πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΕ 4" τὸ ἄρα ὑπὸ HT, AZ 

πρὸς τὸ ἀπὸ AT τὸν συγκείµενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ 

τοῦ ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ BA καὶ τοῦ ὑπὸ Γά44 
ὕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΕ 4. 


r 


νε’. 
᾿Εὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ εὐθεῖα 
παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, ἀπὸ δὲ τῶν ἁφῶν 
10 διαχϑῶσι παράλληλοι ταῖς ἐφαπτομέναις, προσβληϑῶσι 
δὲ ἀπὸ τῶν ἁφῶν πρὸς τὸ αὐτὸ σημεῖον τῆς ἑτέρας 
τομῆς τέμνουσαι τὰς παραλλήλους, τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς 
ἐπιζευγνυούσης τετράγωνον λόγον ἔξει, ὃν το ὑπο 
16 τῶν ἐφαπτομένων περιεχόμενον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἠγ- 
μένης διὰ τῆς συμπτώσεως παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν ἕως τῆς τομῆς. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ ABI, AEZ, ἐφαπτόμεναι 
δὲ αὐτῶν αἱ AH, HA, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ Ad, καὶ ἀπο 
20 μὲν τοῦ H παρὰ τὴν Ad ἤχϑω 7 THE, ἀπὸ δὲ τοῦ A 
παρὰ τὴν AH ἡ ΑΜ, ἀπὸ δὲ τοῦ A παρὰ τὴν AH 
ἢ 4M, εἰλήφθω δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς AZ τομῆς 
τὸ Z, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν at ANZ, ZAO. λέγω, ὅτι 
ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AHA, τὸ ἀπὸ 44 
95 πρὸς τὸ ὑπὸ AO, NA. 
ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Ζ παρὰ τὴν 44 ἡ ZAKB. 
ἐπεὶ οὖν δέδεικται, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ EH 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΔ, οὕτως τὸ ὑπὸ BAZ πρὸς το ἀπὸ 


8. τοῦ τοῦ] τοῦ V; corr. Halley. — 23. Ante λέγω spatium 
4—5 litt. hab. V. 
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uerum NL» AM: N45» AM = ΕΒ: B2 [α. 
Eutocius] et 
N4»x4M:NB»x«BM-—I4»44:DIE» EA 
[ibid.]; ergo 
HT Xx 47: AI? 
= (BE? : BA?) x (T4 x 4A:TE Xx EA) 


LY. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
et per punctum concursus recta ducitur rectae puncta 
contactus coniungenti parallela, a punctis contactus 
autem rectae contingentibus parallelae ducuntur, et a 
punctis contactus ad idem punctum alterius sectionis 
rectae adcidunt 
parallelas secan- 
tes, rectangulum 
comprehensum 
partibus abscisis 
ad quadratum 
rectae puncta 
contactus con- 
iungentis ratio- 

nem habebit, 
quam rectangu- 
lum comprehen- 
sum contingen- 
tibus ad quadra- 
tum rectae per punctum concursus ductae rectae puncta 
contactus coniungenti parallelae usque ad sectionem. 
sint oppositae ΑΒΓ, AEZ easque contingentes 
AH, HA, ducaturque 44, et ab H rectae 4A par- 
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44, ἴση δὲ 1 μὲν ΓΗ τῇ ΕΗ, ἡ δὲ BK τῇ AZ, 
ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ἀπὸ HA, τὸ ὑπὸ KZA 
πρὸς τὸ ἀπὸ AA. ἔστι δὲ καί, ὡς τὸ ἀπὸ AH πρὸς 
τὸ ὑπὸ AHA, τὸ ἀπὸ AA πρὸς το ὑπὸ 44, AK: 
b δι ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AHA, το 
ὑπὸ KZA πρὸς τὸ ὑπὸ AA, AK. ὁ δὲ τοῦ ὑπο 
KZA πρὸς το ὑπὸ AK, JA λόγος ὁ συγκείµενός 
ἐστιν ἐκ τοῦ τῆς ZK πρὸς KA καὶ τοῦ τῆς ZA προς 
44. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΖΚ πρὸς KA, ἡ Ad προς AN, 
10 ὡς δὲ ἡ ZA πρὸς Ad, ἡ AA πρὸς OA’ ὁ ἄρα τοῦ 
ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AHA λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ 
τῆς AA πρὸς AN καὶ τοῦ τῆς AA πρὸς AO. σύγκει- 
ται δὲ καὶ ó τοῦ ἀπὸ AA πρὸς τὸ ὑπὸ AO, NA 
λόγος ἐκ τῶν αὐτῶν᾽ ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΗ πρὸς 
16 τὸ ὑπὸ AHA, τὸ ἀπὸ AJ πρὸς τὸ ὑπὸ NA, A0. 
[ἀνάπαλιν, ὡς τὸ ὑπὸ AHA πρὺς τὸ ἀπὸ ΓΗ͂, τὸ 
ὑπὺ NA, AO πρὸς τὸ ἀπὸ Ad). 
vg’. 
᾿Εὰν μιᾶς τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι pan- 
30 τόμεναι συμπίπτωσι, διὰ δὲ τῶν ἁφῶν παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις, καὶ ἀπὸ τῶν ἁφῶν προς 
το αὐτὸ σημεῖον τῆς ἑτέρας τομῆς ἀχϑῶσιν εὐϑεῖαι 
τέμνουσαι τὰς παραλλήλους, τὸ περιεχόμενον ὀρθο- 
γώνιον ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων λόγον ἕξει πρὸς τὸ 
25 ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης τετράγωνον τὸν 
συγκείμενον ἔκ ve τοῦ, ὃν ἔχει τῆς ἐπιξευγνυούσης 
τὴν σύμπτωσιν καὶ τὴν διχοτομίαν ἡ μεταξὺ τῆς διχοτο- 
μίας καὶ τῆς ἑτέρας τομῆς πρὸς τὴν μεταξὺ τῆς αὐτῆς 


16. ἀνάπαλιν — 17. 44] deleo. 34. λόγον ἕξει] bis V; 
corr, pc. 
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allela ducatur ΓΗΕ, ab 4 autem rectae AH par- 
allela 4M, a 4 autem rectae 4H parallela 4M, οἱ 
in sectione 442, sumatur punctum aliquod Z, ducantur- 
que ANZ, 246. dico, esse 
ΓΗΣ AH x HJ = A43: 40»« N A 
nam per Z rectae 4A parallela ducatur ZAK B. 
quoniam igitur demonstratum est, esse 
ΕΗ’: Hz? = BA» AZ: 4 4" [prop. XX], 

et ΓΗ = EH, BK = 42 [II, 38; Eucl. VI, 4], erit 
DH*':H45-—KZ»Z4:2424. uerum etiam 
AH’: 4H Xx HA — 4A: 44»ς AK [Eucl. VI, 2]; 
ex aequo igitur [Eucl. V, 22] 

TH?: 4H Xx HA — KZ»« ZA: 4A45»« AK. 
uerum 
KZ X ZA:AK x 4A = (ZKi KA) € (LA: 4). 
est awem ZK: K 4 — 44:4Ν, 

Z4:44-— 44:04 [Eucl. VI, 4]; 

itaquo ΓΗΣ: 4H x HA — (44:4N)»«(44:49). 
est autem 

AP: AOX NA — (A4: AN)»« (44: A0). 
ergo ΓΗΣ: AH x Hd = AZ: NI Xx 490. 


LVI. 


Si duae rectae alteram oppositarum contingentes 
concurrunt, et per puncta contactus contingentibus 
parallelae ducuntur, a punctis contactus autem ad 
idem punctum alterius sectionis rectae ducuntur secantes 
parallelas, rectangulum comprehensum partibus abs- 
cisis ad quadratum rectae puncta contactus coniun- 
gentis rationem habebit compositam ex ea, quam 
habet rectae punctum concursus punctumque medium 


σι 


10 


15 


20 


25 
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τομῆς καὶ τῆς συμπτώσεως δυνάμει, καὶ τοῦ, Ov ἔχει 
τὸ ὑπο τῶν ἐφαπτομένων περιεχόμενον πρὸς τὸ τέ- 
ταρτον μέρος τοῦ ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ AB, T'A, ὧν κέντρον το O, 
ἐφαπτόμεναι δὲ αἱ AEZH, ΒΕΘΚ, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἢ AB καὶ δίχα τετμήσϑω κατὰ τὸ A, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 
ἡ AE διήχϑω ἐπὶ τὸ 4, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ A παρὰ 
τὴν BE ἡ AM, ἀπὸ δὲ τοῦ B παρὰ τὴν AE ἡ BN, 
εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς Γ4 τομῆς τὸ Γ, καὶ 
ἐπεξεύχϑωσαν αἱ TBM, ΓΑ͂Ν. λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ 
ΒΝ, AM πρὸς τὸ ἀπὸ AB λόγον ἔχει τὸν συγκεί- 
μενον ἐκ τοῦ τοῦ ἀπὸ 4.4 πρὸς τὸ ἀπὸ AE καὶ τοῦ 
ὑπὸ AEB πρὸς τὸ τέταρτον τοῦ ἀπὸ AB, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ A AB. 
ἤχθωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν DI, A παρὰ τὴν AB αἱ 
HIK, OAZ: φανερὸν δή, ὅτι [ἴση ἐστὶν ἡ AA τῇ 
AB] ἴση ἐστὶ καὶ ἡ OA τῇ AZ καὶ ἡ ΚΞ τῇ ΞΗ. 
ἔστι δὲ καὶ ἡ ED τῇ AID ὥστε καὶ ἡ ΓΚ τῇ HII. 
καὶ ἐπεὶ ἀντικεύμεναί εἶσιν αἱ AB, AT, ἐφαπτόμεναι 
δὲ αἱ BEO, Θά, καὶ παρὰ τὴν 46 ἡ KH, ἔστιν 
ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΘ πρὸς τὸ ἀπὸ OA, τὸ ἀπὸ ΒΚ 
πρὸς τὸ ὑπὸ IIKI. ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ OJ τῷ ὑπὸ 
OAZ, τὸ δὲ ὑπὸ HKT τῷ ὑπὸ KTH: ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ἀπὸ ΒΘ πρὸς τὸ ὑπὸ OAZ, τὸ ἀπὸ BK πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΚΓΗ. ἔστι δὲ καί, ὡς τὸ ὑπὸ Ζ 4, ΘΒ πρὸς 
δ. AEZH] porn V, H e corr.m, 1; 4ENZ cv. 12. 
ἐκ] om. V (extr. lin.); corr. p (ἔκ τε). τοῦ τοῦ] scripsi, τοῦ V. 
14. ὑπό] bis V (extr. et initio lineae); corr, cp. 16. HIK 
Halley; THK V, KTHp. 6922Z]p, 40ZV. len — 11. AB 
deleo. 17. ἴση ἐστί] om.p. Θα] ΟδΥ̓;οοπ.ρ; 44ο. XH 
ZH V; corr, p. 18. ΓΚ] pev, K e corr. mJ. 1 V. 19. 4T" 


AE V; corr. p. 20. BEG| BE V; corr. Halley. 22. πρός 
bis V (extr. et init, lin.); corr. pc. 23. KTH] TKH Y; corr. p. 


CONICORUM LIBER III. 449 


coniungentis pars inter punctum medium alteramque 
sectionem posita ad rectam inter eandem sectionem 
punctumque concursus positam potentia, eaque, quam 
habet rectangulum 
contingentibus com- 
prehensum ad quar- 
9 tam partem quadrati 
rectae puncta con- 
tactus coniungentis. 
sint oppositae AB, 
I'4, quarum centrum 
sit O, contingentes 
autem 
AEZH, BEOK, 
Ζ ducaturque ΔΒ οἱ 
in 4 in duas partes 
aequales secetur, 
ducta autem AE ad 
4 producatur, οἱ 
ab A rectae BE parallela ducatur 4M, a B autem 
rectae 4E parallela BN, sumaturque in sectione I7 
punctum aliquod T, et ducantur I'B M, I AN. dico, esse 
BN»« AM: AB —(A4:4E*) «(AES EB: AB!) 
= (44 :4E*) x< (AE x EB:.4A Xx AB). 
ducantur enim a T, 4 rectae ΑΒ parallelae 
HTK, 9042; manifestum igitur, esse et 07 = 4Z 
et K X = ZH [Eucl. VI, 4]. uerum etiam $T = XII 
[L 41]; itaque etiam I'K — HII. et quoniam oppositae 
sunt AB, AT, contingentes autem B EO, 6 Z, et KH 
rectae 2/6 parallela, erit [prop. XVIII] 


86::61 = BK? : IIK x ΚΓ 
Apollonius, ed. Heiberg. 29 


K 


Am 
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τὸ ἀπὸ ΘΒ, τὸ ὑπὸ HA, ΚΒ πρὸς τὸ ἐπὸ ΚΒ' δι’ 
ἴσου ἄρα ἐστίν, ὡς τὸ ὑπὸ ΑΖ, ΘΒ πρὸς τὸ ὑπὸ 
OAZ, τὸ ὑπὸ KB, AH πρὸς τὸ ὑπὸ KIH. ὁ δὲ 
τοῦ ὑπὸ AZ, ΘΒ πρὸς τὸ ὑπὸ OAZ λόγος τοῦ ὑπὸ 
5 QEZ μέσου λαμβανομένου σύγκειται ἐκ τοῦ τοῦ ὑπὸ 
AZ, ΘΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΕΖ καὶ τοῦ ὑπὸ ΘΕΖ πρὸς 
τὸ ὑπὸ QAZ: καί ἐστιν, ὡς μὲν τὸ ὑπὸ AZ, ΘΒ 
πρὸς τὸ ὑπὸ QEZ, τὸ ἀπὸ AA πρὸς τὸ ἀπὸ AE, 
ὡς δὲ τὸ ὑπὸ ΘΕΖ πρὸς τὸ ὑπὸ Θ 42. τὸ ὑπὸ AEB 
10 πρὸς τὸ ὑπὸ 4.4B' ὁ ἄρα τοῦ ὑπὸ AH, ΒΚ πρὸς 
τὸ ὑπὸ KIH λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τοῦ ἀπὸ AA 
πρὸς τὸ ἀπὸ AE καὶ τοῦ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ὑπὸ 
AAB. ἔχει δὲ τὸ ὑπὸ AH, ΚΒ πρὸς τὸ ὑπὸ KTH 
τὸν συγκείμενον λόγον ἐκ τοῦ τῆς ΒΚ πρὸς KT xal 
16 τοῦ τῆς AH πρὸς ΗΓ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΚΒ πρὸς KT, 
ἣ MA πρὸς AB, ὡς δὲ ἡ AH πρὸς ΗΓ, ἡ BN 
πρὸς ΒΔ ὁ ἄρα συγκείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς MA 
πρὸς AB καὶ τοῦ τῆς ΝΒ πρὸς BA, ὃς ἐστιν ὁ αὐτὸς 
τῷ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ AM, ΒΝ πρὸς τὸ ἀπὸ AB, 
20 σύγκειται ἐκ τοῦ τοῦ ἀπὸ 4.4 πρὸς τὸ ἀπὸ AE καὶ 
τοῦ ὑπὸ ΑΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ AAB. 


6. τοῦ τοῦ] τοῦ V; corr. Halley. 11. τοῦ τοῦ] τοῦ V; 
corr. Halley. — 17. πρὸς BA) om. V; corr. p. — 20. τοῦ τοῦ 
τοῦ V; corr. Halley. In fine: ᾿Απολλωνίου Περγαίου κωνικῶν 
τρίτον m. 2 V, τέλος τοῦ τρίτου τῶν κωνικῶν p. 


CONICORUM LIBER III. 451 


est autem Θ 4? = OA Xx AZ, 

IK Xx KT = KD» FH; 
itaque BO? : 94»« 4Z = BK*: KT XTH. 
uerum etiam Z4 >< OB :0B? = HAX KB:KB’ 
[Eucl. VI, 2, 4; V, 12]; ex aequo igitur 
AZxOB:0OJ Xx AZ = KB Xx AH: KI'»« IH 
[Eucl. V, 22]. est autem, medio sumpto 9 E »« EZ, 

AZ»x0B:024»42Z 
—(4Z»«0B:0E» EZ)» (OE»« EZ:04»« 42). 
οἱ AZ X< 8B: GE »« EZ = 143: AE? [Eucl. VI, 4; 
V, 12, 16), 
OE» EZ:04» 40 = AE» ΕΒ: 44x AB 

[u. Pappi lemma XIII]; itaque 

AH» BK: KT» PH 

= (A2: JE?) x (AE x< EB: AA» AB 

est autem 
AH x KB: KIT x FH = (BK: KT) x (4H: HT). 
uerum KB: KI = M4: 4B, AH: HT = BN:BA 
(Eucl VI, 4] ergo 

(MA: AB) »« (NB : ΒΔ) 

= (A4 : 4AE?) X (AE Xx EB: AA Xx AB) 
= AM x BN: AB’. 


